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IXt 


AD LECTOREM . 

, I 

r ^ ^ 

P Auci fimt , qui de Arithmetica re5le 
judicent. Ea pkrifque vilefcit , quod 
negotiatorum y aut eomm , qui accepd 
expenTiqite tabulas conhciunt , artem effe pu> 
tent . . At longe aliter de illa viri fapientes 
judicarunt,. Piko quidem in Epinomide af* 
firmat, fine Arirfimetica neque ullam fcien- 
tiam , neqiie ipfam hominum focietatem pofle , 
confillere. Ariiloteles autem exillimabat, tam 
proprium efie hominis numere , quam ratio^ 
cinari.Quid vero D. Ai^uiiinus , qui frequen- 
tilTune fuis in^ libris , p^feitim vero de Do- 
ftrina ClurilHana^^^piiyibmt de Arithmetica* 
loquitur , .multifque exei^lts oftendit , ob 
tmmerorum infcitiam , plurima in facris lit- 
teris ignorari ? In eadem jarorfus fententia 
fuerunt D. Hieronymus , ex Uh, 2 . contra 
Jovioianura , aliilque ex locis, palam eft; 
tum D. Gregorius Naziai)^nus , qui D. Ba- 
(ilium praeceptorem’ fuum fummis laudibus ‘ 
celebrat , quod is num^omm fcientia ad 

* 2 . Iaerae ^ 
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facrjB ^cripturae, |- aliafque di- 

fcig|iflas fibi * i Ilhjdl certe 

negari non poteft , ab iis , qui Arithmeticae 
ftudia contemnunt, Geometriae quoque, ac verae 
Phyftcjc ftudia, hoc eft difciplinarum omnium 
fuccum & ^ iaiiguinetn , coatenmi • (^r^ii : 
cum fieri non' pWffft^jv^tittlijeeJf^qiai* irii#’ 
bili quodam Ufdine ’ac '4nter % 

cohaerent •, fine fciciitia- 
gantur . Quis -enim fine 'talctlh^.^ompreheff- 
dat motus quantitatem-<^coleges 
temporum^ triplicatas^^’ «Mmortinax* 
rationes , refiftentfi 

tes, liquidormrp «quihbna',‘>at;'fexGeni?a. alia, 
quibus non . intdle^liis f nattirademf^ omnem 
fcientiam eum latere nedefle: eft?; itaque non 
immerito Piaro in lib, 7 . de i Arithmi 
ticam Vocat veftibulum* fcientiarum , -^uod 
Icilicet ■ numerorum tfa£hitioi^ iilpeculationi** 
bus difficilioiibos anirniis afliiefcit , ad 
reliquos fcienti». fatus exciffiefidos mirum in 
modum praeparatur « Imo ex ipla numeri vl 
fauftum ad ceteras' difcipUnas progreflum att- 
guratur . inquit, natura Arithme~ 

tid ^ad lomnetirdaflvanas aatri videntur, Hiitc 
eft, quod, multi in canni memoria viri-do- 
tliffimi in ordinandis illuftrandifque Arith- 

meti- 



V 

meticaj elementis defudarunt , quod eorum 
utilitatem fummamque neceflitatem probe 
nolfent . Ex praeclaris eorum inventis ego 
triginta & amplius ab hinc annis ea decer- 
pfi in ufum ftudiof* Juventutis Collegii Na- 
zareni , quar magis ad Juvenum ingenium 
apta, & ad Mathefeos ftudia neceflaria elfe 
judicavi . Semper enim illis viginti & uno 
annis , quibus nobiles ejufdem Collegii ado- 
lefcentes, in Mathematicis difciplinis infti- 
tuti, Arithmeticae ftudium praemifi , cujus ope 
tum II., tum V. & VI. Elementorum Eu- 
clidis propofitiones facile ab illis percipi ex- 
perientia comperi, contra vero Arithmetica 
defti tutos in ipfis diu multoque labore ver- 
fari . Cum autem decurfu temporis in ea 
fcripta per manus tradita multa menda, ut 
fieri folet, in^epfiffent , multoque labore ac 
tempore in illis tranfcribetidis opus elTet , 
res non inutilis vila eft, illa typis emitte- 
re ; eaque occafione adjecla eft doflrina de 
natura atque ufu Logarithmorum ; tum et- 
iam nonnulla alia , qux ad quxftiones ali- 
quot Arithmeticae praflica: pertinent , quae 
fane in vita civili haud femel occurrunt . 
Ad praxes autem Arithmeticas , quae prae- 
C T * * 3 


cepti brevitate , & exemplorum copia fatis 
clarae eflfe videntur, y ' accedunt quoque de- 
monftrationes y quales in hujus fcientiae ty* 
rones conveniunt, quibus nimirum Euclides 
adhuc ignotus : cujus nihilominus unam , 
vel alteram propofitionem citare , aut fup- 
ponere , opportunum vifum cft • Profefto 
' meras praxes afferre , rem valde tritam & 
vulgarem putavi : demonftrationes autem ad- 
■ hibere ex Euclidis elementis vii.. , viii., 
& IX. , vel etiam ab Analyfeos fpeciofae 
penu depromptas , quod alii fecerunt , ju- 
ventuti noftrjB rem immaturam . An vero 
in medio couftiterim , fapientum efto judi- 
cium, v . f?* 'i 
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4 ?■ Deilo Studio di P^ova. ; 

Vendo veduto per Ia Fcde di revHione ed ap- 
provazione deF P. F. Serafino Maria Maccari- 
nelli Inquifitore dei S. Ufizio di Venezia nel Li- 
, bro intitolato Infiituthmss ^rtthmttka Patdmi a 
S. JsoJepho Lucenjis Clerlc-, Reg. Scbol. Editio aU 
tere^ a» accedit Praxeoh C bromlogi carum \/fppe»-‘ 
■ dix, non v’ elTer cofa alcuna conrro la Santa Fe- 
de Carrolica , e parimenti per atr^ato dei Segre- 
^ tario Noftro nienre contro i Principi, e buoni co- 
ftumi • cdncediamo Licetfita a Simone Qcchi Stam- 
patore di Veneria y che poffi dfer ftampato, offer- 
vando gli ordini in materia di ftampe , e prefen- 
tando le folite copie aile pubbliche Librerie di 
VeiKzia , e di Padova . 

t 

Data Ii 21, Luglio iy 6 i, 

( Angelo ContSu-ini Proc. Rif. 

( Francefco Morolini 2. Cav. Proc. Rif. 

Regiilrato in Libro a carce 92. al num. a8d« 

" Ciacomo Zuccato Segretario . 

A dl 24, detto. 

Rcgiftrato appreflfb gli Ecccllentiflinii Efecutori 
contro la bellemmia . 

^ V 

,<?«V Pietro Dolfin Segretario» 
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INSTITUTIONES 

w 

ARITHMETICAE. 


‘ % 

DEFINITIONES, ] ' 

I, A ‘ R I T H M E T I c A cft fcicntla numcro- 
/\ rum, cujus partes funt quatuor : ,/fdditfo^ 

/ ^ Subtracto , Multiplicatio , & Divifio . _ » 

n. Unitas eft denominatio , per quam ali- 
qua res dicitur una. * 

III. Numerus cft unitatum multitudo ; proinde 

unit^ nOn eft numerus , fed numeri* principium , 
ficuti punitum cft principium liande. \ ^ 

IV. Uutneri Jimplices ftint unitates infra dec^em ' 

I, 2, 5, 4, 5, 7, 8< 9, His additur cyphra o, quae 

per fe nihil fignificat fcd numeris addita yalorcm 
aueet decuplum, ut lo,^ 20, 50 &c. ‘ 

V. Numeri compofiti funt numeri majores denario, 
inclufo ipfo denario, fcilicet 10, ii, 12, 13, 14&C. 

VI. Numerus numeri multiplex dicitur , cum mi- 
nor metitur majorem, hoc eft cum minor aliquoties 
fumptus majori xqualis fit ; feu cum major minorem ■ 
aliquoties prscife continet. Sic 12 dicitur multiplex 
numeri 2, quia 2, fexies fumptus lequalis fit ipfi 12; 
feu quia 12 fexies pra*cife continet 2. 

VII. Pars aliquota numeri eft , quae numerum 

A meti- 
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z Definitiones. 

metitur , pars aliquanta , quaj non metitur. Sic 2, 
.3, 4 dicuntur pars aliquota numeri 12 ; at vero 5 
pars aliquanta iplius , quia aliquoties fumpta vel ip- 
lum excedit , vel ab eo deficit . 

VIII. l^imeri inter fe primi funt , quos null* 
communis menfura , pr^ter unitatem , metitur ; ut 
5 & 9, 7 & 12, IO & i^, & alii infiniti . 

IX. Proportio numerorum eft habitudo , feu ratio 

quaedam unius numeri ad alterum , fecundum quod 
unus alterius eft multiplex , vel pars , feu partes , fic 
4 ad 2 dicitur habere rationem dupli; 9 ad 3 ratio- 
nem tripli. Contra vero 2 ad 4 rationem partis, feu 
femiffis, 3 ad 9 rationem tertiae partis &c. ^ 

X. Numeri bomogenei funt illi , quorum unitates 

eandem rem figniacant . ^ , .1 

XI. Numeri heterogemi , feu denominati funt , qui , 
vanis nominibus denominantur , hoc eft res diverfas 
fignificant , ut dies , horas , minuta . 

XII. Numeri alii -funt integri., alii fragii qui neni- 
pe continent aliquot partes alterius numeri, feu uni- 
tatis , de quibus in Cap. III. 

Schol. Ha/ notas Arithmeticas , antiquis frorfus 
incognitas, in Hifpaniam Mauri deportarunt y tnde m 
Galliam , aliajque Europae gentes induxit Jeculo x. 
Gerhertus Monachus *Aureliace»Jis , vir donus , q»i 
pojiea fuit Pontifex Silvejlri II. nomine . 
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C A P U T L ' 

1 

De Calculo Integrorum . 

PROt»OSITIO ,I. 

^ Dati numeri valorem exprimere . 

J. Q It exprimendus numerus datus \A. Dividatur 
O in penodos , fecemendo virgula ternas quafcun- 
4 )ue figuras , incipiendo a dextera ; divifus erit nume- 
rus Jf in tres periodos , feu centurias . Harum quae-^ 
libet continet uhitates , decades , centenas ; fed pri-‘ 
rtja dexrrorfum continet unitates, decades, & cente- ‘ 
nas fimpliciter ; fecunda vero continet unitates , de- 
cades, & 'centenas millium ; tertia demum unitates, 

. decades, & centenas miliionum. 

** ’ » * 

' : 394, 8ifS> 

Exprimitur incipiendo finiftrorfura , 8: progre- 
diendo verfus dexteram fic : tercenti nonaginta 
.quatuor milliqnes , Quingenta feptuaginta quinque 
millia , quadringenta fexaginta duo . Similiter nu- 
merus B divifus , ut fuperius didlum eft , dicit 
centum viginti quatuor milliones , dc duo millia 


£ 124, 002, 000. 

Demum numerus C exprimit milliones loc/ 

C ICO, 000, 000. 

/ A 2 ' II. Pro 
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II. Pro numeris prolixioribus exprimendis ita pro- 
cedes . I . Datus numerus eodem modo ptr virgulas 
dillribuatur in membra , ut fuperius fadum eft. 2. Su- 
per notam primam dextrorlum ponatur una cyphra o, 
intcrmi/Tifque quinque tiguris , fupra notam feptimo 
loco politam ponatur unitas i. Item poft quinque i- 
terum notas fcnbatur 2, atque ita deinceps , relidis 
1'empcr quinque notis , Icribatur 5, 4, 5 &c. (^uodlibet 
membrum concinet lex notas , ( pr^ter primum ad 
liniltram , quod aliquando continere potelt 2, 5, 4, 
aut 5 notas ) . Exprimenda: funt igitur liinul lex il- 
la: not.e ; prolataque integra periodo , toties repeten- 
da ell vox ha:c millio , quot funt unitates , quai^ 
contineatur 1’upra primam notam talis periodi . 
Virgulx autem appolit* millia lignificant ; ut 
exemplis feqticntibus 8 c E facile intelligitur . 

X I o • 

D 52, 529, 189, 602, 800 

Quinquaginta duo milliones millionum , tercen- 

tum viginti novem millia , centum odoginta no- 
vem iniiliones , fexcenta duo millia , ocungenta . 

.• ;l 1 I 

8 6 X ' o I 

E 45, 92S, 654, 426, 550, 872, 385, 173 

■ . . . . . . ' . 
Quadraginta quinque millia , nongenti viginti odo 

milliones millionum millionum , fexcenta trigima i 
quatuor millia , quadringenti viginti fex milliones 
millionum , tercenta quinquaginta millia , odingenti 
feptuaginta duo milliones , trecenta odoginta quinque 
millia ac centum feptuaginta tres . 

Schol. J. Si cui molejlum fit iterare toties 'uocetn 
illam millionum , utatur hoc compendio .• JJbi pro- 
nuncianda eji vox millionum his , dicat bilionuin .* 
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ubl ter , dicat trilionum .* ubi quater , quadriltonum 
^c. adeoqtte fuperius exemplum ejferri poteji fic .• qua~. 
draginta quinque millia , nonqenti viginti oHo trilio- 
nes , fexcenta triginta quatuor millia , quadringenti 
viginti fex biliones , tercenta quinquaginta millia &C.. 

Schol. II. Pneter 'valorem Jtmplicem , qucyn Jingulte 
notte t/frithmetica habent proprium., alium infuper ha- 
bent ratione loci , quem occupant .• qui volor procedit 
in proportione fubdecupla . Itaque nota primo loco , a 
dextris incipiendo , ppfita fignificat unitates , fecundo 
loco pqftta fignificat tot decades , quot unitates habet\ 
tertio loco tot centenas., quarto loco millia., quinto lo- 
co dena millia , fexto loco centena millia &c. Id ty- 
rones bene intelligant neceffe efl . 'Eece exemplum . 

I ^4 <5 < 9 2. duo . ’’ 

I 1 9 o. nonaginta . 

j 500. Quingenta . 

d o o o. fex millia . 

4 o 000. quadraginta millia. 

5 o 0000. trecenta millia. \ 

1 000000. decies centena millia , 

— feu millio . 

1546592. 

fc ' ' ' ■ — .IT. l 0 

PROPOSITIO II. ■* 

Dc t^dditione Integrorurrt , * 



T. A Dditio eft plurimorum rtlllmerorum in unam 
- jnL. fummam colledio . Numeri adtjendi vo- 
cantur dati ; numerus , qui ex additione confla- 
tur , dicitur fu/nnut , feu aggregatum . Additio 

A 3 pro- 
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procedit a dextra in finiftram . En praxis pro ho- 
mogeneis . 

1. Scribantur numeri ordinatim ita ut unitates uni- 
tatibus, decades decadibus, centena centenis invicem 
fibi refpondeant. 

2. Duda linea , numeros fub eadem columna po- 
litos in unum collige ; & fi novem non excedant , 
fubfcrite quotquot funt. 

Si numerus colledius excedit novem , ita ut 
unam , vel plures decades contineat , fubfcribe 
id , quod remanet fupra decades, & adde lequen- 
tis columnae numeris tot unitates , quot fuerunt de- 
cades . 

Sit exemplum , quaeritur quot anni elapfi fint ab 
orbe condito ufque ad annum 1742. completum . 
Ex Petavii computo tom, 2. lib. 13. de t)o 6 irina 
Temporum numerantur, 


Ab Adamo ad finem Diluvii anni 
A fine Diluvii ad Chriftum 
A Chrifto ad annum 1742 


DCB^ 
I <5 5 (5 

J 3 2 7 
1742 


Summa 5725 


Nam primo unitates 2,7, 6 \n columna */f fa- 
ciunt 15 , quae continent decadem i , & remanet 5. 
Scribo itaque 5 infra lineam , & refervo i pro fe- 
quenti columna B , nempe unam decadem . 

Similiter decades 4, 2, 5. in columma B faciunt 
II. addita priori unitate , funt 12. Scribo 2 infra 
lineam , & retineo unitatem, qua; centenarium di- 
cit , addendam numeris column* C. 

, Centena 7,3, <5 columna; C cum przcedenti uni- 
tate faciunt 17. Scribo igitur 7, ik retineo unitatem, 
qua» mille importat, pro fequenti columna D. 

- De- 


i 'no^It 


, Gap. I. Prop.il 7^ 

Demum millia 1,2,1 columnae D cum praece- 
denti I faciunt 5 , quae feribo infra lineam , & ha- 
betur fumma quaefita 3715. 

Sit aliud exemplum . Addendae funt ia unam 
fummam plures accepti , vei expenfi fumms 

•//104 B 7 24 5 C 2 3 5 

741 3280 7348 

892 834 75 3 i 

1380 1-2 73 780 


Sum. 3 1 1 7 Sim. 1163% Sum. 17S73 

' Perafla operatione, habetur fumma E 3117 ; ubi 
patet , cypfaas o in' abitione nihil addere , nam o ^ 
i , 1 , 4 , 'faciunt 7. » 

'' II. Praeter ufitatum additionis explicatae modum , 
cft alter , in 'quo operatio procedit a fmiftra verfus 
dexteram , & nullus in eo numerus mente retinetur 
fed tota fumma ftatim infra lineam deicribicur . Ad^ 
dtndi fim numeri B, C, * ■ 

' • .11 . * 

FGHI 

■ td" 1 9 6 6' 

f . . £ 7 3 4 5 

C 9 a 8 9 • 


D 17480 
E 112 


X I S d o o 

1. Incipiens a finiftra , qu« hic millia ilgnU ' 
ficac y dico 9 cum 7 faciunt 16 , 16 cum r • 

f A 4 fa- 
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^ciimt 17 ; quem totum iciibo fub ipla columna 
millium F . 

a. Colligo centena (^ndz cofannnac G i que 

ciunt 14 : pono 4 immediate fub linea , feci i fub 

S raecedenti columna F , nempe infra 7 . Eodem mo- 
o no^gtur decades iB fub columna H, & unitates 
20. fub columna I. 

3. Dutfla linea, altera fit additio ordinum D8cE, 

& habetur fumma quaEftta X. 

Demonjlr. Additionis ratio manifefta eft ex 
Itb. I. Fud. nempe totum *quale elfe omnibus 
filis partibus fimul fumptis. Tot enim funt unitates, 
decades , centena , ac millia in fumma reperta X , 
<5uot unitates , decades , centena , ac millia exiftunt 
in fummis fingulis datis B y C . Nam fi colli- 
gantur unitates fub columna prima /, dficiunt 20 , 
hoc efr decades 2 , proinde ponitur o , & refervantur 
2 illa: decades ad propriam fedem decadum H, Si- 
militer decades collect* fub columna H funt i8 , ^ 
qu* additis • duabus prioribus , faciunt 20, hoc eft 
centena 2 , ndeoquc ruitur o , & refervantur 2 ad 
^ fequentem feriem . Sub columna tertia G funt 14 , 

centena , quibus' fi addantur 2 procedentia, funt 16, 
Ponitur itaque 6 , 8c refervatur i mille . Demum 
millia columna: quarto F funt 17 , quo cum proce- 
denti I funt 18 millia . Patet igitur tot unitates , 
decades , centena , ac miUia in fumma X contineri , 
quot omnino continentur in numeris datis yf, B , 

C . Quod totum patet ad oculum , fcilicet 


» 

I 

i ' 


F(? 
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FGHI 

i ^ 6 6 f. 

-B 7 5 4 5 

C 9 2 8 9 




Unitates 

Decades 

Centena 

Millena 


2 O 
1 8 , 
I 4 -. 
17... 


1 o 
I 8 e 
I 4 o 10 
17000 


. r 


X i86«p Xi8(ioo 

PROPOSITIO II I. 

»Additlonem examinare . 


M ultiplici ratione fieri poteft examen . 

I. Eandem additionem repete , fed ordine 
mutato , ut fi prius ab imo furfum procefleris dein- 
de a fummo deorfura defeendas : nam fi utraque 
fumma inventa eadem fuerit, probabile eft nullum 
errorem irrepfiflfe . 

2. A numeris addendis abjicitur 9 quoties poteft , 
nulla habita ratione ordinis , aut loci , Sc refiduum 
notatur in angulo crucis . Abjeftifque deinde 9 ex 
fumma ponitur refiduum in altero angulo ; qua 
refidua fi fuerint aqualia , redlc operatus es , quod 
patet fequenti exemplo. 


4824 

5 7^1 
3402 


jf i i 9^7 





Hoc 
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Hoc examen male audit , ut fallax , nam fi pro 
fumma xA alia longe major ponatur 19^47 , iifaem 
numeris ordine mutato conftans , aut fi eidem 
fummae ,A addas Quotcumque volueris cyphras o , 
femper remanet , aojedis novenariis , idem refiduum 
^ . Ceterum ob fumraam ejus facilitatem non cil re> 
fidendum. 

3. Fit abjiciendo omnes numeros feptenarios e 
qualibet fumma particulari , C , & ponendo 

ieorfim refiduum ut in£. Abjedifque deinde / ex u- 
traque fumma M, & , fi refidua in utroque an- 

gulo crucis pofita «qualia fint , res bene procefTit . 
Eft autem difcrimen inter hoc , & fuperius examen. 
Numerus 9 abjicitur wr additionem numeri ad nu- 
merum , ex. gr. ut abjiciam 9 ex 134 , fufficit ad- 
dere fimul 4 cum 3 & I , & habetur ftatim nove- 
narii refiduum 8 . At fi abjicere velis 7 ex eodem 
134 , procedendum eft per decades , abjiciendo pri- 
mum 7 ex 13 , unde remanet d, deinde ex 64, 5c 
refiduum eft i . 

3 4 5 
£7201 

C 3 4 5 8 


M I 4 1 I 3 

I ■ . 

Hoc quoque examen aliquando fillit , fed raro. 
Ratio autem utriufque examinis dcfumitur ex xAxiom, 
l\b. I. Eucl. Si ab «qualibus demas «qualia , re- 
ua (unt aequalia . 



£ 5 
5 
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T R O P O S I T I O IV. 

f 'I •, 

' De SubtraBfone Integrorum . 

S UbtraBw eft invcnno exceffus , quo numerus ma. 
jor fuperat minorem. En praxis. 

I. Collocetur numerus minor fub majori , a quo 
debet fubtrahi , ita ut unitates unitatibus ^ decades 
decadibus , centena centenis refpondeant , ut de ad- 
ditione diilum eft Prop. z. ... 

2. Du(fta linea ,& dextrorftim incipiendo , auferan- 
tur unitates ab unitatibus, decades ex decadibus &c. 
& id , quod remanet , Icribatur infra lineam . 

5. Si quis numerus inferior fubduci non poteft a 
fuperiori , quia illo major eft , intelligatur addita nu- 
mero ipfi fuperiori decas , fadiaque fubtradlione , po- 
natur refiduum infra lineam.* fcd deinde numerus fu- 
perior , qui fequitur , unitate minuitur , vel ( idem 
enim eft ) fublequens numerus inferior augetur uni- 

tate . . . n r ■ ‘ 

4. Demum fi numerus inferior fit fuperiori nu- 
mero aequalis , ponitur infra lineam o ; vel li» 
nea — , fi id contingat in fine operationis. 

Sit exemplum . Debet quis alteri aureorum fum- 
mam %A ^ non habet nifi aureorum fummam 
vendam , qu*rit quantum de aere alieno fuperfit . 

4/^1925 

B 1382 


C — 54? 

Primo aufer 2 ex 5, remanent 3 , qu:e feribe 
infra lineam . Deinde 8 fubduci non poteft ex 2 , 

intcl- 
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inrdligc decadem additam ipli 2 , fiet 12 , ex quo ' 
aufer 8, remanent 4, fcribeuda infra lineam . Ac 
fubfequens numerus fuperior 9 , minuitur unitate , 
Vel inferior 3 unitate augetur , proinde fubdudis 4 
ex 9 , refiduum eft 5 , quod feribe infra lineam . 
Demum auferendo i ex 1 , nihil remanet , feribe 
lineam . Debebit igitur adhuc aureos 54J , cum talis 
fit exceffus numeri majoris ^ fupra minorem B. 

Similiter fubduci debet numerus N6x numero M, 
quaeritur cxccflus , feu refiduum X . 


M 62001 ooiy r._ 

N 51957684 ' • 'T 


A' 5 8 8 o 5 2 5 4 5 ^ 

Aufer 4 ex 7 , refiduum eft 5 . Item 8 ex 12, 
refiduum eft 4 . Pariter 7 ex 10 , refiduum eft 5 . 
Similiter 8 ex 10, refiduum eft 2, tum d ex ii , 
refiduum eft 5 , & 10 ex 10 , refiduuni eft o &c. 

Examen fttbtra^ionis generatim fit addendo re- 
fiduum X numero minori fubtraflo ISJ Nam fi er- 
ratum non fit , rellituitur major numerus M, ut 
patet . 

Examen -fieri quoque poteft per abjedlionem no- 
venarii . Nam abjeito novenario ex quantum, 
abjici poteft , refiduum eft 8 . Deinde abjedio nove- 
nario ex numeris B & C, aequalibus ipli refi- 
duum pariter eft 8. 


B 5 
3 9 


4 

i. 8 


l 


■> 

> 


8 
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Demonjlr. Subtraftionis per fe patet . Nam ex 
Dejin. fubtraftio ell inventio exceflTus, quo numerus 
major fuperat minorem , proinde excellus una 
xum minori numero adaequat majorem ; adeoque 
tot unitates, decades, & centena debent eflTe in B , 
& C limul, quot funt in Sed lubducendo i ex 
4 , ponitur reliduum 9 . Sunt ergo tot unitates in 
B, Sc C iimul , quot funt in nempe 4 . Simi- 
liter fubducendo decades 2 ex decadibus 9 , ponitur 
I in refiduo . Igitur decades B Sc C aequales funt 
decadibus in contentis , nempe 9 , & lic deinceps. 
Elt ergo aequalitas inter !k B una cum C . 
QiKxl &c. 

' • ! P R O P O S I T I O V. 

De Multiplicatione Integrorum . 

M ultiplicatio eft dudus unius numeri in alium , 
ex quo alter toties augetur, quoties in altero 
unitas continetur. 

Vel Multiplicatio numeri per numerum eft inveiv- 
tiq numeri , qui toties contineat numerum multi-i 
plicatum, vel multiplicantem , quot alter continet 
unitates . Ut numerus 12 multiplicatus per B 9 
producit numeruifi C 96, qui ter continet (icuti 
B ter continet unitatem . Hinc patet multiplicatio- 
nem eflle compendiofam additionem ; idem enim eft 
multiplicare ^ per B , ac toties addere iplum w/ , 
quot funt in B unitates . 

j, Numeri .// & B dicuntur multiplicatores^ feu fa- 
aoresy numerum C produBum y feu faBum . Vulgo 
tamen qui minor eft , & inferius feribitur , dicituo 
multiplicator , i'eu multiplicans , major autem multi- 
plicandus appellatur . En praxis . 

I. Si 
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1. Si multiplicator unica figura confiet, (ut ia 
primo fcquenti exemplo ) illa ducatur fingillatim in 
omnes multiplicandi figuras , initio fado a dextra 
verius finifiram ; & quot producium continet de- 
cades , tot referventur unitates fequenti produdo 
adiiciendae , & fcribatur infra lineam id, quod re- 
manet . 

2. Si multiplicator pluribus confiet figuris , tunc 
fingula feorfum ducantur in fingulas numeri multi- 
plicandi figuras, fed prqduda ita infra lineam fcri- 
bantur, ut produdum fecundat ponatur direde fub 
ipfa fecunda figura , produdum terti* figur* fub ter- 
tia, & fic deinceps , cum h*c produda importent 
decades , centena ikc. 

Duda linea , fingula produda particularia in 
unam fummam colligantur , ut habeatur integrum 
produdum qusfitum. 

Sit exem^,n7n i. Vendendi funt agni v^juliis sin 
■* fingula capita , qu*ritur pretium C. 

1276. multiplicandus . ’ 

^ 5' multiplicans . ^ 


C d 3 8 o. produBum . 

Primo 6 quinquies fumptus facit 50 , pono o , & 
fequenti produdo addo tres unitates ob tres deca- 
des produdi primi . Deinde 7 quinquies fumptus 
facit 35 ; addo 3 , fiunt 38, feribo infra lineam 8, & 
refervo 3. Tum 2 quinquies fumptus facit 10, addo 
3 fiunt 13, feribo infra lineam 3 , & fervo i. De- 
mum I quinquies fumptus facit 5 , addo i pr*ce- 
.dentem , & feribo 6. 

- Exemplum 2. Qu*ritur quot horas annus unus con- 
tineat, qui dies 365 continere fupponitur . 


Dies 


^r? 
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Dies 3^5 ♦ 

Hora 24 


? 


^ .5% - c 


14^0 

730 


f ■• - 


/for/f 87^0 


Exemplum 5. JErarii pr«feftus exigit annuatim ab 
oppidis 824 aureos 102 , quaeritur aureorum fumma- 
Opp. 824 

^r. 102 ’ 


1^48 

8240 


y-r V 


> 

-V 




048 ' 

CorolI, Hinc patet , quod fi in multiplicatore oc- 
currit cyphra o , ponitur in produdo cyphra ( vel 
plures , fi fint ) , deinde ftatim continuatur multi* 
plicatio ceterorum numerorum . 

Schol. I. Cyphra initiales ante operationem refecanm 
tur y operatione autem peraBa , produBo adduntur 
quotquot funt . Pariter Jt multiplicandus Jit numerus 
per _io, vel 100 , vel looo. &c. fatis eji addere muU 
tiplicando ad dextram tot cyphras , quot continentur 
in multiplicatore , fine ulla alia operatione , quia «t 
nitas non multiplicat . Utrumque patet exemplis A 
B. 


*A 1 6 


o 

o o 


»5724 

1000 




me- 


) . 


272,000 15724,000 

Schol. II. Multiplicatio fit etiam per faBores nu- . 






f m 




- -t. 


^ ' 
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meri midtlplicantis , vel multiplicandi . Sic idem eji 
multiplicare 50 per 24, ac 30 per & 6 hoc ejl 30 
per 4 , ejufque produtium per 6 . 

Scfaol. III. Multiplicatio jit etiam per tabulam , quee 
eb ejus autiore Pythagora vocatur Pythagorica . En 
S Ji^ f^i^^ velis producum ex. gr. ex in S , 
quaro 3,. in columna AB , & 2 in fronte ACJ , inve- 
nies ili communi concurfu produBum 24. Sic de cete- 
ris . Ratio ejiy quia columna prima incipit ab uni- 
tate y & dejcendendo crefcit ufque ad 9. Secunda in- 
cipit a binario , tertia a ternario ^c. femper ufque 
ad. Q progredientes . Prima crefcit fola umtate , fe- 
^\,Cunaa numero binario , tertia ternario d^c. In exem- 
plo allato nwnerus 8 , qui crefcit numero oBonario , 
habet in tertia [ede numerum 8 ter fumptum , fcilicet j 
24 . Idem numerus 8 habet in quinta fede 40 , hoc ■ 
eji 8 quinquies fumptum y & Jic de ceteris . \ 


A 




Tabula Pythagorica 

• 


c 

1 


2 

1 

5 

1 4 

1 5 

1 6 

1 

7 1 

8 

9 

2 


4 

1 

6 

1 8. 

1 IO 

1 »2 

1 

H 1 


18 

, 3 

1 

6 

1 

9 

1 

1 15 

1 18 

1 

21 1 

24 i 

27 

4 

1 

8 

1 

12 

16 

1 20 

1 24 

1 

2« i 

32 1 

36 

5 

I 

IO 

1 

15 

1 20 

1 25 

1 30 

1 

35 1 

40 

45 

6 

1 

12 

1 

18 

1 24 

1 30 

1 3 <^ 

1 

42 1 

48 

54 

7 

1 

14 

l 

21 

j 28 

1 35 

1 42 

1 

49 1 

56 

63 

8 

1 

16 


24 

1 32 

1 40 ! 48 

1 

5 <^ 1 

^4 

72 

9 

1 

18 

1 

27 

1 3 ^ 

l 45 

1 54 


<^3 1 

72 

81 


B D» 


Schol, 



r 

p- 


s 
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SchOl.IV^, Tabulam Pythagoricam in plures tabellas 
ablongas mobiles diffecuit Jo,' Neperus Scotus , quibus 
mtrabilt artificio multiplicationis , divijionis com- 
pendium exhibetur . En conJlruHio . Fiant ex ere , 
vel ligrtpf^ aliave prateria. [olida decem vel undecim 
tabella , [eu paralielepipeda , ut funt AB, GD; quo- 
rum langit^o dividatur in 9 quadrata aqualia ; iif- 
diametrum divijis ( -excepto uno XZ, cui in- 
fcrtbuntur Jimpliciter numeri naturales i, 2, 
ufque ad novem inclujive , qui exponentes vocantur ) 
habentur totidem triangula aqualia , quibus infcriben- 
dt funt numeri tx Jingu lis columnis ejufdem Tabula 
Pythagorica ; ita tamen ut in uno paralielepipeda 
quadrata fuperiora habeant nurperos i, 5, 4. /» 
fecundo numeros 2, 3, 5*. tertio 3» 4, 3, <5, 

Jic fuccefftve . Se c enim poterit idem numerus fi opus 
fit ^ Iterato haberi , ex, gr. Ip uno , vel altero 
^aralleleptpedo ponuntur ubiqi^^phra . Ecce autem 

fiiuc 


ufus , 


Efio multiplicandus 578 per 6q, Jungantur fimul 
tria paralielepipeda ^qua in vertice referat^ numerum 
datum 578 (ttf in'figura) prafi};o.ad lavm paralle- 
f epipedo XZ^ exponentium , ex quo habentur numeri 
multiplicatoris 6 & q. Jam ftngula faSa numeri q 
in 578 exhibentur in triangulis , fUr rhombis direSle 
ad tpfum 9 appofitis , faBo initio a triangulo inferio- 
re dextrorfum y addendo numeros in rhombis pofitoSy 
nempe ^202, Eodem modo habentur facta numeri 6 
per jjS y nempe y qua addita y ut fuperius num, 
2. dictum, eji , dant productum integrum 3^882. 


i 
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Muhiplicattonh examen fieri Mteft per abjeftio- 
nem novenarii , aut feptenarii . Nam i<>- abjicitur 
9, vel 7 ex numero multiplicando 8 c rcfiduum 
ponitur in angulo crucis M. a®- Rejicitur 9, vel 7 
ex multiplicante cujus refiduum ponitur in an- 
gulo crucis N. 50- Multiplicantur inter fc M & 

& cx producto abjicitur 9, vel 7, refiduumque feri-, 

bitur 


liKjfczed bv Gi)0<^k 
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bitur in angulo R. 4 ® Rejedis 9 , vel 7 cx produ- 
£io C, habetur refiduum , quod fi asquale fit refidiio 
priori jR , res bene procellit . 

^ 3 5 o d 

B ' 3 ^ 


D 7012 
£10518 
F 3 5 o d 


£4^2792 

Et etiam examen per divifionem . Nam fi divida- 
tur produdlum C per alterutrum feftorein v/, vel 
B , prodibit in quotiente alter fadorum vel B . 
Sed prius intelUgendum , quid fit divifio , de qua in 
fequenti Prop. 

pemon/lr. Cum multiplicatio fit compendiofa ad- 
ditio , ut diilum eft , multiplicatio numeri per 
notam ultimam numeri B , nempe per 2 , eft ad- 
dere ipfum numerum A bis , unde producitur D 
7012 , in quo tot funt unitates , decades , ac cen- 
tena y quot habentur in A bis fumpto . Simili- 
ter multiplicatio ejufdem nunieri A per fecundam 
notam numeri B , nempe per 3 , qui fignift- 
cat 30 , eft additio ipfius A fumpti trigefies , 
unde produ6lum E tot continet unitates , deca- 
des , centena &c. quot continentur in tA trigefies 
fumpto . Demum produftum F habetur ex mul- 
tiplicatione numeri per i , hoc eft per 100 ; 
adeoque tot unitates , decades &c. continentur 
in F , quot continentur in »A , fi centies fumatur . 
Igitur tres numeri D , £ , F , feu produftum in- 
tegrum C , tot continet unitates, decades &c. quot 

B 2 con- 


M 5 
N 6 
6 
6 
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3 T 
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De Calculo Integrorum 
continentur in »A centum trigefies, ^ bis fumpto. 
(^uod erat Scc. 

PROPOSITIO YI. 

De plvlfiom Integrgmm. 

D JviJxo eft inventio numeri , qqi toties unitatem 
contineat, quoties numerus dividendus continet 
diviforem, Numerus inventus dicitur quotiens , quo- 
tus , vel exponens ; exponit enina per fqas unitates , 
quoties divifor continetur in dividendo. Itaque divi- 
dendo numerum 12 per numerum 5, invenitur quo- 
tus, five exponens 4, qui toties continet unitatem , ; 

quoties dividendus 1 2 continet diyiforem 3 , ' 

I. Sit divifor numerus liinpiex 5 , ner quem divi- 
dendus eft numerus datus 1 5.8045 5 . Ponatur divifor 
finiftrorfum feorfim poft lineam, ut in M-. 

\ 

Divifor M5)i 58045 5. dividendus , 'w 
31^091. quotus , 

♦ 

Et procedendo a Cniftra in dexteram , vide quo- 
ties 5 continetur in 1 5 , nempe ter , fubfcribe 3 . 
Deinde vide quoties idem 5 continetur in fubfcquenti 
numero 8 , continetur femel , remanent 3 . Scribe 
I fub ipfo 8 , tum adde decades tres fequenti tigurae 
dividendi , fiunt 30 , . quibus divifis per 5 , habetur- 
quotus 6 , quem pone fub o . Poftea 4 dividi nequit 
per 5 , utpotc minor , pone igitur o in quoto , & 
adde quatuor decades fubfcquenti numero 5 , fiunt 
45 , quaj dividantur per ^ , erit quotus 9 , quem fub-. 
fcribe . Demum dividendo 5 per 5, habetur quotus 
1. Quotus igitur quaefitus eft 3i<5o9i.Hic dividendi 
piodus vulgo dlcituf i. partire a co/onna. 

Fie, 


i 


0 
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Pieri etiam poteft h«c divifio prsfldio tabul* Py- 
thagorica; , de qua in prcec. Prop. Nam numerus di- 
videndus in media area r^erituP ; divifor veto in la- 
tere Sc quotus in fronte Sit dividendus 

humerus 40 per 5 , teperto 46 in area , & divifore 
5 in latere , invenitur in fronte ,Jc quotus 8 . 
'C^od fi dati numeri 40 divifor fuerit 8 , invenietut 
in fronte quotus 5 ; & fic de aliis . 

Sin autem numerus dividendus in area tabulas prac- 
tife non repetitur j ut fi dividendus fit 50 per 6 ; 
fumitur numerus proxime minot,cui dire^re refpon- 
idet divifor 6 in latere exiftens , nempe 48 , & in 
fronte occufrit 8 , qui erit quotus quasfitus . 

Examen hujufce divifionis fit multiplicando q^QO- 
tum per diviforem . Si etratum non fit , reftitmtup 
idem numeiUs, qui foit divifus , ut patet. 

II. Qu(^ fi divifor fit numerus compofirus, pluribus 
conftans figuris ^ alia via procedeiidum . Dividendus 
fit numerus datus ptr B . 

B 45 ) I 8 <5 7 3 d .. .. , 

180 


C 4 I 4 9 — ^ 7 

4 5 - 0 


223 

j 8 6 

— 430 
•T- 4 o 5 


— 2 5 

i. Accipe ex dividendo.^ tot figuras finiftrorfum, 
quot funt in divifore B . Vel accipe tot figuras ex 
nujoicro dato quot per. diviforem B dividi pof- 
. B 3 , hnt; 
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fint; ut in hoc exemplo i8^, eafque feccrnc punflo. 

Erit i 8<5 primum divifionis membrum. 

2. Vide quoties divifor B contineatur in i 85 : 
quod quia primo intuitu dignofcere haud &cile eft ; 
vide quoties primo diviforis figura 4 contineatur in 
1 8 ; patet contineri quater , & rernanent 2 , quas 
cum fequenti figura 6 feciunt %6 , in quo fecunda 
diviforis figura 5 pariter continetur quater ( nihil 
autem refert fi pluries contineatur ) totus ergo divi- 
for 45 continetur quater in toto divifionis membro 
i8d, proinde pone 4 in C. 

3 . Per quotum C multiplica totum diviforem B 
45 , & produfium 180 fubfcribe ipfi iJd , a quo il- 
lud fubtrahe per Prop. IV. remanent 6 

4. Ad hoc refiduum 6 junge dextrorfum fubfe- 

S uentem dividendi figuram 7 , erit fecundungi 
ivifionis membrum ; eademque omnino operatio 
infti tuenda eft , quam breviter in gratiam tyronum 
profequar , fcilicet 

Quarre quoties divifor 45 contineatur in 6j , patet 
contineri femel , feribe ergo in C i , per quem mul- 
tiplica totum diviforem J 5 , & produflum 45 fub- 
feribe ipfi 67 , fadaque fubtradione , habetur refi- 
duum 22 . 

Ad fhoc refiduum 22 adjunge fequentem dividen- 
di figur^ 3, fiet tertium divifionis membrum 223. 
Circa quod rurfus eadem operatio repetenda eft . 

Proinde vide quoties divifor 45 contineatur in 223: 
leu quoties prima figura 4 contineatur in 22 ; patet 
contineri quinquies , remanent 2 , quae una cuin 
fequenti figura 3 faciunt 23 . Sed fecunda diviforis 
figura 5 non continetur quinquies in 23 , proinde 
quotus ille 3 minui debet unitate ( vel etiam pluri- 
bus , fi opus fit ) & reponitur 4 in C * per quem mul- 
tiplicato divifore B , habetur produaum i8o , quod 
fuMcribe ipfi 223) ab eoque fubtrahe, remanent 43. 

Juo<- 


! 
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Junge demum ad 4? ultimam dividendi figuram®, 
«rit quartum divifionis membrum 430, quocirca ea- 
dem praxis facienda eft . Vide igitur quoties 4 conti- 
nentur in 4^ , dic contineri tamen novies (nam nullus 
quotus ponitur in C major , quam 9) remanent 7 , quae 
cum cyphra faciunt 70 , in quo pariter altera diviforis 
nota 5 continetur novies . Itaque multiplicando divifo- 
rem 45 per 9 habetur produdlum 405 , quod fubtrahen- 
dum eft ab ipfo 4^0 , & refiduum divifionis eft 25, 
Quotus erTO quaefitus C eft 4149, & remanent 25. 

Coroll. tx praecedenti exemplo tria funt colligen- 
da. I. Si fecunda , tertia , aut quarta diviforis nota 
toties contineri non poflTit in fecunda , tertia , aut quarta 
nota dividendi, quoties pfima ejufdem diviforis nota 
continetur m prima nota dividendi , tunc quotum u- 
na , vel pluribus unitatibus effe minuendum . 2. In 
quoto nunquam reponi numerum majorem novenario, 
ctiamfi divifor pluries , quam novies contineatur in 
dividendo . 5. Integrum quotum totum tot figuris 
conftare , quot funt divifionis membra . 

Sit aliud exemplum . Dividere oporteat numerum 
datum M per numerum N. 

N i 7 9 ') M7559447S 

716 

R 4 I o o 2 5 ) 


B 




• / y 

1 7 9 

000447 

3 $ 8 

- 8^5 
8 9 5 


000 
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24 Calculo IntegrorIim . 

1. Secerne punclo ex dividendo JVf tres fi|»uras7^;j* 
quot funt in divifore iV , erit primum divifiq-t 
nis membrum 79^. Jnm prima divimris nota conti- 
netur in prima dividendi nota fepties , fed cum fe- 
cunda , « tertia diviforis nota contineri non poffint, 
in fecunda , & tertia nota dividendi pluries , quam' 
quater, minuitur 7 tribus unitatibus , 8c pbnitut in 
h quotus 4. 

2. Duc diviforem N in 4, & produdurh 716 fub- 
fcribe ipfi ^35, a quo fubtrahendum eft , remanent' 
17* Adde ex dividendo fubfequentem figUram 9, fa- 
ciunt 179 , eritque fecundum divifionis membrum , 
in quo patet , diviforem contineri femel , proindfc 
pone in quoto i , per quem multiplicando diviforem, ' 
habetur produdum 179 ^ fubducehdum ex ipfo 179 , 
adeoqUe remanet o . 

5. Divifor contineri non poteft in duabus fubfe- 
queritibus dividendi figuris 44 , pone ergo in quotd 
totidem cvphras , Sc adde ad 44 aliani figuram ex 
dividendo , nempe 7 , quae faciunr 447 , in quibuS 
divifor continetur bis . Pone igitur in quoto 2 , & 
cetera profequere, ut fupra . Erit -quotus R 41002^ 
fine ullo refiduo. 

Schol. t. Qvod remanet pbjl Jtngulas fulftra&iones , 
nunquam pot^ ejje aquale , aut majus divifore , alias 
fuit erratum . *Affumptus enim fuit quotus jujlo mi- 
nor . Contra vero fi produBum ex qubto in divifdrem 
majus fit reftdtio divifonis , ex quo fieri debet fubtra- 
Bio , ita ut fiibtraBio fieri non pojjit , fignum ejl , 
quotum affumptum effe Jttflo majorem , 4c proinde effb 
minuendum . Utrumque cafum tyrones diligenter ad» j 
vertant , 

Schol. II. Si abfoluta divifwne aliquid remanet , 
ut in pr:mo exemplo contigit , refiduum illud ponitur 
fupra lineam , & fub eodem ponitur divifor , atque 
ijinc oriuntur fraBiones , de quibus in Capite IIT. 

Schoi. 

i 
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Cap.I. Vi. ^ 

Schttl. III. Qui funt in hac dividendi pVaxt pert- 
hores , produBa ex fingulis quotis in divi forem non 
fuhfcrihunt , fed illa memoria retinentes jlatim fub- 
irahtint ex menthro divijionis ^ ^ notant rejiduum i 
Sit dividendus numerus A per B , quotus 2 dubius 
in diviforem 49 , nempe 85 , non fubfcribitur ipji 
87 , fed immediate mente fubirahitur , notaturque fub 
eodem 87 refiduum i. Sic etiam invento dtvifore 
^ y dubioque in ^ y ^ in 4 ( diviforis notas) produ-^ 
bla q y & 12 non fubfcribuntur fub 146 y fed fub- 
trahuntur Jlatim , ac notatur primo 7 , deinde i, hoc 
ejl rejiduum 17 ^ fub 146 . f^od compendium vald& 
juvat . 


4 5 
,2 



Schol. IV. Si divifor habeat in fine unam , vel 
plures cyphras y ut 120, ^00 , 4000 &c. abfcindun- 
tur ab illo cyphra ^ totidemque figura a dividendo 
dextroVfum deinde fit y ut moris , tjl divi (io cum 
Veliquis figuris fed abfoluta operatione y figura eic 
divide)%do abfciffa ponuntur fupra lineam , infra quam 
ponitur divifor integre fumptus cum cyphris . Ut fi 
dividendus Jit ^55 per 200. yAhfcinde duas cyohras 
Cx 200 y ^ duas figuras dextrorfum ex dividendo 
y dlvifo deinde 5 , perXy habetur quotus 
Quod fi prima dix>iforis nota fuerit i, S' reliqua omnes 
cyphra y ut 10, 100, 1000 &c. confebia erit divijio y 
fi ad dexteram dividendi abfcindas totidem figuras / 
■quot funt in divi fore cyphra , nam unitas non dividit. 
Proinde dividendo 145690 per loooo , quotus erit 14 
i dividendo per 1000 , quotus erit 145 

1 J? C O 

Schol. 


Schol. 
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Schol. V. ejl alius mn inelegans dividendi mo» 
dtts , quem Itali vulgo vocant , partire per ripiego / 
qui tunc folum adhiberi potejl , cum divifor potejl 
refolvi in fuos factores .* Sit dividendus numerus 
15490 per 45 t qida divifor 45 refolvi potejl in fuos 

factores $ & q ^ ex quibus componitur , divide pri- 

mo per 5 , quotus ejl ^oqi / divide deinde quotum 
3092 per 9 , oritur quotus quafttus ~ . Simili- 
ter dividendus fit 1346:^ per ^ 6 ^qui ^6 componitur ex 
4 9 , divide per 4 numerum datum , quotus erit 

t hunc divide per 9 , quotus erit 373 ~ . 

Ut ex duabus illis fractionibus fiat unica fractio y duc 
rejiduum 8 in divi forem 4 , producto adde reji- 
duum primum 3 ^ fit 35 . Duc deinde 4 in 9 fit 36, 

• erit fractio t*»de 373 7--^ quotus quafitus . Ra- 

tio hujus fuo loco innotefeet . 

Examen divifionis fit per multiplicationem . Nam 
multiplicando diviforem per quotum, reftiruitur nu- 
merus dividendus, modo illi addatur, fi quid ex di- 
vifione remanfit. 

Vel fit examen per abjectionem 9 , vel 7 . Nam 
rejedis primo 9 , vel 7 tum ex divifore , tum ex 
quoto refidua 8 & 4 notantur in angulo crucis fini- 
ftro & 5 , & ducuntur inter fe , deinde produCti 
refiduum 5 , abjeClis 9 , vel 7 , ponitur in vertice 
ipfius crucis , cui quidem additur refiduum divifionis 
. faCtaa , ablatifque ex hac fumma 9 , vel 7 , quod re- 
manet, ut hic o , ponitur in angulo crucis dextero 
C , cui xquale debet efie id , quod reftat ex divi- 
dendo , abjeCtis pariter 9 , vel 7 , notatur in E . Pa- 
tet fequenti exemplo . 

3 r 
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Demonjir. Ex praxi‘a nobis tradita tot notis con- 
flare debet quotus , quot funt membra divifionis, ut 
in CoroU. num. 3. diaum eft. Sed fingul* quoti no- 
tae toties unitatem continent , quoties fingula diviiio- 
his membra diviforem: nam in primo exemplo , in 

3 U0 dividitur per 45 , primum membrum 

iyifionis iStS continet' quater <diviforem 45 , ficuti 
prima quoti nota 4 continet unkatem . Siquidem ex 
regula tradita ducitur 45 in 4 , & produaum iSo 
( diviforis 45 quadruplum ) fubtrahitur ex membro 
divifionis i8d , ergo patet , divifionis membrum 18^ 
quater continere diviforem , ficuti quotus 4 totidem 
unitates continet, alias fubtrahi non pofTct . Rema- 
net quidem , fada fubtradiooe , numerus fenarius , 
fcd hic fequenti figune 7 jungitur pro fecundo divi- 
fionis memtax), ut didum eft. Piri ratione idem o- 
ftenditur de fmguUs ipfius quoti notis ; unde fluitur, 
integrum quotum 4149 toties unitatem continere , 
quoties dividendus i8d7;jo continet diviforem 45 , 
adeo ut quotus 4x49 aeque multiplex fit unitatis , ac 
dividendus «que multiplex eft diviforis , & fuper- • 
fint 25. 
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PRO POSITIO Vir. 

De dlviji^ne integrorum pgr numeros diviforis > 

■ multiplices 4 . '' 

‘ V - 

M Ethodus dividendi nuitienlm pCT numeitis di* 
viforis multiplica ^Ihiberi potiflimum folet ^ 
cum numerus dividendus eft valde prolixus. 

Sit exemplum . Ex dodrina Tychonis fol motU 
diurno horarum 24 peragit orbitam milllariorum 
Italicorum 21400 11712^ ^aeritur quot milliaria 
conficiat uno hora» minuto 4 Reducantur horae 24 in 
hiinuta, multiplicando illas per 60^ erit divifor, per 
quem dividi debet numellis milliariorum 1440 , 
feu 144 ( ablata, ab ipfo cyphra , & Cx dividendo ^ 
ultima nota dextroifum 2) qui ponatur ad dexteram 
dividendi , ut in J 5 , & notetur pun6lum fub tertia 
ipfius dividendi nota 4 , cum divifot B femel con-x 
tineatur in 214, ut \nprac.Prop.di&urA eft. Tum fcri- 
bantur fub ipfo diviforei? finguli multiplices 288,432, 
5yd &c. cum notis appofitis i, 2 , 3« 4 StCi ut in 
cjtemplo 4 . . ' 

Quia divifor B continetur femel in 214 4 fcri- 
batur I in quoto C , fubtradoque divifore ipfo ex 
214 , remanent 70 , additaque fequenti figura di- 
videndi , fiunt 700. Tuhc obfervetUr qualis elc 
multiplicibus fub B exiftentibus fit proxime mi- 
nor , quam 700, patet illum elTe 576. Pone igi- 
tur in quoto notam ,illi appofitam 4, & fubtrahe 
ipfiim $76 ex refidUo 700 , remanent 124, quibus 
addita figura fequenti , habetur 1240. Iterum , ob^ 
ferva , qualis multiplex fit proxime minor ipfo 

1240; 
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1240; reperitur 1152» cui apjpofita eft nota 8 * 
hanc pone in quoto C, & illum fubtrahe ex re- 
fiduQ 1 24Q , refiduum eft 88 , & fic deinceps ,^do- 
nec exhauriantur omnes dividendi tigunae . bip enim 
nullo fere labore invenitur quotus 148(5119, cqm 
reliduo quod ^upd quartam fere milliarii 

partem importat , ut iq Ca^. jequen. explicabi-, 
tur.. Sol igitur unico horae miquto coqficit miiU»'; 
ria Itqlic4 1486119. ^ 





~ • t- 
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Schol. I. Efi etiam ' fifciUima divifia per tabdla^ 
J^eperianas , de quibus diBum eji in Schol, 4 . Prop, 
V. qute ex hac Propof. fe<mhur . Nam ejio dividendus 
numerus A 142188 p^r B 578. apponentur tres ta^ 
Uellte^ qua in vertice referant diytjorem , prafixa 
diis tabella numerorum, exponentium i , 2 , 5 , 4 , 
&c. ( vid. tabellam XZ pag, 18. ')'Tum determinen- 
tur puntio in numero dividendo tot nota j quot diviji- 
biles Junt p^r 578, nempe 1421 , Patet 'exponemes 
^1-2? 3 > 4 ? indicare fummas multiplices , hoc eJl 
, duplum triplutn , quadruplum &c. ipjius divifqps 

■ 57 ^ j' ex- ipfa conJlruBione tabellarum , &\x" 

1 S.<-hol- praeit, facile Jn^telligitiir . ColleBis enim in 

I ' ' ' unant 
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unam fummam numeris ex triangulis , ^ rhombis 
direBe ad exponentem ex. gr. ^ appojttis , habetur 
duplum i^fiHs 578, nempe H 5 < 5 , ^ ftc de aliis , 
Obferva tgitur qualis numerus fit aqualis , vel pro- 
xime minor dividendi membro 1421 , occurrit fiatinp 
in fecundo ordine fumma H 5 < 5 , proinde ejttfdem or- 
dinis exponens , nempe ejl quotus ^uajitus , qui 
ponattsr in C. fubtr^ifque 1156 ex dividendo 1421, 
remanent 265 . Pro fecundo divifionis membro adde 
fequentem notam i y fiunt 2^58, & eodem modo ope- 
rare.' hoc efi obferva in tabellis^ , qualis Jit numerus 
proxime minor 2658 invenies in quarto ordine fum- 
mam » gua indicat quotientem 4 ponendum in 
Qy fu btraStif que 2^12 ex 2658, refiduum ejl 346. 
^Addita demum ultima figura 8 y Jiunt 34^8 , qua in 
tabellis quafita ydant quotum 6 fine ullo refiduo . EJl 
ergo quotus 246 . Quod totum tum ex tabella praci- 
tata XZ , tum ex fiquenti fchemate fatis patet . 

C246 11^6 B 5 7 8 


«—2558 

2312 


— 3 4 <5 8 
3 4 <5 8 

i-— — • A 

0000 

Schol. n. si membrum dividendum minus Jit 
ipfc divifore , additur quoto cyphra , alia figura 
membro dividendo adjicitur , ut in Prop. VI, dictum 
ejl . Ceterum fi quis in hac dividendi praxi Jit ali- 
quanto exercitatus , dhifiones etiam prolixas citijfi- 

me 


i 


I 


f 


• t 


CaFw -Ifi ^ROT. r. ’ Jt 

■me e:tpediet , eritque minus obnoxius erroribus qni 
inter drvidendum ex incuria y\vel hallucinatione r.ch- 
. Icuntur. 


C A ^ U T II. . - 


De Calculo Denominatorum, ' 

’ > . . .. 

R E^x vulgaris Arithmetica: ha^enus traditx ap- 
plicari jam debeot numeris denominatis , .hoc 
cil numeris diverfarum ipecierum. (^od <)uidem dif> 
ficile non erit, fl dignofcatur valor unius (pecieiref- 
pe£lu alterius ; nimirum quot partes minoris fpeciei 
majorem fpeciem conftituant . Sic ut addantur , vel 
£ibtrahantur dies , horx ; ac minuu , neceiTe eft fci* 
re minuta temporis 6o unam horam , horas autem 
24 diem unum efhcere . Idem de monetis , ponde- 
ribus ac menfuris valet : qux licet pro diverfitate 
Provinciarum , imo 8 ^ Urbium varke lint , modus 
tahien eas calculandi eft ubique proportionalicer idem; 
adeo ut fi quis unius loci monetas, pondera ac men- 
furas addere , fubtrahere , multiplicare , ac dividere 
noverit , ad alterius quoque regionis calculum ealdem 
regulas applicare fecile potent. 

' • • • ' ’ . T i 

PROPOSITI O ' L ‘ 3 


De .Additione numerorum denominatorum, 

I. T? Xempliim fit de vulgari moneta Romana , quam 
Xli componunt fcuta , afles , & quadrantes ; hoc 
eft quadrantes 5 aftem.i , & ades 100 fcutum 1, 
quod decem denariis argenteis, feu juliis conftat. 

Difponantur fpecies (imiles 1'ub fimilibus ; ac pri- 
mo quidem loco dextrorfus Tpecies minimx , tum 
ordine majores ufque ad maximam : ut in hoc exem- 
plo 
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32 De Calculo Deto^omi natorum • 
exemplo collocentur primo quadrantes , fecurudo aC» 
fes , tertio fcuta ; & fi qua fpecies intermedia defit , 
vacuus ejus locus repleatur cyphra. 

Tum addendo quadrantes i , 4 > 3 » ® > fiunt 8 , 
quibus continetur affis i , 8c remanent 3 , quae fcri- 
be infra lineam. Adde deinde affem i ad fequentem 
feriem affium nempe ad 5, o, 8 , 5 fiunt 19 aflTes . 
Scribe novem infra lineam , & pro decade una ad- 
de I ad aflfium decades 1,2,9,? funt decades 
16, hoc eft afles 160 ; referva itaque decades |o , 
( centenarium nempe i ) pro fequenti fpecie , & 
Icribe infra lineam 6 . Addantur denique unitates , 
decades , & centena fcutorum eo modo quo fatlum, 
eft in Prop. z. Cap. i. cum fint numeri homogenei, 
prodibit fumma fcutorum 5099, alTes 69, quadr. 5^ 


, Scut 


Quad, 

♦ 2.3 0. 

3 5 * 

0. 

: . . 572. 

9 8. 

3 - - 

- - 784. 

. 2 0. • 

' 4 - 

t’ 3 5 I 2 , 

■ r 5 ’ ■ 


Summa <5099* 

6 9. 



* s •• 

II. Libra in Urbe conftat unciis 12 , uncia v?ro 
fenariis 24. Addendi iunt ergo. * . . 



JLib. 
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. . hib. UnCf l)en. 

. - • 38. IO. 23, ' ■ 

. 70. I I. j 6 . 

; 3 5 2. ’ o 5. ' 2 2. 

- .. ■ - ■ 1 f - 

f Summa 4 <5 2. 04;* 13, 

. . . ''a 

' Habfintur librx 4<^2; , unc. 4. den. 13. Nam (fe- 
parii 22^ 16, 23 additi faciunt di , in quibus bis 
continetur 24» hoc eft unciae 2, quae fequenti colum- 
nx addendx fqnr, & remanent denarii 13, quosfcri- 
be infra lineam . Similiter unciae 5 , n , io cum 
'duabus prxcedentibus faciunt 28, qui continet bis 12, 
nempe libras ? , feqqenti columnas.- addei^das , & re- 
maneat unciae 4 , qux pariter fcribuntur infra lineam. 
Demum additis libris 2 ad prxdidam librarum co- 
lumnam , continiatur addkio,^ut in Propof. 2, Cap, 
l.y 8 c habentur librx 462. unc. 4. den. 13. 

III. Addendi funt pedes Parilienfes , pollices , & 
Uncx . Pes aurem Parifienfis in pollices 12 , pollex 
vero in lineas 12 dividitur . Sine ergo. 


Pedes 

Ppfh 

1,/w. 

I 28 . 

l o- 

9* 

3 20. 

I I. 

2. 

572. 

08,, 

7 - 


Summa 1022. 06. 6, 


Quod quidem manifeftum eft : nam 7, , « , 9 
laciunt lineas 18 , hoc eft pollicem i , qui refer- 
vatur fequenti columnx addendus , & feribitur 
infra lineam refiduiim 6. Deinde pollices 8' , 11^ 
IO cum I prxcedenti , ' fiunt 30 , qui bis comi- 
I. * * i C nent 
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nent 12 ^ hoc dl pedes 2 fequenti columnae adden> 
dos , & fcribitur infra lineam refiduum 6. Demum 
additis pedibus 2 ad primam columnam fequentem , 
continuatur additio , ut in Propof. 2. Cap. i. cum 
lint numeri homogenei. 

Examen fieri poteft fic : completa fuperjoris exem- 
pli additione , duc lineam fub ordine numerorum 
atque iterum adde omnes numerorum ordines modo 
jam explicato , praeter folum ordinem ^ \ qui relin- 
quitur ; habebis alterum aggregatum C, quod defi- 
cit ab aggregato primo B , detedu numerorum or- 
dinis Si ergo aggregato C addas numeros 
l^bis aggregatum I) aequale aggregato primo B ; a- 
lias fuit erratum . Hoc examen ulurpari quoque po- 
teft pro numeris homogeneis , ut patet , 


Pedes 

1/^128, 

Poli. 

I 0. 

Lin. ~ 

9* 

3 20, 
5 7 2* 

I I. 

0 8, 

2, ' . ' 

c. 

7- ...... 

B 1 02 2. 

0 6. 

6. 

c 895. • 

67. 

9- 

D 1 02 2. ' 

0 6. 

6. ' 


PROPOSITIO II. 


De fubtm^wnf numerorum denominatorum , 

D lfponantur fpecies fimiles fub fimilibus , ut 
in pracf Propof, didum eft , & numerus mi- 

iK)r , 


oigitized by Go ofele 


u. 


Gap. 1 1 . PROP. II. 35 

nor , feu fubtrahendus , collocetur fub majori , a quo 
debet fubtrahi . 

Quoties inferior numerus a fuperiori fubduci ne- 

3 uit , utpotc illo major , toties numero fuperiori ad- 
atur unum integrum fequentis fpeciei , ut ftat ma- 
jor fubtrahendo . Deinde numerus fpeciei , ex qua 
fumptum fuit illud integrum , unitate minuatur . 
Quod exemplis patebit . 

I. Ex pecunia accepta fubtrahenda fit pecunia 
cxpenfa B . Quia quadrantes 4 fubtrahi nequeunt ex 
quadrantibus 3 , fumo i ex affibus z8 , hoc eft qua- 
- drantes 5 , qui cum 3 faciunt quadrantes 8 , ex qui- 
. bus fabdudis 4 , remanent 4 infra lineam feribendi . 
Deinde minuendo uuitate aifes 28 , vel augendo uni- 
tate ( idem enim eft ) afles 36 , ita ut prima figu- 
ra 6 fiat 7, fubducitur 7 a (uperiori numero 8, & 
feribitur infra lineam refiduura i. Rurfusquia 3 fub- 
trahi nequit ex 2 , fumo i ex fcutis , ut ad 2 addan- 
tur IO, ac fiat 12 , ex quo fubcradis 3 , refiduum , 
quod feribitur infra lineam , eft 9 . Minuitur deinde 
8 , vel augetur 7 unitate, & fit o .Tum continua- 
tur fubtradio, ut in Prop. 4. Cap. i. , & habetur 
refiduum C fcut. 140, afs. 91 , quadr.-4. 


Scut* Quadr. 

.^198, 28. 3. .• 

^5 7- 3^- 4* < V 


C 1 4 o. 91. 4, £ 

II. Subtrabeadus fit numerus iV ex numero M , 
fcilicet . 


D:es 


Dk - -vj 
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V Dies. Bora;. Mm.. p 
‘ M 2 I. 14- 5 3 - - 1 i 

^ ^ I o. 1 3 * 5 7 * ^ 

' 1 I, , . o o; , 5 . ^-/fc . 

, — — 

‘ ■", 2 1. ^ 4. 5 3 t • *;* 

. ' •■ ■ t' 

Cum minuta 57 (ubtrahi nequeant ex' minutis 53 ^ 
defumitur unum intej^um ex fequenti fpecie^ nempe 
hora 1 , feu minuta 60 . quse addita - minutis 53 
oiunt min. 113, ex quibus fubtraftis 57^ icribitur 
infra lineam refiduum 5^ . Aufto deinde unitate 
numero 13 fit 14 j adeoque fa£ta fubtraftione, iml- 
lum eft refiduum, & fenbitu^^o.- Demum labducti» 

10 ex 21 refiduum eft ii, cft ergo numerus qua:fit 
tus 

^Examen fit addendo refiduum numero mmon 
37, nam fada additione, ut in Propf. ^rac. didum’ 
eft , reftituitur major numerus M , fi erratum non 
fuerit, t ^ . 

PROPOSITIO nv . . .. 

< * 

De multiplicatione, mmerqmyft denommatorum . 

♦ 

P Rimo reducantur omnes fpecies ad minimam ^ 
ut fi multiplicandae fint librae, folidi , ac dena- 
rii , reducantur omues ad denarios . Deinde fpecies 
rcduflae multiplicentur , ut moris eft , per Prop. 5. 
Cap. i.-P.?odudurn verp reducitur ad. majorem fpe- 
clem per divifionem . . . ‘ 

I. Sit exemplum . Plancus expendit finqulis die- 
bus libras 5, folidos 15 , denarios 8. Scire cupit , 
quantum toto anno , feu diebus 3 < 5 5. expendet . 

^ .. ■ , ■ * 'Cmni 
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Clim denarii 12 folidun»! ,unum , folidi vefrt 29 li- 
bram conftituant , duc libras 5 in 20 ; produflo adk 
de 15 , habebis folidos 115 . Quos quidem duc in 
12, & produdlo adde 8, ha^bis denarios 1383; qui 
multiplicandi funt per dies 365 , fitque per Pro^. 5. 
Cap. i. produdum denariorum 506620. Hos divide 
per 12, habebis folidos 42218, & denarios 4 ;* utquc 
lolidi ad libras reducantur, divide illos 20, erunt li- 
bras 2110 , & folidi 18 . Itaque Plancus uno anno 
«expendet lib. 2116, fol. 18, den. 4 . En totius re- 
ductionis typus. 


■Lib. 

46 

5 

^dde 

leo 

15 

^ol. 

12 


230 

1*5 

iAdde 

1386 

8 

t)enj 

1388 


II. Sit exemplum . Cum fol motu proprio con- 
ficiat lingulis diebus minuta 59 , & fecunda 8 , 
quaeritur quantum progrediatur diebus 30 . Redu- 
cantur minuta 59 ad fecunda , multiplicando illa 
per 60 , & addendo 8 ad eorum produdlum ^ fient 
lecunda 3548 , quae multiplicari debent per dies 
■ C 3 30* 
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30. Erit per Prop. 5. Cap. i. prociutlum 10(5440. fe- 
cundorum . Hsc divide per do , quotus dat minuta 
1774, qu* quidem fi iterum dividas per do. habebis 
gradus « min. ^4, quos fol motu proprio per- 
currit in Ecliptica diebus 30. 

Examen multiplicationis fit per divifionenty dc qua 
$n Je^cnti Propof. 

< 

P R O P O S I T I O . IV. ‘ 

< f 

I . 

De divifione numerorum denominatorum . 

» 

T am diviforls , quam dividendi fpccies reducan- 
tur ad minimam, ut feftum eft in prae. Pro~ 
pof. Tum fiat divifio per Prop. 6. Cap, t. 

I. Emit quis ferici ulnas do , pal. d , unc. to , ex- 
penditque (cuta Romana 292 , alTes 10 ; quxritur 
quanti fietetit una . Duc ulnas do in 8 , ut fiant 
ipalmi ; adde prndudio 6 , erunt palmi 48d . Hos duc 
in 12, iit fiant unciae , additifque unciis 10, erunt 
uncia 5842 . Reducantur pariter fcuta ad alTes^ & 
addantur afles 10, fient affes 29210 , Itaque divida- 
tur per Prop. 6. Cap. i. affes 29210. per 5842 , quo- 
tus eft 5 ; hoc eft uncia qu*Ubet valet affibus 5 , 
proinde unciae 12 , feu palmus , valet alfibus do , 
adeoque palmi 8 , fi ve ulna , valet alfibus 480 , hoc 
eft fcut. 4 , affibus 80. 

II. Fingamus lunam diftare ab aliqua fixa gr. 45 , 
min. 30, fec. 25, quaeritur quanto tempore ftellam 
illam luna aflfequetur . Ex Tab. Alfonfinis luna mo-' 
tu fuo diurno conficit gr. 13 min. 10, fec. 35. Pro- 
inde dividendi funt gradus 45 , min. 30, fec. 25.06». 
gradus 13, min. 10, fec. 35 , ut habeatur appulfus 
iunis ad fixam* - . 

Pri- 
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' Primo duc gr. 45 in 60 , ik produflo adde 50 , 
fient minuta 2750. Hcec duc ruriiis in 60, & adde 
produdo 25 , habebis fec. 165825 , numerus fcilicet 
dividendus . Eodem pado invenietur divifor , nempe - 
min. fec. 47455. Tum foda divifione per Propof. 6. 
Cap. I. habetur quotus 5 , hoc eft dies 5 , & rema- 
nent partes fcilicet unius diei , ex qua fradio- 

ne eruuntur horae 10, min. 55 circiter , modo expli- 
cando in Propof. 4. Cap. 5. Luna igitur ad ftelfam 
perveniet diebus 5 , horis 10 , min. 55. 

Examen divifionis jit per multiplicatienem . 

Nam fi in exemplo primo multiplicaveris per Pro- 
pof. prae, ulnas 60, pal. 6, unc. 10 per fcut. 4. aff. 

80 , hoc eft uncias 5842 per aftes 480 , fiet produ- 
dum 2804160, quod divifum primo per 12, deinde 
per 8 , dabit in quoto fcut. 292. 10. Similiter in 
fecundo exemplo dudo divifore 47435 in quotum 5, 
additoque ad produdum refiduo 21520, reftituitur 
numerus, qui fuit divifus 163825. 


A' * ' 

C A P U T I I L V 

De Calculo FraBorum , 

, DEFINITIONES. 

N Umerus fraBus , qui , & fraBio , vel minutia 
dicitur ; eft pars , feu partes alicuj us numeri 
integri in plures «quales partes divifi . U t fi torum 
aliquid dividatur in tres partes «quales , & ex 41118 
quifpiam duas partes obtineat , dicetur habere duas 
tertias partes , fcilicet -f qu« fradionem efficiunt . 

C 4 Ita- 
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Itaque ad numeros frados exprimendos duo hurtie- ^ 
ri requiruntur , alter qui Icribitur fupra lineam , & 
dicitur Numerator , quia numerat partes , qua: de illo 
toto divifo habentur / alter qui feribitur infra line- 
am , & dicitur Denominator , feu Nominator ^ i,\ 

nominat in quales partes illud totum fuerit divifum, 
nempe tertias, quartas, nonas Scc. videlicet. 

O O iO ^ ” &c. 

» 3 7 9 »® ... 

Quae fradiones fic pronunciantur , una dtmidia * 
una tertia , duie feptima , quatuor nona ^ undecim 
•vigefima &c. intelligitur pars, feu partes. 

Si numerator aequalis fit denominatori , minutia 
aequalis eft uni integro . Sic 4 icquivalent uni inte- 
gro in ti^es partes aequales divito . Adfunt enim 
omnes partes illius integri, adeoque t funt i.Item 
T") y'> "I &c. fignificant i. Hinc patet * unitatem 
eflTe illud totum divifum in partes tertias, quintas , 
fextas &c. 

Si riurheratoi* fuerit denominatore major , tunc mi* 
nutia erit plus quam unum integrum . SiC y plus 
funt quam unum integrum in tres partes divifum , , 

l6 

fcd important 1 3 & infuper 4 • Similiter 7* fignifi* 
eant tria integra ^ Sc adhuc 4 . 

II. Minutia mmutia eft pars alterius minutiae, ut 
fi fradionis 4 fumatur dimidia pars , nempe 4 , efit 
h«c minutia minutiae , quae a majori diftingui folet 
per interpofitam lineam; fic 4 1 4 fignificat dimi* 
dium trium quartarum. * 

Compendii gratia utemur in pofterum fignis, qua»- 
I^uuntur . 

~ Signum aqualitatis . Sic — Z» fignificat duaS 
quantitates a 8 (. b e(fe aequales . 

-4* Plus . Signum additionis . Ut a •i' b fignifi- 
cat ' 

/ 


# 
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cat fumlnam duarum quantitatum Sic 5 

4- 5 fjgniiicat fummam 8 , & exprimitur 3 + 5 
= 8 . 

— Minus . Signum fubtraBimis . Ut ^ ^ — b figni>» 
ficat a minus hoc eft a quantitate a fubtra^am 
efTe quantitatem ^ . Sic ^ 2 . 

X Signum multiplicat wnis , Sic a b fignificaC 
a multiplicatum in b, vel per ^ .Ut 5 X 5 ~ 
nr ; 1 Signum proportionum ayualium . Sic<^ , h 
c . d denotat eandem clTe proportionem inter a 
& b^ quae eft inter c d . \5t z. 4 1 1 3. Item 
1,3 : : 9. 27 &c. 

‘ 4-7 Signum proportionis continua . Sic ^ a, b c ^ 
denotat a tSk b^ iicuti ad Ut 2, 4, 8^ 

-<4t- ■ ^ ' 


s^XIOM^Tjf. 


1. T TNitas fic habet ad fraflionem, ut denomi- 
LJ nator ad numeratoretn .Sic i. -j 3. 2*. 
UhitaS enim ex diftis eft totUm divifurh, quod fe 
habet ad partem, ( quae eft fraftio) ut fhuftionis de- 
nominator < qui eft totum , quod foit divifum } ad . 
fui partem, nempe ad numeratdrem 

II. Minutiae , quarum denominatofes habent ad 
fuos numeratores eandem rationem , funt inter fe aequa* 
le« , &: valent omnino idem . Sic -4 , *4 » 4 
^ 1^0^ &c. funt frafliones aequales , idemque fignifi»* 


JO » 100 

eant . C^uod ex primo ^xiom. , tum etiam 
per fe patet . Nam fingulaj fradiones unius • 
integri medietatem imponant . Hinc fra£Iorum 
vaior non ex magnitudine numerorum , quibus ‘ 
exprimitur , fed aiftimari debet ex proportione 
majori , vel minori , quam numerator habet ad 

fuum 
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iuum deiiominatorem ; proinde major eft -i , quam 
,-vel 

IIL Minutia , cujus tam numerator , quam deno- 
minator per. eundem numerum multiplicantur, aut 
dividuntur , valorem non mutant . Sic multiplicando 
•f per 5 oritur -I”? » 9^* idem valet ex 2. %Ax'i(m. 
Pariter dividenda per 5 , fit -f ejufdem valoris 
cum 7-7 Item divifis ^ per 3 , fit -7 , quae idem 
valet ex '2. ^xiom, ^ 

Schol. Multum intereji , ut tyrones haBenus dicta 
bene" intelligant ^ prius ^uam ad^ fractorum regulas ad- 
difcendas procedant , alioqnin dijfi cilia illis , val- 
de ohjcura erunt ^ qua fequuntur. 


PROPOSITIO I. ' 

1 

Datis duobus numeris , maximam eorum communem 
menfuram invenire. 

\ 

M Enfura duorum *numerorujn communis edicitur 
numerus, qui illos exacle, & ^n€/re(lduo d- 
vidit ; feu numerus , qui aliquo^^ies fumptus illos adae- 
quat . Sic 3 dicitur menfura communis numerorum 
12 & 21, quia alterum quater, alo^rnm fer fies fum- 
ptus adsequat . Dicitur autem menfura maxima nu- 
merus, per quem folum duo numeri reducuntur ad 
numeros primos , fiya minimos . 

I. Dati fint duo numeri .A ^ B quor m men- 
fura communis maxima quaeritur . njviflaror ma- 
jor *A per minorem B , & nc2;ledo ono*-'» no- 
tetur refiduurtt C : deinde B dividatur -per 
.. <■ uin 


« 


Digitized by Googie 


C A P. 1 1 1. P R o p. I. 

um C j tum refiduum C per refiduum D , & fic dein- 
ceps nuJla habita exponentium ratione , donec tan- 
dem divifor occurrat F, qui pracedentem exadc 
dividat fine ullo refiduo , hic erit maxima communis 
menfura quaefita . 


Exempl. 


2 

B I 

JC 

D 

E 

F 


3 4 

4 4 


o 

4 

6 

8 

o 


Exempl. 2. 458 
t o 2 
' 3 o 

I 2 
6 
o 


n. Quod fi poft omnem divifionem remanet i , 
fignum eft , nullam reperiri poffe communem men- 
furam inter numeros datos , eofque efie inter fe pri- 
mos . 

Dati fint numeri M ik Ny divide majorem Mper 
^ , & negledo quoto , nota refiduum R , ac fic de. 
jnceps profequere , occurrit demum i , adeoque nu- 
men dati M Se. N funt inter fe primi . 


Exempl. I, 


M 

* 3 4 

Exempl. 2. 279 

N 

4 9 

X 4 7 

R 

3 ^ 

122 

S 

I 3 

i 5 


X o 
3 

X 


3 

I 


Demonjlr. per fe manifefia eft . Nara per conti- 
nuam illam numeri minoris a majori fubtractio- 
nem ( divifio enim eft compendiofa fubtradio ). 
devenitur tandem ad partem aliquotam , vel ali- 
-- quan- 


by 


44 Calculo FrActorum. 

quantain numerorum datorum . In primo cafii pars 
illa aliquota erit maxima communis menfura duorum 
numerorum ; in fecundo cafu evidens eft, nullum 
alium numerum ^ prarter unitatem , metiri poflTe nu- 
meros datos , adeoque funt inter fe primi ( fer De^ 
fin. 8. _ . 

Schol. Nota , quemlibet numerum fe Ipfum femel ^ 
metiri j proinde dari potefi menfura communia 'maxt~‘ 
ma inter duos numeros , quorum alter, fimplex Jit , 
(eu primus., & alter compojitus . Stc 7 ejl maxima 
communis menfura inter 7, 2i . Nam utroque di» 
•vifo per 7 habetur t , ^ » Item 5 , 7.5 diviji 

per 5 , faciunt i , & 15, adeoque 5 eJl maxima com» 
munis menfura y ftc de aliis . 

' F R O P O S I T I o t r. > 

Fractiones ad minimos terminos reducere^ 

e 

F Rafliq dicitur ad minimos terminos reduc?, cuni 
alia ilii asqualis, nempe valoris ejufdem , mini- 
mis tamen terminis expreua reperitur. ’ 

I. Data fit fradlio ad minimos terqiinos redibo 

cenda v quaeratur maxima communis menfura inter 
numeratonem , & denominatorem , per Propof pracc 
inveniecur 8. Per hunc divide tam 160 ,quam 296 , fiet 
minutia ejufdem valoris , & minimis terminis expreflk 

ri pei^ %/dxiom. 2. 

II. Sit minutia data reducenda ad minimo» 

terminos . Inveniatur maxima communis menfu- 
ra inter qd y & do , per Propofit. prae, erit 12 ^ 
per quem divifo utroque datse fraiSionis termino 

# 
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habetuf nova fradlio minimis terminis exprefla • 
Hxc praxis vulgo dicitur fchifare i rotti. 

Pemonjiratio patet ex 3. tkxiom, 

PROPOSIT.IO III, 

• . » • » ^ - • • 

7’ FroBsoijes ad tdern norr.cn reducere^ 

F Raftiones reducere ad idem nomen , eft cfficcrt^ 
ut fradiones diverforum denominatorum eundem 
denomin^torem acquirant, ieu idem valeant, que^ 
jarius . . . 

•' I. Sint duae fradiones & J5 ad • commune no^ ■ 
men reducendae ..Duc inter fe ad invicem denomina» 
tores 5 X 4> &4*X erit denominator cortimun’}^ 

20 . Pro numeratoribus inveniendis multiplica . per 
crucem, feu decu0atim, numeratorem unius minutia 
ner denominatorem alterius , hoc eft ^ X 4s. ? 

X 5 j erqqt novi numer-atores 8, & 1 5 , qui diredo 
collocandi funt fub illa minutia , cujus npnierato^ 
fiiit multiplicatus , ut' in fequentibus duobus exernpl is, 
apparet-. Habentur ergo' duae nova: fradionei^C ^ 

D ejufdem nominis , ut patet, 8 c quidem' valOrl? 
ejufdem per 3. .Axiom. 

Nam termini fradionis xA multiplicantur per eun- 
dem numerum, hoc eft per 4 denominatorem fra- 
dionis unde oritur N frad io C priori aequalis per 
\Axiom. ctt. Similiter fermini fradionis B multipli- 
cantur per 5 denominatorem fradionis .A^ & oritur 
fradio D priori tequalis per idem .Axiom. ergo fra- 
^iones C oc D idem valent ac duae priores. 
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II. Quod fi reducends funt ad idem nomen plu- 
res quam dus fradiones, ut ./f, By C &c. duc om- * 
nes denominatores inter fe 5 X 5 > ^ 

communis denominator do , qui divilibilis cft per 
fingulos denominatores , 4 , 5 , ut patet . 

Ad inveniendos itaque novos numeratores, divide 
communem dtiiommatorem 60 per ^ denominatorem 
fradionis ^y quotus eft 20, tertia fcilicet denomi- 
natoris communis pars, quem duc in numeratorem 
2, habebis 40 duas tertias partes ipfius do, adeoque 
~ -L per *Axiom. 2, 

Similiter divifo do communi denominatore per dc- 
Bominatorem 4 fradionis B , habetur 1 5 quarta pars 
ipfius do .Duc 15 in 3 habebis 45 , tres quartas partes 
ejufdem do, edeoque -g- per ^x. 2. Ea- 
dem ratione invenitur . Proinde fra- 

diones datae w/ , B y C , aequales funt fradionibus 
Af, B; quod per fe manifeilum eft. 


oi B C 
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CoroU. Ex hac Propof. innotefcit , utra duarum , 
vel plurium fradionum datarum fit major . Nam 
fi reducantur ad idem nomen , ex majori numerato- 
re apparet, quae fit major . Sic in fuperiori exem- 
plo tradio B ell cetgTJfum maxima , quod indicat 
numerator fradionis ly, 

Schol. Cum denominator unius fraBionis exaBe di- 
vidit denominatorem alterius , tunc dua illa fraBio- 
nes facile reducuntur ad idem nomen , multiplicando 
per illum quotum terminos fraBionis illius , cu/us de- 
nominator fuit divifor , Sint reducenda ad idem no. 
men fraBiones -j- & — — j- quia 3 dividit exaBe 
15 , multiplica per quotum 5 terminos fraBionis 
-j oritur -i cjufdem nominis cum alia fraBionc . 
^u od ejl valde commodum in calculis xAlgebraicis , ut 
in nojiris InlUt. Analy*. annotavimus» 




PROPOSITIO IV. 


* v_-._ 

FraBionem ad aliam dati nominhf 
* & ejufdem valoris ifbvocare , 


4,- 


I. TNAta fit fradio quae revocari debeat in A- 
JLa liam cujus denominator datus fit 60. Duc 
numeratorem 2 X ^ produdum 120 divide per 
denominatorem 3 , quotus 40 erit numerator minu- 
tiae quaefitae . qu5B quidem ell ejufdem valoris 

cum minutia data per ^Axioma 2, nam 3 • — • • 

40. ut patet , . 


48 De Calculo Fractorum 

Data fit fradio ° , qua fignificetunius 

diei partes , ut in Propof. 4. Cap. 2. reducenda ad 
horas. Duc 21520 X ^ produdum drvide per 
denominatorcm 47435, quotus dat horas 10 , & re- 
manent partes unius hora . Qux ut 

ad minuta reducantur, duc 42130 X Sc produ- 
dum divide per eundem denominatorem , quotus da- 
bit minuta prima 53 , & remanent + _i_ 

partes unius minuti primi , Ut ipvenias fedinda dui^ 
15745 X 6 oy 8 c dividendo per 47455 , quotuS 'dabit 
rain. fecunda 17 . Luna igitur ad fteliam pervenit 
diebus 3. hor. 10. min. 53, fec, 17. 

. II. (^uod fi datas fradionis denominator non exade 
dividit produdlum , ut fi reduci debeant ad fra- 
dum, cujus denominator eft8, produdum i <5 , quod 
oritur cx 2 X 8 , non exadt dividitur per denomi- 
jiatorem 3 , nam remanet i : tunc ponatur quotus 

5 fupra denominatorem datum 8 , eique jungatur fra- 
dio orta ex refiduo , nempe ~ , quse erit fra- 
diqnis fradio ; facit hunc Yenfum , dua; 
tertiae in qdavas redadie dant quinque odavas 

6 unam tertiam unius odavx , fcilicet — ^4- 
*T 1 T* • Quod autem -j idem valeant ac 

I i patet . Nani ^ | per' Propf. 7. 

hujus =( per ^x. 3. ) 
"F T"? — — T 4 — "f per Prop. 2. hujus. 
bchol. Hmc habetur ratio explorandi valorem mi- 
nutiarurn in partibus earum notigribus y tu fi fcirg 
Delis quid valeant 4 unius fiutl Romam in juliis , 
yel ajfibus . Quia 10 Julii , aut affes 100 efficiunt 
Jcutum Romanum i , duc numeratorem 3 in 10, aut 
in 100, producum di'vlde per denominatorem 5 
erunt in primo cafu di , i„ Jecundo 4 ^ ^hocejl 
H. ye* , aut affes 60 . Item dantur 4 unius pedis , 

‘ jctre volo quot pollices hac fragio importet . Quia iz 
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pedem i effictum , duco ^ preduBum % 

dtvido per 7 , ^uotm dat 5 , unde habentur hoc 
eft polltces 5 , & remanet -y . Quod fi iterum fup. 
ponas poUicem dtvtdt tn iz (ineas , facile erit expL 
rare , qutd tmportet una feptima pars unius pollicis . 
Jdac praxts vul^o dicitur valutar i Rotti . 

I 

- P R O P O S I T I O V. 

FraB tones ad integra revocare, 

UM i^rnwator d^nomlqatore fuo major eft , 
VJ- trattio reducitur ad integra , dividendo nu- 
meratorem per denominatorem . Sic J-A diylfae per 
3 dant integra 4 . Item f| divifac per 12 dant s 
mcewa . ^ 

n. Quod fi denominator non exade dividif 
numemtorem , • fit ex refiduo minutia . Proinde 
p- divifx pa: s dant integra 5 -f . Similiter ^ 
divife per 7 dant J 4 . ^ 

Schol. Hinc habetur prajcls rc^cendi monetas , pon~ 
dera , ac menfitras in alias Jpeciei altioris .• Sic af~ 
Jes 350 Ji ^dividantur £er loo , reducuntur ad fcuta 
'0. » 3 O P ariter minuta 1 20 divifa per 

60 ^ dant horas 2 . Patet divi fores ifios 100 ^ (to 
€[}e denominatores minutiarum , per quos eorum nu- 
meratores dividuntur per hanc propofitionem • 


•jt. 


J 


D 


PRa 
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PROPOSITIO VI. & V 1 1. 

I^um?rum intei^rum in minutiam dati 
nominis reducere . 


% 

■ i 


S IT datus integer v. g. 3 reducendus j^n fraflum , 
cujus denominator fit 7. Multiplica integrum i- 
pfum 3 per denomina_torem datuna 7 , & produfta 
lubicribe tpfum denominatorem 7 erjt frailio qus- 
fiia . Similiter unitas rpducenda fit io fradlum . 
cujus denominator Iit 5 , erit m i ec didis ad 
jPeJinit. i. Caj). bu/us . 

Schol. I. St integro cuilibet fuf ponatur unitas , ftt 
fraBio / vel quafi JraBio integro requivalens , ut 
^ — 6 , 4 ^ muhiplicatione , 

divtjione fraBorurrt annotetur. 

Schol. IL Hi>K vero oritur praxis reducendi mo~ 
netas , pondera , ac menfuras in alias inferioris (pe~ 
ciei . Sint fcuta Romana 55 reducenda ad afjes , 
multiplica X habebis ajfes 5500. Irem mil^ 

liaria Romana 50 convertenda fint m paffus , quht 
.pajfus 1000 milliarc i efficiunt , duc <>0 X * 

fient pajfus 5000. Ratet in his exemplis numeros 
ios lob , looo effe denominatote s datos , per quos 
multiplicantur numeri integri 55 , 50 , ut fianp 

fraBiones — ~ juxta hanc Propof, 

■M 100 * 1000 ^ • 


PROPOSITIO VII^ 

FraBionem, fraBionis ad /iraplicern fraBionen* 
reducere . 

D Uae ^ vel plufes fraftiones fradionum ad u-? 
nam finiplicdn fhicUonem reducuntur hop pa- 
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flo . Multiplica fmgtilos numeratores inter (e , & 
fmgulqs pariter tlcriominatores inter fe , duo pro- 
ducta minutiam efficient aequalem omnious illis mi- 
nutiis minutiarum datis. Sit minutia minutiae ) *f ) 
hoc eft una quarta pars duarum tertiarum ad fim- 
plicem minqtiam reducenda ; duc inter fe numera- 
tores i X 2 1 ^ denominatores 4 X 3 » 
va quaefit^ minutia ^ , Similiter reduceiid* 

fint ad linaplicem minutia minutiarum 4) "f) "r), 
multiplicatis inter fe 3 X ? X 3 j 4.X ? X 
habetur nova minutia omnibus iffis aequalis ^-3 =1: 
per ^rpp.i. f 

Demonjl. fenfibih ajiquo exemplo r?s manifeTta 
erit . Ponamus hanc ipfam minutiam minutiarum 
4 ) "f ) T defumptinn tiiiffe ex uno fcuto Roma- 
no , quod decem juliis qonftat : dico hanc minutiam 
minutiarum continere 7-^ unius fcuti , nempe tres 
julios . Nam 4 unius fcuti continent fex julios , 
cum julii duo fint 4 unius fcuti . At -f fex Julio- 
rum funt qtiatuqr julii , ut patet , & 4 quatuor ju- 
iiorum funt tres julii . Ergo evidens eft , minutiam 
minutiarum -f. ) "T ) 4 continere 4"o > nempe tres 
julios . 

' Id facile illuftrari poteft dividendo lineam reClam 
in partes aequales tres , quatuor &c. Nam li quaira- 
tur dimidium unius terti* partis ejufdem lineae, pa- 
tet iilam efle partem fextani totius , Divifis emm 
bifariam fingulis illis tertiis ejus lineae partibus , erit 
tota linea divifa in fex partes aequales ; proinde 4 
unius terti* facit 4 • Quod erat &c. ' 

H*c regula apud vulgares Arithmeticos audit /«- 

i Rotti, 


D 2 


PRO- 


5 » 


De Calculo Fractorow 

PROPOSITIO VIII. & IX. 

FraBiones addere* 

I. Q I frafliones addendse fmt ejufdem nominis , ad« 

' O de Cmul omnes numeratores , eorumque ag- 
gregato denominatorem fubfcribe . Sint adden- v 
dae -7 , , -7 > 4 additis numeratoribus i -f- 2 -f- 

■5 /5 =: 14 , fit fradUoiwm fumma z per 

Frop. 5. hujus. 

II. Si fractiones addendse Cnt diverfi nominis , re^ 
duc ad idem nomen per Prop. 3, & operare ^ ut di- 
£lum eft. 

III. Quod fi addendi fmt integri cum frailis, ad- 
de feorfim integros , < 5 c feorfim fraftos ; ut fi ad 4-^ 
addendi fint 3 -s* fiet fumma 7 4 » R^s per fc 
patet . 

' PROPOSITIO 

f ' r ■ l -i ;* 4' • 

FraBianes fubtrahere * * ' ^ 

' . * ' 

I. QI minutiae fime ejusdem nominis, minor caruni 

Jjf ex majori fubducitur , . & refiduo fubfcribitur 

commanb denominator . Sic 4 4 ^ 4 »Itw 

II. Si diveni fint nominis , reducaitfvr f«d uteOi 
nomen per prop. 3,, & operatio fit ut antw. ' 

III, Si ab integris 'fuotrabenda fit aiima fi»- 
^lio , reducantur integra ad fratJionem cjuulem no.. 
minis cum data fractione per PropoJ,. 6, y 8c, ee*e- 
ra fiant , ut fupra , Subtrahere oporteat ex 4 , rc- 

11 5 * i? 

duc 4 ad tertias , erunt 7 • Deinde ? — 7 
zs 3 ~ pevProp,^, Similiter fubtrahenda fint 2 » 

, 'f ex 
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cx 5 -T" > hoc eft tx : reduc ad idem no- 
men has duas fradViones per Propof. 5. erunt 
& -T > adeoque ^ -L^ — j 

-i , per Prop. 5. 

Shol. U? minutia addi , t)?/ fubtrahl pojjint , y^w- 
;per /Wew» nomen habere debent , notetur . 

PROPOSITIO X. 

FraBiones multiplicare . 

I. Q r multiplicanda eft fraftio per fra( 3 ionem , duc 

i3 inter fe numeratores , itemque denoininatores 
inter fe , res erit confeda . Multiplicanda fit fraclid 
X -7- dudis 2 X ^ ? X 5 5 habetur pro- 
duftum qu*fitum • Sic ^ rr nr: 

-p per Prop. 2. 

II. (^uod fi multiplicandus fit integer per fra- 
flum , vel fradus per integrum , fempcr integro 
fuppone unitatem , ut fiat quali fradio : deinde o- 
perare ut fupra. Sit multiplicanda X 7 , fuppo- 
fita integro unitate , erit , X proinde pro- 
dudum — -p • 

III. Si vero alter multiplicantium fit intrer cum 
fi-ado , reducatur totus ad fradum , multiplicando 
illum per denominatorem ejufdtm fradi ; ut fi mul- 
tiplicari oporteat 2-7 per 6 , fiat -^-7 X e- 
rit produdum —-7 • Similiter fi uterque multi- 
plicator fit integer cum frado , uterque reducitur 
ad fradum ejufdem nominis cum minutia fibi adb* 
rente : ut fint multiplicanda 3 — X5-^>5— . 

reducantur ad frados, erunt X — ~ 

x6 per Prop. 

I D j Df- 

/ 

\ 
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Denidnjlr. Ex regula tradita multiplicare tifaftultt * 
^4 per ftadum B eft producere fradum C , qui to- 
ties contineatur in frado B , quoties fradus o 4 con- • 
tinetur in unitate . Nam ficuti fradus C continetur 
bis ’in frado B , ita fradus bis continetur in uni- 
tate , ut patet , ergo ex definitione multiplicationic 
fradus C eft productum fradi v^multiplicati per fra-' 
dum B» 

A X + II --i- 

Coroll. Hinc patet ratio ^ quare in minutiis {>r(K 
dudum multiplicationis C fit minus , quam fadores 
^ ik B . Nani cum unitas fit ad sA' , ut 5 ad G 
ex Dcftn. multiplicationis per Prop. Cap. i. ; « 
unitas major fit quam w/,etiani B major erit quam 
G, proinde C mirtor . ^ , 

Schol. I. Mtiltiplicatto fraBtifium fit eiia>n^ ttlegan* 
'ter per di^ijionem , dl^)idendo fcilicet denominatorem 
'littius per numeratbrem alterius minutiie ( irwdo di- 
•vifibiles fint Jine rejiduo ) / Sint enim multiplican- 
da -l X , divide 9 per 3 ,&io per i , fit 
freduHum quafitum . Idem enim producitur ^ ac fi 

more confueto multiplicentur « l^am — ' 

-f-o' -i pfer Prop. 2. ^ ^ 

' Schol. ir. si integrur^ cuin mmutta ducendum Jit 
in integmm , quod exaBe dtvifibile fit per denomi- 
natorem minutia., ut Ji ducendum fit 38 ry X * 
praBici primo refolvunt integrum in JriBum , fit-^ 
que \\6 , deinde divifo 18 per denominatorem 3 i 
habetur quotus C , per quem multiplicant ipfum 110, 
^ habetur produBum qutfitim 696 * Ratio per fe 

Schol 


( 
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- Schol; III. Si vero integram eittcendtvm /it in 
nutiam , ut 3Z000 X 4 '» praBici prius dividunt 
31900 per 5 , deinde quotmn 6400* ducunt in 6 « 

u PROPOSITIO XI. 

' ‘ \ r ^‘raBiones dividere i 

tk ■ 

I. Q* i temiirii diviforis exafte dividant terminos di- 
^ videndi , fradlus , qui inde oritur , erit quo- 
tbs . Ut fi dividendi fit iriinutia -±- per 4- > diVifis 
*• 2 |. pef 2 , & 9 per 3 j quotus erit 4. • Similiter fi 

denominator fit communis , fatis erit^ dividere nu- 
meratorem fer humetatoli^eni , deleto denorhinatore ; 
fic dividendo per 4 » qUotUs erit 3 ; & divi- 
dendo 4 j per -4- j quotus erit 2 ~ . Ftem dividen- 
do 'g per "§ , deieto communi denoitiinatore quotus 
erit T ‘ • 

II. Quod fi termini diviforis non, exafle divi- 
dant terminos dividendi , aut denominator non fic 
communis » tunc inverte diviforem , ita ut denomi- 
nator ponatur loco numeratoris , numerator vero lo- 
co denominatoris ^ deinde duc tam numeratores in- 
ter fe , quam denominatores iriter le , produ^iim ei- 
irit quotus quxfitus . Dividenda fit minutia 4 P^r 4 • 
inverfo divifore , erit 4 X "T “ 4 ” 
quxfitUs i Ita fi dividere oporteat 4 
feft , fi dicatur, r? unius fcuti Romani dat 4 unius 
ulnae , quot ulnas dabit fcutum unum , divifis (• in- 
Verfo divifore ) y per >={- , quotus dat ulnas 2 4 . 
Nam 4 X 4 ^ ~ 2 4 Prop. 5. w* 

jus i ' . ^ 

.a 4 * ' 



1 


/ 


I 


^5- T^f. Catculo Fractcrum 

■ * OwC.Trit firadus dividendus per inte- 

\ ;n fatis eil mulMplirarc denominatorem fra£lt 
. . ipfum ir/egr«m . Sit dividendus ~ fer 2 , duc 

X 2 , quotus erit — . Item divifus per 5, 
aat quotum ^ . Narti femper integro fupponitur 

unitas . 

TV. Cum divifor,^aut dividendus, vel uterque 
eft integer cum minutia , reducendus eft integer ad 
minutiam fihj adjuniiam , ut fiat unica minutia , 5c 
operario iuftituenda eft, ut fupra. Sint dividenda 24 
-i- per fient ‘ V S = - V-| =3<5— |r 
per Propvf. 5. Similiter fint dividenda 15 -i- pet t2, 
i , fiunt -H- = ^'r = I '-f . . 

Demonjlr. Dividere fradum per fradum B elt 
invenire quotum C , ad quem ita fit unitas , ficutl 
divifor B ad dividendum ex divifionis definitione 
ad Prop. 6 . Cap.i. Sed unitas eft ad fradum C , Ut 
divifor B ad dividendum Unitas enim eft ad C, 
ut denominator 3 ad numeratorem 4 ex tAxhm. i. 
Fradus autem B eft ad fradlum ,A\ ut 3 ad 4 : nam 
redadis ad idem nomen ^ & B per Prop. oriun- 
tur fradi jcquales M 8 c N , qui ob communem de- 
nominatorem fe habent ut ^ ad 4 ; ergo unitas efl: 
ad C, ut J5 ad »/f , proinde C eft quotus quScfitus . 
Quod &c. 


B ^ C 




'L- 


3L 2- t> 
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CoToll. Hinc pater ratio , Cur in divifione minu- 
tiarum quotus fit major numero ipfo , qui dividitur; 
quod quidem accidit , cum divifor minor eft unita- 
* te . Nam cum dirifor fit ad dividendum , ut u- 
nitas ad quotum , erit permutando divifor ad uni- 
' ratem , ut dividendus ad quotum , adeoque fi di- 
viibr minor eft unitate , etiam dividendus debet eflct 
minor quoto • . , . 

Schol. I. Vbt occurrit Integer magnus cum fraBu 
dividendus per Integrum , ut 6^4 -j- per 5 , pra^U 
ei dividunt integrum^ per Integrum , nempe 6^4. per 
5, nulla habita ratwne fraBionis ^ ut inveniant quo» 
ium 126, Tum'Ji quid remanet ( ut hic 4 ) 'tllud 
reducunt ad fraBionem per Propof. 6. , hoc ejl ad 
1 . , quam addunt ad fraBum ; fit que fumm0 

-i— per Prop. 8 , quie quidem fumma divifa per $ 
dat quotum ^-5- pw hanc Propof. num. 3. , unde 
quotus quajitus eJl 126 • 

C A P U T IV. 

.'f 

De fraBianIbus Decimalibus . 

« 

DEFINITIO I. 

F Raftiones Decimales fiint illae , quarum denomi- 
natores in ratione decupla ab unitate incipiente 
progrediuntur, nempe i. 10. 100. 1000. 10000. &c. , 

Supponatur menfura aliqua , ut pes , virga , li- 
bra , vel refla linea divifa in decem scquales par- 
tes , finguls deinde hae partes in alias decem par- 
tes , atque hae fingulae rurfus in alias decem , & 
fic deinceps , quantum quifque velit ; oriuntur ex f 

hac divifione partes decimae , centefimae , millefimae, 

cen- 
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centefimas millefimx &c. quae vocantur etiam pr$- 
Mce , fecunda , tertia , quarta &c. iifquc diftmgueii-» 
dis apponuntur virgulae j integris autem cyphra o* 

. o 1 II 111 IV 

Sic fraftio decimalis , 5. 8 6 .4 2 fignificat quin- 

que integra , odio primas ^ fex fecundas i quatuqr 
tertias , duas quartas < .Sed fatis eft virgulam ulti* 
mam apponere , & integra pundJo diftinguere , ut 

IV 

5. 8 (5 4 2 . Qu£e quidem fradio idem valet ac 5 

4- i 4. „1 4. JL 4- J*- feu . At com- 

• II loe 1000 ' 10000 soooo^ 

modi gratia decimales feribuntur inftar integrorum , 
orriijtb dfenoriiiilatore , iriodo fupra explicato, nempe 

IV 

^ 6 ^ li 

Coroll. I. Hinc fequitur virgulas illas , fiye api- 
ces decimales , qui numeris apponuntur , elfe loco 

1 II III 

denominatorum ; ut in decimati 5. 8 5 4 , apex 
nus importat denominatorem 100 , tres denominato- 

rem looo hoc eft — —• . 

Corol. II. Itaque decimales ad eandem denomina- 
tionem facile reducuntur , addehdo tot ieros virgulis 
decimalibus affedos , quot opus fuerit ; ut fi deci- 

xnalis 3. 5 reducenda fit ad fecundas , ad teitias,vel 

quartas &c< (cribitur 3^ 50 > 3 * 5 ^® » ?• 5 ^®* 

I II II III 

enim non mutatur, nam 5 50 , 5 ^ 

ili quinque funt afies 50. 

Coroll ITI. Si integro cyphr* quotcumqUe cum 
virgulis addantur , ejus valor idem nianet , ut 11 
111 1 “ 

ad 3 addas oqo , ut fiat 3< 000 , non mutatur inte- 
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gri valor. Significat enim , ut prius , tres unitates> 

non autem unitates 3000 ; nam -- tn 2 . 

. . * l»oo ■' 

Schol. Ubi nullum prtcedit integrum , ut in deei- 
tnaltbus ^ , tunc loct integri pdnitur ^ero , 

nempe o. 8, o. 24, o. 725 , que equivalent precedenti* 
ifus — 


II 


100 


D E F I N t t 1 O ir. 

F Radlionum decimiliuiti not:e dicuntur eflTc ejur^ 
dem ordinis, feu gradus , quaharh iidem funt de- 
nominattorei , vel iidem apices . Sk ifi declmalibus o. 
5679, & o. 045, nota; <5 & 4, item 7 & 5 dicuntut 
ejufdem gradus , quia utrique refpondet idem deno- 

fciliCet & 4 - , item -- & -- , 


itnnator 


]00 


100 


xoeo 


1000 


Nam utrique refpondet idem apex, qui ftat loco d&* 
ibominatoris per Uoroll. 1 1 


Dt FINITIO 


III. 


iRogreflio decimalis interrupta dicitur , cum ha- 
bentur V. g. jpartes rfiillefimae , fed paries ded- 


I IV 


■ mx , aut centefimae nuilae fUnt ? Qt 4; 2 5 , ubi par- 
tes centefima; , & millefims defunt, quae quHem cy- 
phris impofiris fupplentur : fic eadem decimalis in- 


IV 


IX V 


terpofitis duabus cyphris , erit 4. 200 5^ Similiter 3. 5 7, 
fiet ?* 05007 « Eadem ratiohe -- feribitur o. 005 , 

& 3 
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De Caicuio DscintALr > 

M IV . S 

fcribitur 0045 . Semper q^im valor 
cft idem , Tit in Coroll, z. & 3. fuit explicatum / 

PROPOSITIO I. \ 

Decmales ttddete , & fubtrahet* * •- ’ * 

F Raftlones Decimales addendai , vel fubtrahen- 
d* fic difponantur , ut not* decimales ejufdem 
gradus fibi mutuo refpondeant per Defin» 2. ; & fi 
progrelTio fit interrupta , ut in fecundo exemplo ft- 
qUenti , fuppleantur I(^a vacua per Dcfin. 3. .* dein- 
de additio oc fubtradio fiat , ut in Prop» 2. O' 4. 
Cap. X. . yr. . 

f r:: ^ 


Ut 

Jl 3-245 

XX 

B 7^3 9 ' 


%t^dluenls ^exempla * 

5 




X m an 

27 = 5-267 

d. ^4 5 d. 4 s' 


XXX , • l‘ ■ *** 

C IO. 5 3 5 'I' ..Summa x i. d 5 7 

Ratio ^rum< patet ex di£lis : nam fi decioMi- 
les * 4 '^ 8 c, B fiant ejufdem denominationis per Ce- 
ro/. 2. erunt per CoroU. 1. :zz & B ~ 

* 1000 looa 

proinde ^ + S = C w. 

» » xooo * 1000 1.000 

Sub- 
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d 3 5 per Dejin,i, ‘ 
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SubtraBionis etnmpla. 
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XJI 
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i 


1 111 ' nt 

7. 4 4 = 7. 4 o 1 

IX III, ' llX 

} S 3X o. o 3 5 

■ ■ I igi I I i t ■ w» ■■■* 

L lli 

differenti* ji S 6 j 


Ratio plane eft eadm 'ac-iadcKtionis : nam de- 
cimaks ^ 8 c B zi eandeni denominationem redi»> 
cannir per -Cmdi. m. enmc per i^oroti. x. ^ rc 

“i 5=? '^2? ,liinc == 

XOOO xe09 ’ » . 1009 loooy^ 


leoo 


1009 


lil* ^ 


1009 == *• 


Schoij^ e* imfegris decmales hh>rnhy,!fteffmt^^)ai^ 
dantur integro tot ii^eri , ^uat funt apices dectmalef 
■fdktt^dftnd*^ Sif dd Jubtrahenditnt tx 'Z mtei^t jPite 

* JI ' 

wsiefimas^ v, ^^^ ,*ddmtm nd 0^ 


II 


ri , ut Jiat 8, o p , teft^u^m 7. 7 7 , «f ta^ 
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Jkemahs multtplioatn ^ 


~>»v’ inj'' 
4.: X 1' 
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F iafliones 'decimales muitiplicantur nt integra per 
Prop,'^. Cap. I. , nulla habita ratione virgula- 
^rum decimaliiim . Sed ad diftinguendas in prodiafk» 
partes decimales ab integris , adduntur limui ,a|^es 
V— utri- 
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I?E CaLQUIO .pECIMALT 

^triufque factoris ; fumrtia enim dat numerum nota^ 
rum cfccimalium., qua? numerari debpnt in produflQ 
incipiendo q dextera finiftram verfus. 


.V 


.T Exetijipla^ 


■ -1 «1 

L-4.-0--5 1 

X| 

? 3 r 

iit 1 

IL. 0.^7 4.5I 

n' 1 .» W 

IlL.a c o-o 3-S -^ 

IV 

0, o.to.4 

. . f* I *t p 

' 't- : 4 " 9 Q 

2 >9r 8. «1 

-a ^ 2 ^ ^ S 

‘ *•< t 4 2 4 

. ^ f . * 

1 . 


" N Z 1 . • 111 

1 2. 9 d 0 

i - “ ' . 

I 0. J .1'. 9 0 

X 

1 0, 0 0 CtOO 1.708.8 


Opot^ndi' modu^ ex didis £^e-dfeni0Mft»atwr, Nam 

. , '.XI ■ ' r .c‘ .1 ' 

Ir priiRo exemplo 4 . © 5 =x psxD^ 

Eft autem per iVop.io^Cirp.j.^ X fo"» ^ 

— = 12. 960 ptr De^n.J.,& CoroH.i. quod eft ejuf- 
dem exempli primi produdum . 

Ex eode^. pupxp exenqplo maqifeflum eft , trds 
tantum notas dkiftiales in ndo amcindl , quia ex 
fadoribus habentur apices tres in reliquis exemplis 
Quia fedores plures apices continent , quam produ- 
Sura notas , ideo ad complendqm numerum apicum 
«qualem > tot- adduntur ad-fmiftram zer^., qu(ft 
funt in fado not* decirnales ; unus praiterea xc- 
. rus additur cum pundp ad ioeuiq inccgromm 

caiMum, . . , . r.....: 

> . SchoL 
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Cap. IV. Prop. iit. 

• Schol. I. Quod fi in alterutro favore progreffto 
decimalis fit interrupta / ut fi multiplican oportjtali 

I III 11 ^ 

4 5 3» i > p^^o progrejpo interpofitis Tueris fiat 

r t \ — 1 jii III 

integra per Defin.3, i hoc eft fiat 4 5=40 5, 3 

II II “ III II 

3 :r=3. o 2 , deinde rnultiplicando 4 o 5 X 5 * ^ 2 

- • V ^ 

habetur produBum i.-iijro. - 

Schol. II. Si faBortm unus fit numerus integer fi’, 
fte ullo decimali , in produtio numerantur tot notor , 
guot apices clinet aiterim faBoris ultifna nqta dex’% 

II- II 

f^fus. Sic 3X 4 *5 ~ **• 75 * 

PROPOSITIO III. - 

Decimales dividere . ‘ . 

-i' '■ -.t 

divifio , ut in intf^ris 6 eri folet pfr Pro- 
X pof.S.Cap. I. ; utque' notae decimales m=^qiw- 
.|Q f^iuguantur , ,rut^rabe , nuiperypfi , ^icum^ 
quos nabet divifdr , ‘a'iiuihero apicum quos, ha- 
b^t dividendupi ; refiduum daUt numerum ; noca.. 
Tum decimaliutfi ; qua numerari debent in' quoto 
'fi dextera liniltram verfus . Si quoti hgurae pauciq- 
fcs hht, addantur cyphcae,, ut in tertio exen^lo. 1 


• f . 

II 


•T 1 X’. 

III 


. wlWv.' 

.A .^, 4 ) 


'1 finempia,' ; j 

▼ IIX 

,3^ T3 5 ^3 1.4-5»*. 

■ " r 

18864 I ' ^ 

I. “ M 4 - : ! . ^ ' 

III, 
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Si 'De CAtOULO 0E£!MAU 

* 'x^i ' IU . , " ’ V 

mi. » 7 . 589 . )o*J 54 1 0.01 2 8 j 

27589 . 


• .— 78110 

• i • ' •: ' 's '5 ' I 7 8 ■■ ?. •• 

' • • • ' ^ 9 3»® 

220712 

■ I I J ' J J " ■ . ' mmrn m m m ^ y 

\ • • ,v 8^080 

■ 'V - r . 8, z 7 6 j , . . • ^ 

3 3 I 3 &c. 

^ _ J . ■ ■ t 

Oiscrandi ratio clara eft . Nam in pruno exem- 
‘ T ' » ' » 

pio per Defin. i, liabetur 3 — ^-^ & o. 135^3 ~ 1 
J1S<S3 . 

3 0*1000 ) proinde dividendo numeratorem per nume- j 
.ratorem , & denomin^tpr^- per denorninawr^ I 
ac ^ fi elfcnt numeri integri , ' habetur /lova 

pr»' D?fin. 1. nempe quotus m pn- 1 

'Sno exemplo inventus . ' _ ^ . •* . I 

Schol. Qjod fi Mvifitttf 9 4'tvi^ndi | 

progrejfw Antermpta fit\ fiitt htegr^ 3» 

dtinde inifiituafur dkjifio,yA^ fupra 


PRO P O S i T I O IV. 

f I 

1 * *" 1 ^ # *' 

Jntegrum^i vel froHtfi>f *>» partes decimales vediifceH* 

j I 'i ^ 

I. T?Sto reducendus in Partes v. g. deciinar ' nvi- 
Xli merus 6, Pw;atUF 6 in 10 , & produ^Io 

' ftib- 
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CAp. IV. Prop. IV» ^5 

lUbftilhatur dcnominanor lo, erit fcu / 
p^. 1 . iimiliter j 8 ad ceateiimas ^du^lus erit 

iiSbo r n II ^ 

, ffliu a8. 00. 

II. Redueendji fit fraftio ex. gr. ^ in partesmil- 

kfimas, ducatur iwmeratof j in xooo, a^pioduaum 

dividatyr per denominatorem 5 , exit 600 

»Uide appapct-:?^ o. ^ 

5 ^^ 1000 600 per Defin. at. 

Similiter fradiio A redyceqda fit in partes cente»> 

limas miilefimaf, hoc eft in looqo . Operandum ut 

fupra, & iaveoietur 7» p. 42857, fed?'p. 42857., 

defe£iu exiftente sninori ^uam enim fra- 

fiio decimlis approximans , quap non exprimit ra- 
tionem nifi prope veram y ut tl* Wolfius advertit . 

^ Schol. Hac profojittp maximum habet ufum , tum 
fif divijjonibus ^ tn quibus habetur rejiduum alica}us 
^menti , tum etiam ip extroHiane radicum . Ham 
tn utt4)qu» cafu ex^ hac propojitione haberi pQteJl fra^ 
Hif decimatis magis magifque approxiynans , quo! ex-> 
prtmat rasienem prape nxram quoti , five radicis qiue- 
fita , Ratip autem operationis habetur ex regula pro^ 
portionum j de qua inferius. Nam in fecundo exemplo 
^ 3j, ^ IC 1000. < 5 po.^ Sc fic de aliis. 


Dectmaies particulas ad fraBionem date 
denominationis reducere , 

J*ritur quot upicas uqius pedis Romani con- 


ficiant panicula: decimales 750 . Quia pes 


PROPOSITIO y, 



XII 


£ 


66 pE Calculo Decimali' 

Romanui* dividitur in uncias 12 , hinc patet pai;- 
ticulas decimales convertendas efle in partes duo- 


11« 


decimas . Sunt autem per Defini i. particulae 750 
m . Ducantur, igitur particulae decimales 750 

in 1 2 , produftum dividitur per 1000. erit - izr 


111 


9 ; habentur ergo rh proinde 750 rr: f— =r -j . 
Igitur particulae datae conficiunt novem uncias , fetf 
-j unius pedis Romani. 

Similiter fcire volo , quot aflfes , feu quot par- 
tes Icuti Romani , quod in affes lop dividitur * 


IV 


contineant decimales particufee 5 <5 10. Cum per 

i. Cnt 5<5io --- , li fucantur 5<5io in 200 , 

& produftum dividatur per iboo , erit -- - = 


4- • Continent ergo afles 7^ -f -7'-« , hoc eft 

alfes , & unius quadranti» Romani femif- 
fem . Ratio innitituc regiii* proportionum , de qo» 
inferius. , 

Schol. I. Simon Stevlnus , decimalium auBor /»• 
gent^fi (fimus , eas Ivco’ fraSiiortum •vulgarium adhiben- 
das propofuit, fummo qtiid^m calculi covmodo , cttm 
decimales tratlentur fine molejlia, non focus, ac inte^ 
gri ejfent numeri ■, ut vidinfus */ft rjecejutiores Ma- 
thematici Tacqueius\ Prdfteuis ^ Reyne‘au , Wolfius ,, 
alii hoc praclarum inwntmn illufirarunt i addi- 
tis quoque detnatfirationibus , qua in auBore defidera- 
hantur 

Schdl. tl. Ceterkrh frhSfiones decimales iri omni 
fere Mat^^t magni fi^nt ufus , maxime vero in 

■ ■ ■ . J ' " pro- 




C A P. V. iy 

proxmatwne radicum in s4l^ebra . Proinde JlnalytL 
CIS nojiris Inflitutionibus }ytec ipfa de calculo Decima* 
h notitia fuit tanquam appendtx adje^a. 


c > 


C A P U T " V. 

De extraSione Radicum^. 


S I nnmeirus quicumquc d«atur in fe ipfum, ut ^ 
X 3 producitur p, qui dicitur numerus quadra- 
tus , propter analogiam , quam dicit ad quadratum 
Geometricum . Item fi ducas 4X4 «ntur x6 pt-i 
nter quadratlis . Illi vero numeri ^ & 4, ex quious 
m fe dudis planum illud, feu quadratum oritur, di- 
cuntur quadrati feu radix 8c exprimitur hocf 
ngno V , quod fignum radicate vocant » 

Si radix 5 multrplicet quadratum 9 , vel 4 multi- 
plicet i <5 , tunc producitur 27, vel <54, qui dicuntuir 
cubi ; quia reprarfeatant corpus xqualiter longum , 
latum , tk. profunduni , quod a tieomerris deaomina- 
tw cubus , & numeri illi 3 & 4 > dicuntur ^radix « . 
leu latus cuborum 27 , & ^4 . 

Quod fi c^us ipfe per fuam radicem mukiplicci* 
tur, ut 27 X 3 1 oritur quadrato-quadratuis 8i. Sl 
wcrum 81 X 3 ? orirur qmdrato-cubus , &, -fit 
deinceps . Hiec produtla recentiores Mathematici 
yocm, djinitates ^ feu potejlates \ nempe vocant rai 
feu poteftatem primam * quadra- 
tum fecundam , cubum tertiam j quadraco-^uadra- 
rum quartam , quadrato^cubuin quintam ikc. quas etk 
lam literis fic exprimunt, • » » - - v,,. 


/t' i»' a^ 
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iS pE ExTI ACTIONE RaDICUM 

DEFINITIO 

E Xtraflio igitur radicis qu^dratz , vel cubicx &e. 

( feu fecundae , terti* , vel quart* potcftatis &c. ) 
eft inventio illius nuineri , qui letnel , bis^ ter, v^l 
pluries in fe duflus illam poteftatem 'genuit, adeo^ 
que ab. ipfa poteilate denominatur radix fecunda , 
tertj^, quarta 3 cc. 

Si numerus datus centenarium noB\ excedit ^ ^ 

qu^ratus , ejus radix habetur ex tabella. , qu* feqyri> 
tur ; ut f\ quxmur radix quadrati <54 , ej[us radix in-, 
vepitur 8, Quod fi numerus non fit quadra.^, ut 
«. gr, 50 , fumenda eft ex eadeni tabefla radix pro- 
xime minor , hoc eft 7 , qu* in fe dufla proaucit 
49, quadratum maximum contentum in dato nume- 
fo jo. 

SchoK T. Nota , quadratam 
majus fuperare quadratum proxi-> 
tne minus duplo radicis quadrati 
minoris plus unitati . Sic \6 ma» 
jus eji quadrato 9 duplo radicis 
3. i y hoc eft 7, Item 36 /wn 
per at Z5 dupfo t^idieis 5 + i 
nempe ii, 

Schol. II. Simlitet cubus mar 
jqr ex, gr, 64. fup^rat cubum pro-, 
xime minorem 27 t/iplo radicis- 
cubi minoris ^ duSlo in rqdicem majoris cubi plus unt-z. 
tate , nempe 9 X 4 ^ 37», ^ de aftis • 
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2 
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27 
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16 

<54 
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25 

125 

6 

36 

216 
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49 

343 

8 

64 

512 

9 

81 

729 


& 


Digitized by Google 


• Ci A ^ ^ R. d P* tfy 

t»RoposiTtor. 

j£n dato numeYo radicem mtadrOtam y fitt 
fecundam eatrahert \ < 


«X ^uo todijc ^cun^ excrahetu)^ 

*A 185^24 

• • • 

t 6 


( 


B 

43 * 


t 85 ) — 2 5 6 
249 


i) 85 ») —4724 
> 7^4 

O 0 6 O 

4. !$ub uicima figura ad dextej^M hdtetur piiti^uftliy 
deinde fub^ antepenultima , & fic deinceps , ut totus 
fiumerus diftribuatur in membra { ut bic tria ) qus 
^minebunt binas figuras , excepto ultimb ad nni* 
uram y fi numerus figurarum fit imMr, quod unam 
liabebit * Qpot erunt membra^ tot figuris radix quz> 
ika cpnfiabitv 

2*’0^re ex tabiila fuperiori radicem primi mem-^ 
wi ad liniftram, nempe 18, hoc eft radicem proxi- 
'me tmnoremy fcilicet 4» qtlim pone dextrorfum ficft 
lineam^ ut in J?» 

5. Dtic fadicem 4 in fe ip(am , 8 t qiftdratum 
%6 pone fub ipfo membro 18 y ex quo fubtraha» 
iHr i tmoe^^flfiduo t ( qtwd n^tur infra lineam ) 

'• £ 3 adde 


70 De ExTRAGTiovfe Radicum 

adde fequentes duas figuras 66 , quae fimul faciunt 

z66 , 

4. Radicem ipfam 4 duplica, fit 8, quem pone 
in D jyo divifione numen 26 ( e^fcluditur enim 
femper a divifione figura notata puntto ) & quotuni 
inventum 9 appone tum radici in 5, tum divifori 
in C, unde fit 83. 

5. Per radicem modo inventam 5 multiplica om* 

nes numeros in C pofitos , & produdlum 249 fubfcri- 
be numero 266 ; a quo feda fubtra^ione , remanent 
17. - 

6. Adde huic refiduo fequentes duas figuras 24 , 
fient 1724 : eandemque operationem rurfus inftitue* 
nimirum auplica totam radicem B , Iwbebis 85 , 
quem pone in D pro divifore numeri 172 ( exclufa 
figura ultima ) quotus erit 2 , qilem appone tum ra- 
dici in B 1 tum divifori in I> , & pqr ipiiun radi- 
cem 2 multiplica numerOs omnes ih D 852 . Dein- 
de produdum 1724 fubfcribe ipfi numero 1724, a 
quo debet fubtrahi ; cumque nihil remaneat , fignum 
eft , datum numerum efle vere quadratum . 

Sit aliud exemplum . Extrahenda eft radix quadra- 
ta eX dato numero M 6015525 . 

1, Dividatur in membra per punda, incipiendo 
dextrorfum modo jam explicato . Sunt quatuor mem^ 
bra , quorum primum ad finiftram continet unam fi- 
guram nempe 5 . Hujus radix proxime minor eft 2, 
quam pone in N dextrorfus , ejufque quadrarum fub- 
trahe ex primo membro 5 , remanent 2 , quibus ad- 
de duas figuras fequentis mcmlM*! , nempe ot, fiunt 


CaP. V, pROf. I. 


7^ 


M6oi5^25 

'• • • » 

4 . 

44 ) 2 0 I ' 

176 


\2452 


•1/». . 
\ 


i2,485) — 2 5 5 
2425. 

S 4902 — I I 2 5 
9804. 

; \ ' ■ ■' 

3321 


2. Duplica radicem 2 , & per ejus duplum 4 > quod 
pone finiftrorfum in i?, divide 201. ( rcliflafemper 
ulyma figura notat^i punfto ) quotus eft 5 , qui re- 
poni deberet tum in iV, tum in ii, & per ipfum 
multiplicari numeri in /i ^ nempe 45. , fed ,quia 4S 
X 5 producit 225 , quod fubtjfahi nequit ex nume- 
ro 201 , ut patet , proinde quotus 5 minuitur unita- 
te, & ponitur tam in quam in ii quotus 4,, 
qui duaus in 44. producit 17^, quod fubiradum ex 
201 relinquit 25. 

3. Adde huic refiduo duas lequentes figuras 55 , 
efficiunt 25.5^ . Kepetenda eft eadem operatio toties 
quot rcftant membra in datp. numero. Nimirum du- 
^icanda eft radix 24 , & per ejus duplum 48 , quod 
ponitur liniUrorfum in Q_^y djvidenda funt 225 ( re- 
Ii<fta ultima figura ) quotus 5 eft, nova radicis figura 
qu* ponitur in i\/ , tum etiam in P , & per ipfam 
multiplicando omnes figuras in jQ^ei^entes, habetur 
produdum 2423 fubtrahendum ex 2336 , fedaque 

• E 4 fub- 


De ExTEAeTio^B Eapicum 
tfa^lione, habetur refiduum i?i ^ Ciii adde ultihia$ 
duas figuras 25 , & operare ut fupra , invenies ultimam 
radicis figuram 2 , quam pone m A 7 & i* ^ ac cetere 
profequere ut fzphis ditium eft. 

Efl; igitur radix quxfita iV 2452 , & remaneat 
3321 i adeoque numerus datus non clt revera qua« 
dratus 4 

CoroL Hinc patet, radicem inventam per divifio* 
nem unitate efle minuendam , fi produaum , quod 
Iit ex multiplicatione, rtiajus fitnumero^ a quofub- 
tr^ihi debet ; ut in fecunda figura radicis inVentx 
ilum eft : quod quidem notetur. 

Schol. I. Q^tanao divifor n«n continetttr tri aliqwo 
membro dii) 'tdendo , apponitur in radice cyphra , feu 
v^ero y ut fi extrahenda fit radix quadrata ex 471^ 
S^if fublato ex primo membro qnadrato 36 radi^‘ 
ets inventa 6 , remanet i , cut fi dddatur fequens 
fixnra I jit it . ( I^dm figura punRo ttotafa exclu- 
ditur a dividendo tx diBis ) qut Humerus diVidi ne* 
quit per duplum radicis 6 , Hempe ti p in hoc cajtc 
ponitur in radice cypbra o, eritqui radix do, ^ ha- 
bttur refiduum 144 , cui aJduHtur Jiatim ( fi fint ) 
alia dua figura^ dati numeri . 

Schol. ll. Si numerus datut Htm efi quadratus , 
fed remanet refiduum , ut in allato exempto refiduurft 
1 14 i tunc jit ex refiduo fraBio j in qua refiduum 
ipfum ponitur pro^ numeratore , pro denominatote au* 
tem^ duplum radicis inVenta . Si Vero refiduum fit 
majus tpfa radice^ , tunc duplo radicis inventa addi- 
tur unitas . Sic tn eodem exemplo y quia refiduum 144. 
majus efi tota radice / 5 a, addita unitate ad duplum 
ipfius radicis, erit fraBib r-r-f > tadix 60 -f* 

jrr-^ ex Sch. i, pag. d8, 

- s < Schol* 



d' 


I 


i 
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Schol. m. Nullus numerus erit quadratus , qut ha» 
beat ad dexteram figuram ultimam 2 , w/ 5 , w/ 
7 vel S ^ vel cyphram unam ; fed neceffle ejlj ut fit 
una^ ex his q^bUs cbnfiant nu^ 

mert fimpltces quadrati . 

^ ^hol. IVk Extr^io radicis quadrata non efi a*, 
liud nifi quadam diviftonis [pedes , ut ex ipfa ope» 
ratione manifefium efl • hoc tamen difcrimine, quod 
in divifione communt dii^lfor ^ numerus datus ^ in 
hac vem debet inquiri dtvifor, quidem per pluret 
partes , qua funt ipfa radix . Proinde multiplicanda 
radicem ^r fe ipfam » v, g. in primo exemplo yC 
4?2 > rejlttmtur numerus quadratus 186^24, tst fieri 
filet in^ divifione commum , ducendo quotum per divU 
firem ) Et hac ratione hab^r euamen ^ multiplicans 
do Jctlicet per fe ipfaht radicent inventam , adden» 
dorefiduum^fifortefn^ 

t)emonfir. Pendet ^ Prop, 4. Jib. 2. £ucl. Naitl 
^merus quadfatus i8^<524, qui producitur ex 4-‘i 
X 4 ?i > coBtlnet primo quadrata partium 4 2 2 
Swundo» bis tedagulum 4X5. Tertio, bisW 
flansulum ex 4? X 2 , ftu redangukm k dupl<y 
jplius 43 , nempe 86 X 1 ; quod putat ad osulum 
tieoipt h * 

t ^ • k • fe 

t X-.. . ^ ■ 

I ^>9 • • ** 

8 6 . 


18^624 


f 

e 

b 


£x rpeciofa tamen id longe clarius appatet, fi Io* 
Co nameron^ 4 , ? , 2 , fumantur litcrse « 4* ^ + 
c ; ut m noftns Infiiu ^nalyt^ . 

PRO. 
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De Extractione Radicum 

. 'i .. 

PROPOSITIO I f. . 

XUdktm quadratam per approximationem inquirert . 


E Xtrafla radice quadrata , fi quid remanet , fignum 
^ , talem numerum non eflfe revera quadratum 
neque habere radicem rationalem , quae numeris ex- 
primi poffit . Quamvis autem vera radric fit impofi- 
libilis j poeeft tamen per fradtiones derimales ad ve* 
ram radicem magis magifque approximari , ita ut 
exceflfus , vel defcdlus a vera radice Iit minhnus . En 
praxis . 

Adde numero , qui remanet poft extractionem ra- 
dicis , vel numero ipfi , a quo extrada fuit radix , 
tot cyphramm paria , quii^ volueris , nempe oo , feu 
oooo , oooooo &c. & numero refiduo una cum 
pncdidis cyphris extrahe radicem fecundam ^ ut *uo* 
ris eft . Aufer deinde ex radice tot figurftS ( a dex- 
tera incipiendo ) quot fuerunt paria cyphrarum ad- 
ditarum i Reliquar figurte radicis exhibebunt radicena 
una cum minutia , cujus numergtor erunt figurae ab- 
latae , denominator vcrt) unitas cum tot cyphris , 
quot paria fuerunt addita. 

Sit exemplum . Extrafhenda eft radix eX numero 
12, patet radicem eflfe 5 , & remanere 5. Adde ipfi 
|2 tria cyphrarum paria , erit 12000000 . ExtraCla 
hoc numero fecunda radice per Propof- i. hujus 
jn\enitur 3464, ex qua aBlatis ‘ad dexteram tribus 
figuws , ob tria cyphrarum paria addita , erit radix 3 ^ 

veta quidem minor , fed propinquior , Sc extra* 

fiior, quam radix pnnio iaveiiw» ' ' , ^ » 

' ‘ • Schol. I. 


L 
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Schol. I. Si numero , ex quo radix fecunda extra-- 
bitury minuti^ adhareaf ,^ tredufitur minutia in partes 
centefimas y Cb* extrahitur radix . Extrahenda fit ra- 
dix ex 6 , reduc fraSionem in centejimas per Pro- 

pof. 4. Cap. erit frahlio , cui adde 6y Jit 

cujus radix quadrMta erit 2 7^ 

Schol. II. Qt^d Ji denominator minutia , fu<e in- 
tegro adbaret , fit numerus quadratus ^ poterit nume- 
rus integer ad unam cum ipfo minutiam reduci y & 
inde extrahi radix . Sic in juperiori exempla 6 -7 fi- 
et — , extr aciaque feorfim tum ex denominatorz , 
t»m ex numeratore radice y habetur ~ m: 2 -p -j , 
vt antea . Unde patet modus extrahendi rudlcem qua- 
dratam ex meris frabiiouihus , qute numeris quadratis 
confiant . 

Schol. III. vero denominator fraBionis , ex qua 
radix erui 'debet , non fit numerus quadratus , ut fi 
data fit fraBio j tunc multiplicato numeratore per 
denominatorem , extrahitur ex faBo radix , cui fuppo- 
nitur ipfemet denominator >. Erit igitur data fi-aBio- 
nis radix . Ratio ejl^y quia -7 X 7 per 

Ax. C^. 3- Mqualium autem ^ paBionum aqua» 
iis eft radix , proinde V* 


7 

* 


Schol. IV. FraBio non quadrata feri potejl qua- 
drata per divifionem y vel multiplicationem . Sic 77 
divifd per 3 fit -p per Ax. 3. Similiter 7 X ^ p* 
-i-;? per idem A X. Ex quibus habetur radix quadra- 
ta , ut patet . Ceterum tam pro integris , quam pro 
fraBis radlk maxime protinqua haberi potejt per Lo- 
garithmos , de quibus infexius . 








PRO- 




De Extractione Radicum 
R R O P O S I T I O IIL 


£x dato numero radicem cubicam extraheret 

1. T^Ivide numerurn datum membra, incU 
I J pierido dextrorfum, ita ut fingula membra 
contineant tres figuras , excepto primo membro ^ 
^od aliquando duas , vel unam tantum Continet * 
S^uot eruht meihbra , tot efunt numeti radicis inve- 
guendz . 

2. Quaire radicem cubicam ptimi membri finiftror* 
fum , fi fit numerus cubicus ; Iin minus , fume radi- 
cem cubi proxime minoris in tabella fuperius pofita 
qua: in hoc exemplo efi 2, quam pone ad dexteram 
itt in B . 

3. £x hac radice fiat Ctibus 8, quem fubtrahe e< 
^rimo membro ta» 5 c refiduum 4 icribe infi^ lineam 
ut in C. 

4. Ad hunc refiduum adde uham feqlientis mem^ 
bri figuram , nemM i , fit 41 , quem divide per tri* 
pium quadrati radicis inventz, nempe per 12, quo* 
tus 3 erit altera radicis figura, qiiam pone in B. 

V. Ex radice 25 fac cUoum 12167, qui fubtrahi 
debet ex utroque membro numeri ^ , Gumque ni* 
hil remaneat , fignum eft , numerum datum eflc re* 
Yera cubum* 


H«c operatio toties fcpcd debet ^ ^tlbt fudc 


I 2, X 6 Jf 
8 



J2) C 41 


\ * 


mtai* 
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manifeftum , 

Sh aliud exemplum . Efto numerMs M 
cujus radix cubica quaeritur . 

1. Radix cubica primi membri ii cft 2, quam 
pone in iV, ejufque cubum 3 fqbtrahe ex 11 ^ rema* 
^et 3 . quem fcriW infra lineani in R . 

2. Adde refiduo R fequentem alterius membri fi* 
^ram 3 , fit 33 , quem divide per triplum quadrati 
^dicis mventx 2, hoc ^ per 12, quotus 2 erit 
eunda figura radicis, quam pone in N , 

3. £x radice 22 fiat cul^s 10648, qui auferatur 
fx numero S 1^390, nenipe ex eju^us n^en^risnu» 
m^ri dati M, semanmt 742 , ut in T. 

4. Ad hoc refiduutn T Edatur ex 'tertio membro 

numeri M figura 6 , fiet 7426 , qui divifqs per tri- 
plum quadrati iqventae 22 , hoc eil per 145 z, 

da; quotun; 5 , quj ponatur in iV , eritque tertia ra- 
dicis figura, 

5. Demum fiat cubus tota mdice 225 , nempe 
; 13^0625 , qui ablatus ex numero M nihil reluv^uit, 
prQmde numerus datus eft cubus, 


Ratio autem pendet ab ipfa cuborum genefi . 
Nam in priori exemplo cubm 12167 , qui ’ ori- 
ex radice « , continet primo cubos 8 & 


M I I, 290, 623 



I» ) 3J 


J* I I 3 9 • 
10648 


1452)7 — 741 > ^ 


27, 


i 
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17 , partium Zv & Secundo triplum quadrari ri- 
dicis 2 X Tertio triplum quadrati radicis 3. X 
2 , hoc dt . 


^ f 

i * V 


« •. • • •*» >» 


^ » > , ' ■ f. U ■'* • 
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CoroTI. Haec praxis omniurri facillimi , traditur a 
Nevvtono in %y4Vhhm. Uninj. , & tribus pauciflfimis 
tonfinetur '. 'i. Ad rcfiduum', quod oritur ex fubwa- 
dlione cubi' ex unoquoque numeri dati membro, ad- 
ditur una tantUm fequentis membri figura . 2. Diviw 
fo ilhi • fefidilo’ ulia cum figuri adjuta per triplum 

g uadrati invenfte radicis , quotus dat alterius mem- 
ri radicem . Ex hiimefrs radicalibus' ( quDtquot 
illi fint -3 fit cilbQs, qui fdbtrabitur ex totidem mem- 
bris numeri dati , quot funt ipfi numeri radicales 
inventi . (^uae quidem ex allatis exemplis fatis pa- 
tent . , , ' 

Schol. T. Cum aliquid remmet Jt^num ejt , »«- 
tnerum datum non ejje exa^ -cubicum , ac proinde 
radicem inventam non ejfe dati , fcd maxi- 

mi cubi in eo contenti , Reftauum exprimitur per 
fraSionem hoc pailo : r^dutm ipfum ponitur fv.pcr 
iineam loco mcmeratoris / pro aenomtnatorc autem 
fumitur differentia infer cubum datum ^ & cubum 
proxime maiorem minus unitate . Sit exemplum 
extraSa radice cubica ex numero 4<5 , habetur radix 
3 , rejiduum 19 , quod erit ffaBionis numerator'^ 
differentia autem inter cubum 27 ex radice 3>^ 
cuoum proxime majorem d4 ix radice 4 > y* 3^ ^ 

+ « 


G 


l 
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+ 1 per Schol. 2. ad Defin. ofuferatur unitas y re- 
ntanent ^6 pro denominatore fraBwnis . Eji ergo rOm 
d’tx cubka numeri dati 3. 4- . 

Schol. II. Si quis propinquiorem radicem y ty que 
a •vera infenftbiiiter differat , cupit , addat aliquot 
cypbarum ternarios aa i^um numerum datumy &• 
profequatur radicis extractionem . Deinde ex radice 
inventa abjiciantur ad dexteram tot figura , quot cy- 
phrarum ternarii fuerunt adjeCii j reliqua enim figu^ 
ra dabunt radicem integram cum fradione y cujus nu-^ 
merator erunt ipfa figura irejetia , denominatar vero 
unitas cum tot cyphris y qijot ternarii cyphrarum fue- 
runt additi y eo fi re modo y quo de radice quadrata 
diximus , 

SIchoI. III. Ceterum tam cubicq , quam alia fupe- 
yiorum potejiatum radices , longe facilius per fSge* 
bram expediuntur , maxime per formulas JNewtonia^ 
nas y qua generales funt , & omnem radicem ex- 
traberidam valde faciles , & expedita , Proinde hunc 
fontem adeant , qui rem funditus percipe fi cupiunt . 

Examen habetiar ter ducendo in femet radicem ci»- 
bipm invcnt^ , & addendo illi refiduum , fi quod 
fiiit . Reilituitur enim cubus , ieu numerus datus , 6 
erratum non iit . . — 


PROPOSITIO IV. . 

♦ . . 

JE^f fraBionibus decimalibus radicem quadratam y 
& cubicarip extrahere * 

diluis patet rttio extrahendi radices ex 
I fra(?Hohibus communibus . Pro Decimalibus au- 
tem peculiaris cit regula. 

I. Si 


»o De Extractione Radicum 
I. Si extrahenda fit radix quadrata, obfeiyctUR , 
an decimalis dati apex maximus fit par, ut in ^ • 
tunc enim extrahitur radix omnino, ut ex integis 
pef Prop, I. hujus ; & prima radicis nota afficitur 
?ipicis maximi dimimo, ut in 

Si vero apex maximus fit impar , ut in C , ad« 
fefta cyphra , fiat par , ut in i> , extraftaque ra,r 
dice , ut fupra, nabetur radix quaefita, ut iq £ « 




II I 

04 ( 48 jS 


III 

C 12. 500 

IV II 

D 22. 3ooo( I, 50 JS 


Patet ratio , cur prima radicis iiota affici debeat 
dimidio apicis maximi decimalium . Nam (i fit qua- 
dratum unitas cum cyphris 2 , 4 , 6 &c. ut loooo, 
locoooo &c. unitas ipfa cum dimidio eiufmodi cy- 
phrarum erit radix quadrata , nempe 10 , 100 , 1000 
&c. Cum igitur apices ftent loco dencaninatorum per 
Cordi. 1, Cap. 4. confiat propofitum . 

II. In extradlione autem radicis cubicas obfervetuf 
an apex maximus decimalium trifecari poffit , ut 
contingit in M', tunc emm extrahitur radix, cubica, 
Vt ex integris per Prdp. 3. hujus, & prima radicis 
nota afficitur apicis maximi triente, ut in N. 

Si vero maximus, apex trifecari qequeat , ut vides 
in R ; adjice unam , vel duas cv phras , ut trifecari 
poffit , ut in J ; tum extrahe raqicem cubita X •- 


ut fupra. 

iii 

^ 1. 738 ( 1, 2. ly 
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Demonjlr. fimilis eft pra’cedenti . Nam fi fiat cu- 
bus ex unitate cum alicjuot cyphrarum ternariis , ut 
loo , loooooo &c. unitas ipfa cum cyphrarum trien- 
te erit radix cubica , nempe lo , io'o &c. proinde 
prima radicis cubicce nota afficitur triente maximi a- 
picis , cum apices fint loco denominatorum, ut di- 
dum eft per CoroU. fupra citatum . 


PROPOSITIO V, 

QuaJliQ^es aliquot refqlvuntur per radicis quadrata , 
cubica extxaBion^m . 

4 

I. T^UX exercitus habet ftrenuos milites , 
i y quos omnes in acie quadrata ad pralium 
ordinare vult; ouasritur, quot milites in fronte, feu 
latere ftabunt, & quot futuri fint ejus agmmis ordi- 
nes . 

Ex dato numero 1^26 extrahatur radix quadrata 
per Prop. i. hujus , quaj erit 56 cum refiduo 50. 
Conftabunt igitur finguli ordines militibus 56, erunt- 

? ue ordines pariter js. Remanent autem milites 50. 

'roinde ut ipfi quoque in -acie difpoiiantur , augeri 
debet quadrati latus unitate , ita ut finguli ordines 
habeant milites ;?7. .Itaque duplicetur radix ^6, fit 
72, additaque unitate habetur 79 , numerus ifcilicet 
militum addendorum ad quadratum lateris 5^. Sed 
30 jam fupererant ergo 43 tantum erunt addendi 
ad numerum 1326, ut fiat i3<59, numerus quadratus 
cujus radix 37. Hoc paret ex Schql. i. huius. - 
2. Eft turris alta pedes 100, qua» in ambitu ha- 
bet foffam latitudinis pedum 40, fabricanda elt fcala 
quae ab ulteriore ripa pertingat ad cacumen turris , 
quterituF ejus longitudo. 

F Fiant 
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Fiant quadrata numerorum loo, & 40» fi- 
mul addantur , tit fumma 11600 . Hinc extrahe ra- 
diccm qudclratam ^ erit fcalsc fiibncandx loi^itudo 
pedum 107 4 ttt Prop.i. & Sc^ol. z-ejufdem, ^ 

5. Volo fieri circulum duplum , triplum , quadrua 
pium &c. alterius circuli dati , feu cujus nota elc 
diameter in aliqua menfura . 

Sit diameter circuli dati pollicum 6 , lin. 5 1 ^ 
qusratur circulus ejus duplus . Reducantur pollices 
ad lineas, eos multiplicando per 12, & addendo prtv 
dudo lineas 5 , fient linex 77 , quarum duplum eft 
154, qui numeri inter fie multiplicentur, Sc ex pro- 
ducto 11858 eruatur radix quadrata, quae invenitur 
108 -f per Propof, i. Circuli ergo dupli dia- 
meter erit linearum 108 -f- » bocefl: pollicum 

9 + unius linea: . 

Schol. ^od de circul» di&urn rjl, extenditur quo- 
que ad quodltbet Polygonum regulare , nempe Qua- 
dratum , Pentagonum , Exagonum &c. fi eorum du- 
plum , triplum , quadruplum inveniri oporteat , dato 
uno ipforum latere . Sed hdc ad Geometriam perti- 
nent , & a Prop. 20. 1 . 6. Eucl. derivantur . 

4. Fabricanda eft cifterna cubica , quae conti- 
neat aqux pedes cubicos 68921 ^ quxritur quanta 
futura fit ejus latitudo, longitudo, ac profunduin . 

Ex numero 68931 extrahatur ftidix cubica, qu» 
per Prop» 3. "huius dat pedes 4^ > unde innojefcunt 
omnes ipfius cifternx dimenfiones. _ 

5. Data diametro globi ferrei , lapidei , vel 
plumbei , qui libram unam ponderat , quaf’ritur 
diameter pro globo ejufilem materis librarum 2,3, 

4 , 5 &c . ... 

Diameter data intelligatur divifa in partes 100 , 
erit ejus cubus ioooojo . Tum ejufilem cubi duplo, 
triplo , quadruplo 6cc. nempe 2000000 , » 

4000000 &c. radix cubica extracla per Prop. cit. da- 
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bit diametrum qunjfitam globi librarum 2 , 3 , 4 &c. 
Seu, cubu§ diametri datas ducatur in pondus, feu iii 
numerum librarum globi , cujus diameter queritur , 
oc extrahatur ex produdlo radix . Invenienda litdia- 
jneter globi plumbei librarum 8 j cubus 1 000000 ^ 
8 = 8000000, cujus radix cubica 2000 dat dianie- 
trum quxfitam , Hasc eft reeftla callbrct ^ cujus ope 
cx data diametro globi unius libras , diametri reliquo- 
inm globorum ejuldem materias determinantur * 
hinc quoque innotelcit tormenti bellici cavitas, feu 
diameter . 

i. Deiwpu^re feviflima lue Athenas , confultu» 
«iit Apollo Dehus, quo pade iJla ceflTaret; refpon- 
dit, pdtem ceflaturam , fi ejus ara, qu« cubica erat, 
duplicaretur . Hinc ortum eft celebratiftimum de 
duplicatione cubi problema . 

Fuerit igitur ejus cubi latus palmorum 12, cujus 
duplum 24. Fiat ex 12 quadratum , quod multipli- 
cetur per 24 , erit 12 X 12 = 144 X 24=?45^. 
£^trahacur hinc radix cubica , qu* dat palmos 15 

"T” ^ “T ^ * igitur ara illa cubica fabri- 

cari debet ex latere palmorum 1 5 cum fracHonibus , 
proinde problema erit pratlice, non autem Geome- 
trice lolutum, quod ab oraculo petebatur . Ratio 
hu)us, «c procedentis pendet ex Prop. 18./. iz.Etid. 
p* Eyop. 12 . Cap. 6 . fequentis ^ quo hujus loci non 
lunt . Sed h*c pauca fufticiant ad indicandum 
^^^raflionis radicum , qui in univerla fere 
Mathefi in immenfura patet . 
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C A P U T V I. 

. • • , ' . % - T* . , 

.* 

3e Rf£tUis tj^hhmetkis . 

R Egulae Arithmeticae funt quatuor . i. Eft regu- 
la Proportionum . 2. Societatis . 5. Alligatio-, 
nis . 4. Politionis , vel falli . Prima eft omnium prae- 
cipua, & a q^ua reliquae omnes pendent . Quo me- 
lius .ea intellegatur , nonnulla funt de- numeris pro- 
portion^lil^s 1 eorumque proprietatibus praetnittenda . 

« • • ^ 

DEFINITIONES, 


I. five proportio eft duarum ejufdem ge- 

■' neris magnitudinum mutua quaedam fecun- 
duni 'quantitatem habitudo . Ut fi comparetur 12 ad 
4, intellfgitur 12 continere ter 4 , habere ratio^ 
hem tripli : alter termiuu^ dicitur anteccf/cfis , alter 
conjeqttens 

■ II.‘ ' Duas rationes dicyntur fimlh} , etcdem , vel 
aquales (’ quod idem eft Ucum antecedens unius 
toties ^ntinet fiium confequentem , quoties antece- 
dens alterius continet futim confequentem ."Vei curh 
antecedens unius toties continetur in fuo confequenti 
quoties antecedens alterius continetur in fuo confe- 
quenti . Sic 12 . 4 I. funt rationes fimiles , 

vel eaedem, vel aequales, quia 12 & 9 ter continent 
fups confequentes 4 & i, oc 4. 12 It t. dicuntur 
fimiles , quia 4 & i ter continentur in fuis confe- 
quentibus iz 8c 3. 

‘ ^ • " III. 
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III. Quatuor illi termini, fcu quantitates eandem 
rationem habentes, ut 12.4 : : J? . i . dicuntur Pro- 
portionales . 'Et (i termini medii \)is fumantur, ita 
ut eadem quantitas femel fit confequens refpedlu prae- 
cedentis , & ftmel antecedens refpediu conlequentis , 
ut a, 4, 8 , in quibus 4 bis lumitur, dicuntur con- 
. Pyoportionales . Si vero nullus terminus bis ac* 
tipitur, ut IO . 5 2. I» dicuntur termini <iifcre=^ 

tim proportionales 

t E M M A T A* 

quatuor numeri proportionales fuerint, fafiurA 
j pnmp , & quarto , tequaie cft fado ex fe- 
cundo, & temo . Eli; Prop. 19. /. 7. 

Sint duatuor proportionales 5. 20 :: 4. \6 
Sicuti 5 X dant‘i±: 80 . ' ' 

20 X 4 dant =.80 

II. Si datis quatuor numeris , primus fe habeat ad 
tertium , ut reciproce quartus ad fecundum , faduril 

cJt primo , Sc fecundo ,a;quale erit fecio e'x tertio * 
Quarto » 

nunleri dati 4, 3, 8, q^uia inter 
primum 6 , & tertiurh 5 eft eadem proportio dupla» 
qu* eft inter S & 4, erit 3,^4 8 & 4,; ergo ex 

■ X ^ — ^24; ergo fadlum ex 

prirrlo , & fecuiido aquatur fado ex tertio » & quar- 
III» Si fadium dividatur per unum ex fuis faftoti- 
dUs , prodibit in quoto alter fadloruin . 

Sit fadtum. y, g. 24, quod ortum fit ex 4»X 
fi dividatur per 6 oritur 4. 


]>■ * . • 
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> R O P O S I T I O I. 

'f 

Df Regula ProptUrtioHum , \ 

■ r 

TJ Egula Prophanum , quam ob prarftantiafn 5 c 
tHimenram utilitatem , eunam vopnt , docet 
modum inveniendi e tribus numeris cognitis quartum 
ignotum proportionalem, qui nimirum hal^at ean- 
dem proportionem ad tertium numerum datum , 
quam fecundus habet ad primum; ideoque dicituv 
tegula Proportionum^ vel Cliam regula Trium, quia 
ex tribus datis eruit quartum . En praxis.^ , 

I. Dignantur ordine tres numen dati , ifa ut is , 
qui quxnionem habet annexam , ftatuatur tertio lo- 
co ; lUe vero ex duobus aliis , qui curti hoc eft ho- 
mogeneus , hoc eil^ qui eandem rem (igniticat , ac 
^rminus tertio loco' pofitus , primo loco ponatur ^ 

IL Multiplica tertium per fecundum, & produflua 
divide per primum , quotus dabit quartum propor- 
tionalem quzdtum . Res tribus exemplis illunratur « 

I. Ulnaf panni ^ ftant fcutis 9, quot fcutis fta- 
bunf ulnae iz ejufdem paimi ? terminum qui habet 
annexam quaelliionem , funt ulnae 12 : hic ftatuatu^ 
kico tertio , loco aurem primo terminus huic homo- 
geneus, nempe uinx 3, icilicet. 


. Vina 3. fcut, 9 y, ulna 12. 


Duc 12 X 9 » ^ produftum 108 divide per 3 ; 
quotus ^6 dat quartum proportionalem quzfitum • 
Kam, ut patet. ;■ 

« ^ • _ • “ 

- - ■ ■■ ■ . a* • * 
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3. 9 :: 12. 3^. 


2. Rex Salomon in aedificando templo habuit ope> 
rarios 180000. Ponamus cuilibet operario quotidie 
folviffe. tantum affes 10. Quot fcuta Romana Ungu- 
lis diebus expendit? 

Si oper. i. affe^ 10. ^uid» oper. 180000. 

Multiplicatis 180000 X producitur iSoocoo , 
^ cum unitas non dividat , hawntur pro quarto pro- 
pqnionali afles 1800000. Hos divide per 100 ( refc.. 
<Hs duabus cyphris) fiunt fcuta Romana fii^ulis die- 
bus folvenda 18000. 

3. Fixarum motus ex Ricciolio & Flamileedio 

X II 

Cngulis 100 annis procedit gr. i. 23. 20, quot an- 
ni requiruntur ad totum coeli ambitum , feu gr. 

X II 

3^ percurrendos ? Primo gr. i. 23. 20 rcducantia 
minuta fecunda per multiplicationem , (cilicet t 
X ' do* -f- 23 = 83 X do rrr 4980 -f 20 fiunt 

i qoo. Similiter gr. 3^0 X ^ X do fiunt lapdooo. 
>ic jam , fi minuta fecunda 5000 dant annos ico , 
quot annos dabunt minuta fecunda i29dooo? Inve- 
nientur per regulam auream anni 259^0, qui nimi^ 
nun annum Platonicum conficient. 

5000. 100 :: lapdoQo. 2592«^ 

CoroU. Ex hoc exemplo manifeftum eft, termi- 
nos proportionales fegul* aureae , antequam regu- 
la infa inllituatur in homogeneos ^fle reducendos , 
ii forte numerif tijeterogcnei^ confient . Siu fi di- 

' F 4 ca- 
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catur, libr* 5 unc. 3. veneunt fcutis 4, 8 c affihils 
50, quot fcutis ftabunt Jibra 12 ? Librsc reducenda^ 
funt ad uncias in pfimo Sc tertio termino, & fcuta 
ad ^es, & tres termini proportionales erunt unciae 
63 , alf.. 450, unc. 144. 

,^col. Cum inteqYis fra£ft\ prius intigri 

fmucuntur ad fra Hos integris autem , quibus nmliz J 
fraHio ■) 'Jhpponifur iffiitirs ‘ deinde i^egula pro^or^ 1 
tionurn fit , ut dlHum ejl . Si dichtur hori r'-j ftuuih 
ex aliquo canali libra 15 aqua ^ quot libra fiuent ho- 
ris z -f ? Termini pYopm'’onaksrMilSi Cruyit 1 — T ' 

T~7 . Tum operando juxta pracepta tradita in. Prop. 

Id. & II. 'Cap. 3. in>venies aqua libras zti. 

Demonfir. Clare infertur ex lemm. i. & 3. Katrt 
cUm in regula proportionum fupponanfur dari tres 
numeri proportionale?', & quartUs , qui eft igno- I 

tus, daa poflit; fadum qx fecundo, 8 c tertio, a:qua- j 

le erit ( per le)n. i. )faCloeX primo, & quarto, qui ^ 

eft ignotus. Proinde fi fadlum ex fecundo, & tertio I 

dividatur per primum ,' irinotefcet quartus tcfminus 
( per leni. ); ergo patet ratio, cur ex tradita re- 
gula multiplicari debe« tertius per fecundum termi- 
num , & fadium dividi per primum . 

. Examen regulaf proportionum omnium expeditiffi- ' 
muin habetur multiplicando primum terminum per 
Quartum, & fecundum per tertium . Nam fi, produ- 
cta fint *qualia, res bene proceflit . Ratio patet en .. 
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PROPOSITIO I I. 

t 

De regula proportionum Compojita, 

R Egula *^roporti6nutn Compofita , cutnpr» 

ter tfes terminos in Prop. pr<ec. explicatos , alii 
quoque miiius principales accedunt-, qui fignificant 
tempus , ■ iucrum , damnum &c. ^ui cum terminis 
principalibus per multiplicationem componuntur , ut 
nant tres foluih ternimi . , Exempla rem declara- 
bunt. ‘ , , ... ' 

I. Ju'^'epes '4. contubernales expenderunt diebus 10. 
Aureos* 50 s QUseritur ouoc. auteos folvere deleant ju- 
Veiies 12 diebus 30? Tfes 'principales termini funt 
juVeiies 4, aurei 50 , & juvenes 12. Ad juvenes 4 
fpedtont- dies 16 , & ad 'juvenes 12 dies 30. Duc ita- 
que 4 IO, &: 12 X 5° » habentur duo termiiu 
cbmpofiti 40', & 360. Dic ergo ' , ' 

Si 40. ^50, quid^ 3^o ? 

Multiplicando X 5°, & produilqm dividen- 
do per 40 j ut 'xn^prac. Prppy fz^nftx eft*, invenitur 
quartus proportionalis 450. - " 

2. Libraj 200 alicujus mercis tranfveflie Romam 
milliafia- 300 rpofcu|i6< fcula'40 ; quafctitur expen- 
.fa pro tranfvehendis libris 500^ ejufdem mercis per 
miniaria 500 ? Tres- termini principales fuot librae 
,200, fcuta 40, & libra 500. Minus principales, func 
jnilliaria.jpo , Sc 500; qui fi. multiplicemur per fuos 
terminos principales, hent tres termini pro v regula 
trium inftituenda, nimirum • • . 4 

- • -V : • V ' 

■ ■ ‘ “ *■ '^ 006 . 
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. 'J^OOOO. 40 ; I 20000. 153 

Schol. I, Regula proportionum compojita ejl regu- 
la fimplex proportionum repetita ; unde etiam regt^ 
la Dupli dicitur, quia duplicem quafiionem involyit. 
Proinde refolvl etiam potejl in duas regulas Jtmplices, 
in quarum altera ponuntur tres termini principales 
dati, & quarituY quartus proportionalis ; in altera 
'vero ponuntur circumjlantiff , [eu termini minus prin- 
cipales, in quorum medio ponitur quartus proportio- 
nalis inventus ; fic in fuperiori exemplo dic , fi libra 
200 exigunt fcuta 40 , quid libra 40C ? Quartus pro- 
portionalis efi 80 , ut patet . Dic fecundo ft milliaria 
3000 dant 80, quid milliaria 500? Invenitur quar- 
tus proportionalis , ut fupra, 1$^ 'j . 

Schol. II. Hac regula dicitur etiam dei Cinq^ue , 
^uia terminos quinque natos fupponit ^ 'Examen Jit ut 
>in prjBC. prop. 

PROPOSITIO III. 

. ^ De regula proportionum Inverfa. 

r ■ . ^ V- . 

I N regulis proportiominS tum fimplici , tum 
compofita jam explicatis , ita fe habet primus 
tcfmimis ad fecundum , fic«fi tertius ad quartum 
tit exempla aliata fatis monftrant * proinde ex 
Prop. 14. lib. 5. Eucl. fi primus terminus major , 
Vel minor eft tertio , etiam fecundus major , ver 
minor effe debet quarto , ut confideranti patet . 
Solet autem nonnunquam accidere ex ipfa natu- 
ra qujeftionis , ut quanto major > vel minor pn- 
mus terminus eft tertio , tanto major , vel minor 
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reciproce c(Te debeat terminus quartus re;undo . Tni 
hoc cafu regula proportionum dicitur inverfa, quia 
fcilicet terminorum ordo invertitur . H«rent hic 
ryrones primo, non bene dignofeentes , utra regula 
fit adhibenda . Sed quae fequuntur exempla, rem fa- 
tis illuftrant. 

I. Melfores 20 fegetem aliquam metunt diebus 4, 
quaeritur quot diebus illam metere polfint meffores 
10? Patet majori tempore, adeo, ut quanto major 
eft terminus primus tenio, tanto major quoque de*» 
beat eife quartus incognitus fecundo . Nam . 

Meff. dies Meff. dies v . 

20. 8. 1 

‘ 2. In obfeffa Urbe ali polTunt milites 1500 menfi- 
bus ^ , quaemtur quot milites ali poterunt menfibus 
<,? Certe minor numerus . Proinde quanto minof 
efl primus terminus tenio , tanto minpr quanus erit 
iecundo, icilicet. 

Menf. M!L Menf, ML 

j. 1500;: 6, 750. 

I * 

Ex ptnnq hahente latitudinem palmorum ^ n* 
qniruntur mihi pro vedimentis ulnx 10 , auzritur 
quot ulnx requirantur ex alio panno qui latitudi- 
nem habet palniorum 4. Cerrum ed , pauciores re- 
quiri , adeoque quanto minor ed primus terminus 
urtio, tanto minor erit quartus feeuado, nempe 


U . V . 

lat. 


/ 
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tat. paL uln. tat. pali uln. - ‘ * 

5* id:i 4i 7-3 ^ 

• ^ 

Ad inveniendum autem in regula Proportionuni 
inverfa quartum proportionalem , multiplicetur pri* 
mus terminus per fecundum , & produdum dividatur j 
per tertium . Sic in primo exemplo dudis 20 X 4» 
produdum 80 dividatur per lo , habetur quartus proa ' 
portionalis 8 . 

Demonjlr. feq^uitur ex 1. &" 9. leinm. Nam in re* 
gula proportionis inverfa cutn fe habeat primus ter* 
minus ad tertium, ut reciproce quartus ad fecundum^ 
erit ex I» lemm. produdum ex primb & fecundo 
aequale produdo ex tertio & quarto . Produdi autenl 
<juod fit ex tertio & quarto , habetur unus ex fra- 
doribus datus ^ numerus fcilicet tertio loco pofitus ; 
ergo fi per hunc dividatur produdum aequale, quoa 
fit ex primo & fecundo, prodibit ex lemm. 3. quar- 
tus proportionalis quaifitUs. ' 

Examen itaque regulae inverfae fit breviffime , mul* 
tiplicando primum terminum in fecundum , & terti- 
um in quartum . Nam fi produda fint aequalis, res 
bene perada eft » ^ . 

Schol. L .Arithmetici in ■quibus T aequet ^ 
gnant dignofeenda hujus regula indicium hujufmo- . 
di » Cum proponitur aliqua res diverfa ^ a quatuor ^ 
terminis ouajlienis j tunc proportio erit reciproca \ 

[eu inverfa , Sic in primo exemplo proponitur fe-^ , 

ges metenda , qua ejl res omnino diverfa a qua- ' 

tuor terminis proportionalibus * In fecundo exemplo 
proponitur annona , qua efi res diverfa a quatuor 
terminis ejufdem quajiionis . Similiter in tertio «yf. 

Jlis conficienda , qua proponitur , eJl quid divsrfum 

a ter- 
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a terminis in quajlione datis . Ho: ditium fit in gra- 
tiam tyronum . Ceterum ex ipja quatjTtonis natura 
facite dijudicari poteji , utrum proportio direkia Jit , 
an inverfa , ■ 

Schol, n. Si terrninus , qui annexarri habet qutejlio, 
nem^ ponatur primo toco ■, fecundo autem loco tetmi- 
nus illi komogeneus , proportio invetfa reduciftir ad 
direUam . Sic in primo exemplo mejjores lo (e habent 
ad mejfores 20 , ut dies 4 ad dies 8 , proviae ducen- 
do 20 ^,4, & dividendo produtlum 80 per primum 
terminum 10, habetur quartus proportionalis^ ut in 
Propof. hujus . Similiter in fecundo exemplo men- 
fes 6 ad rnenfes 5 ita fe habent , ut milites 
1500 ad milites 750 adeoque ex produBq 5 X 1500 
divijo per primum terminum 6 , oritur quartus pro- 
portionalis 750, ut antea. 

Sthol. Ili. Regulam inverfam compojitam ultro 
omittimus , quod tyrones haud parum Joleat confun- 
dere , .Cb* in rebus Geotnetricis , vel etiam in hominum 
commercio vix unquam occurrat . 

X • • ^ 

• «. tk V- . 

PROPOSITIO IV. 

' •• 

Eniteantur imtmdla pro regulis proportionum, 
compendia . 

G UM in r^ula diredla primus terminus pr.e- 
cife continet fecundum , vel ( quod idem 
eft ) prajcifc continetur in fecundo , tiinc reduci 
poteft proportio ad minimos terminos per Propof. 
2. Cap. ^ ' reguIcE praxis breviflima evadit . 

Sit exemplum , Iib. 4. valent fcuta 12, qubt li- 
brie 9? Redudis 4 & 12 ad minim<is terminos i 
& 3 , did ,'’fi I dlat ^3 , quid 9 ? ik ducendo 3 X 




'jf-' 
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9 , habetur quartus proportionalis 27 , qui unitas fion 
dividit . 

Pro regula inverfa in primo exemplo Prop. 

Si meflTores 20 exigunt dies 4, quid meflTores 10 ? J 
Quia 20 ad 10 fe habere debet reciproce , ut quar- 
tus terminus ad fecundum 4 , redudis 20 & 10 ad 
mia^os terminos 2 Sc i , dic fi 2 dat 4 , quid i ? 
duaifque 2 )< 4 , habetur quartus proportionalis 8 . 

II, Ad evitandum divifionis prolixioris txdium * 

dividatur tertius terminus per primum , & quotus 1 

ducatur in fecundum : vel dividatur fecundus per 
primum , & quotus ducatufln tertium , in utro- 
que enim cafu operatio fit brevior . Ut fi leucae 
25 dant militaria Italica 60 , quid leuc* 100 ? ^ 

Divifis 100 per 25 , duc quotum 4 X > erit 
240 quartus proportionalis quaefitus . Vel divifo 
60 per 25 , quotus 2 ducatur in 100 , produ- 

dum 240 , erit quartus proportionalis quicfitus. 

Hi. Regula proportionum confici poteft per fo- 
lam divifionem , nimirum dividendo primum termi- 
num per fecundum , tk dividendo per hunc quotum 
terminum tertium . Sic ex. gr. 2. gradus circuli 
maximi terrae continent milliaria Italica 120, gradus 
360 quot milliaria continebunt ? Divifo primo ter- 
mino per fecundum, habetur *“^oc eft ^ ; per 

hunc divide 3<5o , quotus dat milliaria Italica 

quaifita - 

IV. j Si frafHoncs afficiant primum terminum 
tantum , ut fi dicatur 12 -j dant 4, quid 20 ? j 

Multiplica per denominatorera 2 tam primum , ^ 

quam tertium terminum , fient tres termini pro- i 

^rtionales fine frailionibus 25 , 4, & 40. Si afR- J 

ciant fblum fecundum terminum, ut 6 dant 20 -7 , \ 

qui4 
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<juid 10? Satis efl multiplicare per euadem denomi- 
natorem 3 primum & fecundum terminum, erunt 
termini proportionales 18 , < 5 i , & lo. Similiter li fra- 
^iones ejuldem nominis atficiant primum ^ tertiunl^ 
terminum, ut i\ dicatur 3 -f da.it 20 quid 10 -? ?Multi» 
plicatis iifdem duobus terminis per denominttorent. 
5 , erit regula fine fradtis , ac termini proportionales 
17, 20, 5j. Si termini fibi refpondentes fint minu- 
tias ejufdem nominis, ut rj dat 20 quid y i Dele- 
bis denomiuatoribus erunt termini proportionales 2, 
2X5, 1. Horum ratio , perceptis fradorum regulis , 
fatis patet. 

Schol. Hec , altaque Jlmilta compendia^ dicuntur 
Italica, vd quia ab Italis inventa, vel quia in Ita» 
lia ufum habeant frequentiorem . 


PROPOSITIO V. 


"De Regula Societatis. 


R Egula , quae docet modum dividendi numerutn 
in data proportione , vulgo dicitur Regula So» 
cietatis, qu(xl apud homines mercaturae focietatem 
ineuntes frequenter adhiberi foleat. 

Sint mercatores .A, B,C, qui focietate inita ' 
lucrati funt aureos 80O . .A pofuit in fi^em com- 
munem apreos 100 , B aureos i6o , C vero 240 ^ 

quaeritur quantum quifque ex eo luefo debeat ' ac* 
cipere . Collige in unam fummam fingulorum pe- 
cuniam , nempe aureos 500 . Deinde inftituatuf 
toties regula; proportionum > quot funt fingulorum 
pecunias , ita ut ' primus terminus femper ^tuatur 

fum- 


Digitized by Googl 


V^.„ . _ Dt! Rec^ulis AR-TTHMETICIS , 

Tumma' pecuni* cbllat* , fecundus lucrum "aureoi 
jnm 800 , tertius vero uniufcujufque pecunia y#,. 


C. 

' Dic ergo fi 509 dat 8.00, quid 100? ido 
' \ quid 160 ? 256 

f-~ * •’ quid 240? 384 


■ Patet lucrum 1// ftiiflfe aureorum i< 5 o, lucrum B 
256, & C 384, qujE fimul efficiunt fummam lucri 
adeoque ftatim habetur* regulae examen . 

II. Si pecunia unius diutius fuerit in negotiatione , 
quam pecunia alterius , tunc uniufcujufque pecunia 
multiplicari debet per fuuna tempus . Cetera perar 
genda, ut fupra . 

Sit exemplum . A pofuit in fortem communem 
aureos 50 annis 2 , B aureos 1 00 annis 3 , C ve-r 
ro aureos abo anno u Lucrufn fuit aureorum 500 , 
queritur fingulorum lucrum . Duc. 50 X ^ » 100 
X 3 200 X ^ > produdla dant fummam doo .* 

quae erit primus terminus proportionum .* fecun- 
dus lucrum comparatum aureorum 500 ; tertius 
vero pecunia fingulorum per fuum tempus multipli- 
cata . 

Dic ergo fi 600 dant 500 , quid 100 ? 83 -7 
• ' • quid 300? 250 

■ - ' quid 200 ? 1^(5 -f 


500 , 

^ Eft igitur lucrum ipfius aureorum 83 .• Lu- 

crum B aureorum 250, C vero aureorum id <5 -f , 
qu* addita faciunt aureorum fummam soo. 

III. Quod fi fingulorum pecunia aequalis fuit , 
tempus autem inajquale ? Nam ^ rehquit in fo- 
cietate pecuniam fuain 'menfibus 7 , B vero men- 
' - r- ' fibus 
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fibus 6 , C denique menfibus 1 2 , lucrum autem ex 
titerit aureorum 1000 ; collige in unam fummam 
menfes , faciunt 25 , eritque hic primus regul* ter- 
minus j^fecundus erit lucrum , tprtius menfes fingulo- 
rum . Xum adhibe ter regulari auream ^ invenies lu- 
crum primi aureos 280 , fecuif'li 240 , tertii 480 . 


Si menfis aur. quid menfes 

X 25 1 1000. : : 7 ? 280 '■ 

, ' 6 } 240 

, - 12 ? 480 

Uoroll, Hinc apparet modus dividendi pecuniam 
y. gr. aureos looo in proportione data temporis 
quo tres famuli domino fuo fervierunc, quorum pri- 
mus fervivent annis 7 , fecundus annis 6 , tertius 
annis 12 . Ali* fimiles qu*fliones ex hac regula fa-’ 
Cile lolvuntur» qu* non eft, nifi regula proportionum 
laepe repetita , ut patet. Quod de lucro didum eft, 
mtelligi eodem modo debet de damno , fi focietati 
improipere cefferit, ac damnum in fingulos fit divi- 
dendum t habita ratione pecuniarum , & temporis . 


PROPOSITIO VI. 


ZX? Regula ^Alligationis . 

C UM vari* res diverfi pretii inter fe alligan- 
tur y feu mifcentur , ut varii liquores , mer- 
ces , metalla , <Scc. atque inde pretium partibus 
inwti relpondens inquiritur : feu , cum pretio quo- 

O dam 
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diin medio propofito , quicritur , quantum ex lingulis 
m^cibus, L liquoribus mifcen debeat , ut pretio 
illo arbitrario vendi poflinr ; in utroque cafu _adhibe- 
tur reaula , quam A^rithmetici regulam ^It^attoms 
vocant , quae per djcempla fatis fuperque mnote- 

Conflanda eft ftatua argentea librarum jqo. Ar- 
tifex. duo arcenti genera poluit, alterum quod m Im- 
nulas libras "ftat ftutis 30, alterum vero fcutis 25. 
Ix priore pofuit libras 120, ex pofteriore li^bras 180. 
Queritur quot fcutis liabat in lingulas ejufmodi lla- 

tua^ 


Duc libras 


120 

j8o 


30 fit 3^00 
25 4500 


8100 


Tum divide totius argenti pretium 8100 per nu- 
merum librarum ^oo., quotus 27 mdicat unius librae 
pretium . Nam fi lib. 300, valent fcut. 8100, quid 
iib. 2.? Ex regula aurea habentur 27. 

II. Sunt duo olei , aut vini genera , mentum i 
primi generis ftat juliis 24, fecundi genens menfura 
I valet juliis 35 • Si quis non habeat nifi jubos 33 , 
& raenfuram imam ex utroque vino mixtam petat , 
quaeritur ex utroque. quantum debeat accipere. 

I. Pone unum pretium llatutum lub altero 24 
& 3< , & ad fmiftram pretium arbitrarium 33 , 

medium inter pretia ftatuta 24 & 35 i ^ 
ram vero differentias inter hoc , & prena lUa , 
fed alternatim ita ut difterentia pretii minoris 24 
[ hoc eft 9 ] ponatur juxta pretium ma)us 35, 

& difterentia pretii majoris 35, nempe 2, pona- 

* tur 




.pujllil 
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tur juxta pretium mmus 24, ut in fequenti exemplo 
fadlum vides . ^ r v 

2. Collipntup differentix in unam fummam ut 
inftituatur regula trium toties, quot 
lunt differenti* , nempe bis in hoc exemplo - it* 
ut fumma differentiarum ii occupet primum’ lo- 
cum , menfuram vero i fecundum locum , & una ex 
differentiis tertium . Tum dic , fi 21 dat 1 , quid 
Kurfus , fi II dat i , quid 9 i Invenies ex po- 
tion vino accipiendas effe ~t- unius mcnfur* , ex 
altero vero -L—, quae fimul fumpt* faciunt ‘ * 
hoc eft menfuram unam quaifitam . * 


Pretia Differ. 

35(24(2( Si ii dat i, quid 2? — 

( ( ( quid 9? 

(55(9 ( * " 


Summa ii 


III. Quando autem plurium , quam duarum re- 
niha pretia ftatuta proponuntur , ira tamen ut faltem 
unum fit majus , alterum vero minus pretio arbitra- 
rio ; tunc plures fieri debent alligationes , quod 
exemplo fatis vulgari explicatur . 

Libra i Caryophilli valet juliis 3. Piperis libra, 
juliis 4 . Cinnamomi , 6 . Croci , 9 : quae brevitatis 
gratia fint C, D. Pretium vero medium 

fit M. Quajritur , quantum quis debeat ex fingulis 
accipere, ut mixti libra i valeat juliis 7. Primo 
difponantur ordinarim pretia , ut in exemplo fe- 
quenti . Secundo alligentur inter fe duo pretia ./f 
Sc D, hoc eft comparentur ambo cum pretio M, 
ut inveniantur differentiae exceflus , & defeflus , 

G 2 nem- 
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nemoe 2 & 4 , qu« ponantur alternatim )uxta Ji Sc 
D modo fuperius explicito . Eodem modo aihgentiw 
duo pretia B & D [ idem pretium alligari poteft 
pluries], differentia; exceffus cll 2 , defectus autem 
ell 2 , du* ponatitur alternatim juxta B Ix y . Jt- 
militer Illigentur C,& rurfus B, differenti* fum 2 & 
I QU3C pariter ftatuantur alternatim juxta C (k D , 
Collicantur omnes illae diHerentiae m unam 
fumm^i , W hic eft 14. Deinde djc,^fi 14 dat 

libram i, quid differentia 2? erit feu quod to- 
ties iteretur , quot funt pretia data , B, C ,• D , 
adeo ut tres differentise 4, 5 j ? > quae appofi^ funt 
ipfi D j addantur , & unicam differentiam 8 eihciant< 

£n totius calculi typus . 

Pretia Differ , , 

( «^ 3 ( 

M 7 . ( ^ 4 -( 2- . 

l C 6 l 2. 

( D 9 ( 4. 3- 

^ f 

Summa 14 

Si 14 dat lib. I. quid 2? Ta 

% ■ J 

2i 1 

^ i" / ^ *■ ' 

■ ' i; 

i 

. . 14 . 


Summa 




Si fraaiones , aut partes nnixti additae adaequent 
totum j regul* examen exhibent . Sic iii ^xemp^o 

De. 
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. > De*nonflr. Summa differentiarum , quibus pretia 

ftatuta differunt per exceflTum , & defeaum a pretio 
medio , habet ad totum mixtum eandem rationem, ^ 
quam habent fm«ulae differentiae feorfim furaptx ad 
lingulas partes mixti feorfim- fumptas , ut patet ; 
proinde toties, regula proportionum iteratur , quot 
lunt differentiae : quae idcirco locum alternant , ut 
pretium deficiens unius compenfuri queat per excef- 
'■ liim alterius pretii. Quod &c. 

Corel. L Ex fupenori exemplo manifeftum eff: , 
unumquodque ptetium faltem femel alligari debere , 
idemque prftium poffe pluries affumi , ut faftum eff: 
cum pretio D . . 

Corel. II. Alligationes hujufmodi fieri pofTunt 
variis modis, fiquidem pretium medium femper com- 
paretur cum duobus pretiis , altero majori , altero 
minori . Pro diverfa autem alligatione , diverfa erit 
unius , vel alterius mercis, aut liquoris quantitas in 
'mixto pofita, ut patet-. 

PROPOSITIO VII. 

, » • > . . 

i)e feguki Jintplkis Pojitlonis , fm falji . 

E a reguk falfi dicitur , qua: ex pdfitiorie numeri 
plerumque falfi docet yeruni numerum invenire, 
qui quaeflioni fatisfaciit . Dicitur Jtmplicis Pofitionisj 
fi fimplex ponatur numerus , ut in hac Propqf. fiet J 
duplicis vero , fi duo numeri affumantur , ut. in 
M' feq. ^ 

Regula' fimplicis Politionis in tribus confiftit , 
iriempe. '' 

I. Ponitur numerus j qui videtur aptus ad foiVen- 
quaeftionem, qui dicitur Pofttlo. 

K G ^ a. Exa— . 
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2. Examinatur ille numerus , an talis fit , qualis 
exquiritur. 

3. Inftituitur regula proportionum ad verum nu- , 
merum inveniendum. Res exemplis fit evidens. 

I. Sempronius tcftamento mandavit , aureos cen- 
tum diftnbui in tres fratris fui filios,, 5 , C hac • 
lege, ut habeat partem duplam B y 8c B partem ' 
triplam ipfius C . (^seritur quantum fmguli aebeant 
accipere . 

Pone habere aureos 6 , habebit B aureos 3 , C 
vero I . Examina , an tres <$,3,1 fimul efficiant 
100 ( nam fi 100. efficerent , problema 'effet abfolu- 
tum ) fed illa; efficiunt tantum 10. Adhibe jam’ re- 
gulam proportionum , in qua ponatur primo loco 
numerus, qui ex falfa politione provenit, ut hic 10: 
fecundo loco ftatuitur numerus primo affumptus, fcu 
Politio, ut hit 6; tertio loco numerus datus in quae- 
ftione, hoc eft 100, invenies 60. Itaque habebit 
aureos , B 30 , C , vero to , quorum fumma eft 
100, fcilicet. 

IO . 6 II too ,60, 

II. Cajus interrogatus , quot aureos haberet , re- 

fpondit , aureorum meorum - -f* ~ faciunt 

fummam 470. Quxrifur ea fumma? Patet hic quae- 
ri numerum , cujus partes ~ j •- fimul fumpt* cf« 

ficiunt 470. Ad evitandas fraftiones alfume numerum, ' 
qui contineat partes in quaeftione exprelTas. Efto hic 

6oy cujus -i = 20 , ^ 15 , 12 , quae partes 

additae faciunt 47 . Debebat aurem efficere 470 . In- 
ftitue regulam proportionum , difpofitis terminis mo- 
do fuperius explicato, nimirum. 



47 * 
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Habebat ergo Cajus aureos 600 , quorum =: 
200, “i5o,-pi= 120 , quae partes fimiol ad- 

dits efficiunt 470. 

III. Sunt quatuor mola; , quarum prima fingulis 
horis molit tritici modios 7, fecunda 6, tertia 4, 
quarta- 3 . Quaeritur tempus , quo molentur tritici 
modii 360 , omnibus illis molis (imui adhibitis . 

Pone requiri horas 5 ; hoc tempore prima mola 
conficit modios 35, fecunda 30, tertia 20 , quarta 
15, qui omnes funt modii 100, debebant autem e(fe 
360. Inftituatur ergo regula proportionis : fi modii 
100 pofcunt horas 5, quid m^ii 360? Invenies ho- 
ras 18 . Nam 

100. 5 :: 360. 18. 

Quo tempore prima mola conficiet modios 12^ y 
fecunda 108 , tertia 72 , quarta 54 , qui fimul additi 
efficiunt modios 360 . 

Demonflr. Ut fe habet ( in primo exemplo 10 ad^ 
6 + 3 -f- I fimul fumptos in falfa politione, ita fe 
habet in vera pofitione 100 ad 60 -f- 30-|- 10 fimul 
fumptos. Proinde regula flat in hoc ut numerus fid- 
fus IO, produdus per numerum fiilfum d, ita fe 
habeat per regulam auream ad ipfum numerum fal- 
fum 6y ficuti verus numerus 100 ad yerum aume* 
rum do. 
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PROPOSITIO VIII. 


De Regula duplicis Pofitimis * 

R Egula duplicis Pofitlonls noh unum , ftd duGS 
Tuppcnit numeros , ut in PropoJ. Prtec. didurti 
eft , folvitque plures quxftiones , qua; per unam po- 
fitionem refidvi nequeunt . Omnes tainen quaeftione^, 
quae per unam pofitionem folvuntur, etiam per duas 
folvi pqflTunt . Quando autetn duplici politione opus 
fit, indifibitur inferius in Schol. Ert regula; ordo. 

I. Pone pro numero qusfito quemcUrtique nunlC- 
rum , qui dicitur. Pojitlo , & cum eo procede juxta 
tenorem quxftionis ; cui fi non fatisfaciat , errorenl 
( hoc eft excelTum , vel defectum , quo pofitio aber- 
rat a numero qusfito ) fubfcribe eidehi ' pofitioni , 
“h 1 Vel — , quorurn unum plus , fi ve 
cxceftum , alterum minus, feu defedtum denotat. 

• 2. Ponatur alius numerus priore major, vel minor, 

- fimiliter examinetur qua;ftio propofita, ciii 

fi mm fiitisfaciat , errorem pariter ei pofitioni fub- 
Icribe cum fignis -4- , vel — . Cum ambo errores 
mnt per excenum , vel ambo per defectum , dicuntur 
y/wr/cj . Cum aurem unUs eft per excelfuiil , alter per 
detectum , hoc eft cutn fignis diVerfis -f & — , di- 
cuntur errores fllfjimiles . 

Si errores uint fimiles , ducatur prima poli- 
tio in errorem politionis fecundae, & vicilfim pofitit» 
iecunda in errorem prima: pofitionis . Tum horunt 
productorum differentia dividatur per differentiam 
errorum , quotus erit numerus qu^fitus . 

4- Si 


Cap. »VT. PROP.-^VIII. ‘ 103 

• 4i Si errores funt diffimiles , produdorum fum- 
'ina dividitur per funamam errorum, quotus dat quae^^ 
litum . ' 

I. Tres juvenes B ■, C lucrati funt aureos 47 i 
B obtinuit aureos 3 plus quam ,A; C tantumdem' 
quantum B, Sc infuper 10 , quaeritur lucrum fingu- 
lorum . ‘ . 

Pohe lucrum ^ fuilfe 4 , lucfum B erit 9 , C 
vero 19. Adde fimul 4, 9’, 19, fiunt 32 , at debe- 
bant' effe 47 i eft ergo error, feu dcfeilus in 15. 

Rurfus pone luCrum , 14 ' fuiffe 7 , erit lucrum B 
12 , C vero 22 , qui fimul faciunt 41 , quaj fumma 
deficit a vera 47 per defedum 6 . 

Cum itaque duo errores fimiles fiat [ nempe am* 
bo 'per defedbm ] duc politionem 4. in errorem fe-* 
eunda» politionis , hoc eft in d, & politionem 7 in 
errorem 15 ; fiunt duo produfla 24 & 105, quoruni 
differentia eft 81 , quem divide per differentiam u- 
nius erroris ab alio , ideft pef 9 , [ fubtrahendo er- 
rorem 6 ex alio errore 15 ] quotus 9 dat numerum 
qujcfitum . Itaque lucrum fuit aureorum 9, £ ve- 
ro 14 , & C 24; quorum fumma eft 47 . 


t . 


. Pofit. 4, Err. — IS A j-d* 
Pojit. 7 , Erir. — , ^ * 

I 

Differ, 81 


Prod.’^ 

7 


24 

05 


' II. Si ^Utraque TOfitio fit e^ccedens ^ praxis - eft 
©mnino eadem . Ponamus enim lucrum ./if fiiiffe 
lucrum B ij > • ^ lucrum C 27 quoruga 
■ . ' ‘ fum- 
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fumma eft 56 , excedens uumerum datum 47 per er- 
rorem 9. 

Fone iterum ii pro lucro erit lucrum B 16, 
& lucrum C z6 , quorum fumma 55 adhuc peccat 
per excelfum 6 . Cum igitur errores fimiles fmc 
t nempe per exceffum ] duc pofitionem 12 in erro- 
rem 6 alterius pofitionis & pofitionem 1 1 in erro- 
rem 9. Tum lubtrahe produdum minus 72 ex ma- 
jori produdo 99 , & refiduum 27 divide per diffe- 
rentiam errorum 9 & <5 , hoc eft per 3 , quotus 9 
dat numerum qusfitum , ut prius . 


Pofit. 12, Err. + 9 , 

Pofit. ir, Err. + 6 J 
Prod. 6 X 12 = 72 
9 X II = 99 


Differ. 27 




III. Quod fi una pofitio fit excedens , altera defi- 
ciens , fumma produdorum dividitur per fummam 
errorum , ut didum eft fupra num. 4. Sit idem exem- 
plum claritatis gratia . 

Pone lucrum fuiffe 5 , lucrum B erit lo , & 
lucrum C 20 , quorum fumma 35 deficit a fumma 
data 47 per dcfedum 12 ; fumendus eft igitur nu- 
merus major. 

Pone lucrum ii, vero i< 5 , & C 26, fumma 
omnium 53 excedit veram fummam 47 in 6 . Du- 
catur jam pofitio ii in errorem < 5 , & viciffim pofi- 
tio n in errorem 12. Deinde quia errores funt dif- 
fimiles , addantur duo produda 30 & 132 , eorum- 
que fumma 162 dividatur per fummam errorum 18, 

? uotus g dat rurfus numerum quatfitura , ut antea . 

Pojit, 
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107 


Pofit. 5 , Err. *— 22 ) 

Pofit. II, Err. -f” ^ ) 

Prod. 5 y 6 =r 30 

II X 12 == 132 


18 fumma 


Summa 162 



Sit aliud exemplum . Interrogatus Pythagoras de 
numero fuorum difcipulorum , refpondit , eorum, di- 
midium dare operam Geometriae , quartam partem 
Philofophiae , ieptimam partem fervare filentium ; 
infuper tres alios fe habere infticuendos . Quaeritur 
eorum difcipulorum numerus. . 

Ponatur difcipulos habuilTe 5^, dimidium erit 28, 
quarta pars 14 , ifeptima pars 8 , quorum fumma eft 
50; his addantur illi 3, fiunt 53 , deberent 5<5; 
eft ergo error per def^um 3 , quem nota juxta i- 
pfam politionem 56. - ■ v > j 

Rurius poWur difcipulorum numerus 112 , dimi- 
dium erit S^SI,^:r']iUaea 28 , feptima i <5 , quae li- 
mul efficiunt roo^ ^Atm|ue 3 , fiunt difcipuli 103 * 
Eft ereo iterum error per defedum 9 , quem nott 
ad pofitionem U2 , 

Jam duc pofitionera primam '5^ in etrorem f<km> 
dae pofitionis , hoc eft in 9 , & vicilTim politionem 
fecundam 112 in alteri^ pofitionis errorem 3 , pro- 
veniunt yo4 & 336 . Cumque errores fimiles fine « 
eorum prodiidorum differentiam 168 divide per dif. 
ferentiam eriorum 6 ; quotus 28 dat numerum quae- 
fitum difcipulorum . Nam ejus dimidium eft 14 , 
quarta pars 7,, feptima 4 , que fimul fiiciuut 23 ^ 
Mditifquir 3 , habetur numerus 28 . 

' ' ‘ ' Pojiu 
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Pcjiti j Err. — 5) , j-tr 
Pifit. .20; £m- 
Prod. 55 X 9 r=: 504 

112 X 3 = 35 »^ 

■ - - 


. Poftremo funt tres numeri ignoti a , , c , qui 

fumpti bini dant fummam, ut fequitur* 





i 

Qiixritur fingulorum valor, Pone a zr i 5 , erit 
^ — 54> ergo c zzz ^6 ^ proinde a 'h c ~ 16 
^6 , hoc eft 52 . Sed e(fe debebat 60 ; ergo pofitio 
prima 16 peccat per defeflum 8 . 

Pone itaque ^ rz: 18 j erit b zz :jz, ei^o c zz 
58 , adeoque rf -f t zz 18 -f- 58- , hoc eft — 56 ^ 
ied debebat eflfe 60 j eft ergo rurfus error per defe- 
ftum 4 . Pro inveniendo vero numero , tiant cetera , 
ut fupra ; reperietur a — 20 ^ proinde b — 30 y 
c zz 40, unde « -f" — 20 4“ 4° > feu 60 ^ quod 

quaerebatur . 

Schol. IndichiM autem quando quaftio propojita 
fohn^ non pojjit per unam pofitwnem , fed duplicem 
omnino requirat , efi , cum quiejlioni aliquis determi- 
natus numerus additus ^ , qui una cum numero ad 
libitum pqfito debet ajfumi i Sic in primo exsmph 
numeri illi determinati y & 10, qui adduntur nu- 
mero ad libitum pofito , indicio funt duplici pofitio*^ 
ne opus effe . In fecundo autem exemplo numerus il- 
le determinatus difcipulorum 3 non importat dupli- 
' cem 
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cem pofitionem , nuta non afficit partes altquotas 
-i numeri qiKeftti , unde quajlto illa etiam 

per Jlmplicem pofittonem folvi poteji . Quaritur enim 
numerus^ ex quo fi auferatur -j > "?.» ■? > fefidtium 
fit 3. Ponatur idem numerus 5^, qui prius j erit 5 <5 
— — ■ T ~ ^ > quod refidiwm debebat e(fe 5. 

Dicatur ergo fi refiduum 6 provenit ex 56, unde 5? 
Prodibit quartus proportionalis 38 , qui qutcjlionem . 
folvit y ut antea v 

PROPOSITIO IX. 

%^rificis furtum in corona Hieronis regis detegere . 

V itruvius lib. 9. cap. 3. refert , ab Archimede dc- 
prehenfam' fuifle fraudem , qua artifex au- 
yearn Hieroqis regis coronam , admixta argenti^ po^-- 
tione , adulteraverat • fed quo praecife artificio id 
fgerit , non fatis coniiat . Duas tamen malfas fecif- 
fe dicitur i alteram ex auro puro ejufdem ponderis 
cum corona , alteram ex argento item puro ponde- 
ris ejufdem : tum haec tria in vas aqua plenum feor- 
fim immittens , aquam inde effluentem fedulo explo- 
ravit, atque hinc quantum argenti in ea corona fue- 
rit admixtum , invenit . 

Fingamus igitur coronae pondus fuiffe lib. 12 , 
item auri , & argenti mixtas • & dum corona in vas 
aqu^ plenum demitteretur , effluxilfe aquae libras 7 4 1 
dum autem immergeretur auri mafla effluxilTe aquse 
libras 7 , immerfa demum argenti malfa , effluxif- 

■fe aquae libras 10 -f* • ex regula duplicis poi 
Ctioms ponatur, in ea corona fuifse auri lib. 9. erant 
ergo aigenti lib. 3 . Itaque per regulam proportio- 
num dic ,*C puri aOri lib. 12 dant aquae libras 7-7 , 
quid lib. 9? invenies lib. q . Item, fi puri argen- 
ti lib.' 12. dqqt aquas lib. 10 4 » quid lib. 3 ? pro- 
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7 • X 7 

veniunt lib. 2 - . Adde fimul libras 5 - , & 2 7- ,ha- 

IO ^ ^ XO^ 


bentur aqua: lib. 8 ^ , debebant auteiti elfe lih.7. — 


cft ergo error per exceflTum ~ , qui notetur cum fi- 

gno + una cum politione aflfumpta 9 . 

Ponatur fecundo in eadem corona fuilTe auri lib.8., 
ergo ex argento erant lib. IV. Dic igitur per re- 
gulam auream , ii auri puri lib. 12 dant aquz lib. 

7 , quid lib. 8 1 inveniuntur lib.4 ^ . Similiter , fi 

argenti puri lib.i>2 dant aquae lib.io . quid, lib.4? 

proveniunt per regulam proportionqm aquae lib. 3 

Adde fimul lib. 4 " 7 & 3 " > fit fumma librarum 

aquae 8-^ , debebant autem elTe lib. 7 j . Peccatum 

eft igitur rurfus per excelfum ~ , feu ^ , qui no- 
tetur cum -p juxta pofitionem 8 , ut fequitur . 

Foftt. 9 7 Err. + £ \ j 


^ Poftt. 8 7 Err. + 7 L 




X» 


Frod.9Xi-f^ 




8X7^ = -! 


xo 

Duflis jam 9 Xro.&*.X.^ habentur fj, & J-* ; 


quorum differentiam > feu 3 ». divide per diflfe- 

' ren- 
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rentiam errorum , hoc eft per -> quotus - ,feu lo, 

dat auri libras quajfitas . Erant ergo immixtjj z ar- 
genti librae • . , . 

Ut fiat examen dic, fi auri lib. 12. dant aquae lib. 

7 ^ ,quid lib. IO? invenies lib.d. Item fi argenti lib. iz 
dant aquae lib. 10 ^ quid lib. 2 ? invenies lib. i 

Adde igitur d, & fumma librarum 7 ^ dattan- 

tum aquae, quantum, dum corona immergeretur,efHuxit. 

Schol.I. Sed nota non opus fuiffe xAhhimedi , aut 
cutquam alteri y ^ui experimentum /juju fmodi facere ve- 
lit y conficere aurt y vel arcenti mafjds e/ufdem pandef^: ^ 
cum corona: fed fatis effe aliquam auri , & argentt * 
portionem nott ponderis affumere , ut habeatur inter auri, , 
ac argenti pondus , & aqua effluentis quantitatem pro- 
portio . ^ ^ 

Schol. II. Per regulam duplicis politionis alia plu- 
res qttajliones ptdcherrima folvi pojfunt , qua tamen 
longe facilius , univerfali modo per Jllgebram expe- 
diuntur : a qua pariter peti debet Propofitionis hujus 
fimplex , ac genuina demonjlratio j ut videre ejl apud 
Bernardum Lamy in Elementis Mjithematicis ann. 
1704. edit, Parif. pag. 558. Demonjlrationes autem 
aliunde petita prolixa' funt admodum , CT* implicata , 
quas proinde nos pratermittimus , 

P R O P O S I T I O X. • 

‘Datis duobus numeris y tertium proportionalem invenire. 

D UC fecundum in feipfum , & produ6lum divi- 
de per primum , quotus erit tertius proportio- 
nalis quzfitus. Dati fint 2 & 8 ,-'quibus tertius pro- 
portionalis inquiritur. Ducatur produdum,d4 

divi-' 
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dividatur per 2, quotus 32 eft numerus qu^fitus.Sic 
2, 8, 32, funt in eadem proportione fubquadrupla . 
Ratio patet ex 1 lem. 

Schol. Si numen dati ftnt inter fe primi hoc ejl , 
unus non ftt alterius multiplex , tertius proportionalis 
non erit numerus integer ^ fpd fracius . Sic datis 2 
&• 5 invenitur per hanc Prop, tertius proportionalis 

■> -r • 

PROPOSITIO XI. 

Inter duos numeros datos medium proportionalem 
invenire . 

M Edius proportionalis inter duos numeros datos 
dicitur numerus, qui ita fe h^bet ad alterum 
datum , ficut alter datorum ad ipfum ; ita ut numeri 
dati iint extremi , & ipfe medius ; qui bis fumitur , 
femel ut oonfequens refpectu primi , & femel ut anr 
tecedens refpedu alterius. 

Dati fint numeri 4 & 16 , inter quos medius pro^ 
portionalis iquiEritur. Duc illos inter fe, & ex produ- 
qlo extrahe railicem quadratam , radix erit medius 
proportionalis. Sic 4X — <^4 , cujus radix qua- 
drata eft 8 per Propof. 2. Cap. 5. funt igitur 4,8, 16 
continue proportionales, num. 4. 8. : : 8. 16. Ratio 
patet ex i.lemm. 

Schol. I. Si produBum ex numeris datis non Jit, 
quadratum , ita ut radix quadrata ab eo erui non fojfit 
Jine rejiduo ; tunc medius proportionalis inveniri nuU 
lo modo potefl . Nam dati numeri fint v. g. 2 € 5 ^* 5 > 
vadix quadrata per Prop. cit. & Schol. 2, erit 3 -J* . 
i/Jdeoque erunt in continua proportione 2 , 3 > 5 > 

quod eJl falfum , nam fi reducuntur ad idein nowfw, 
erunt [eu 12, 19, 30, qui nullo 

modo funt proportionales , ut patet . . 

Schol. II. Cum omne quadratum intelli^i poffit 
midtiplicatum. ejfe per unitatem , hic omms radix 
• qua~ 


' . ■ ] 
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^adrata erit media proportionalis inter unitatem^ & 
tpfum quadratum . Sic 25 , radix quadrata numeri . 

625, eji media proportionalis inter i & ^25, proinde ] 

t , 25 , 626 funt tn eadem ratione continua. I^am i. 'j 

25 :: 25. 625. 

f 

PROPOSITIO XII. 


Inter e^os \intmeros datos duos medios proportionales 

invenire • 


Q UadratuiA unius cxfremi ducatur in alterum 

tretnum , & ex produdio extrahatur radix cull- 
ea per Propof. 3. Cap. 5. , quae erit duorum 
mediorum proportionalium prior. D^de quadratum 
aAterius extremi ducatur in alterum extremum, & ex 
j^rodufio pariter extrahatur radix cubica , quz eric 
duorum mediorum proportionalium pofterior. 

' Dati funt * numeri 1 & , 'quos inter invenire 

■ oporteat duos medios' proportionales . Quadra mido- 
rem nummum 2, ejufque qi^ratum 4 duc in id, fiunt 64, 
cujus radix cubica 4 erit^ prior duorum proportiona- 
-|ium. Similiter quadratum alterius numeri id, nem- 
7 pe 256, duc in 2, hunt 512, .cujus radix cubica 8 
erit duorum proportionalium pofterior , proinde 2 , 
4, 8 , 16 funt m continua proportione , ut patet , 
,cum ht 2 ^ 4, ut 4, ad 8, ut 8, ad 16. ' 

Schol. Si ad numerum datum & primum wf- 
^ dium proportionalem^ inventum , quaratur tertius pro- 
portionalis per Propof. 16. hujus y vel fi inter me- 
dium proportionalem inventum , alterum nume- 
rum datum inveniatur medius proportionalis per Pro- 
• jpof. II* hujus .,* in utroque caju obtinebitur fecundus 
. ‘ " ' H ■ - ■ " duo- 
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duorum mediorum proportionalium qiuefitus . Ceterum 
fi numeri dati fint tales , ut inde radix cubica obti- 
neri non pojjit fine frabhionibus , tunc medii proportio- 
nales inventri nequeunt ^ut de uno medio proportiona- 
li di 6 ium ejl in Schol. i. Propof. prsec. 

a ' . . 

^ I • r <• ' . 7 , 1.' 

PROPoSitio xin. 

I» 

' Qudfiiones aliqiiia praBicee ettfedkmtm■,^ 

E Tfi quacftiones fere opines , quse fequuntur , ex 
regulis proporripnum explicatas faoile «e- 
fqlvi poifmt ; quia tamep eas ordinare , at^e iex^- 
dire tyroaibus negotium’ fafeflit , adeoqqe Arithme- 
tici pradici peculiares > de his tradatus inftituerunt , 
proinde nos praecipuas breviter indicabimus , ita ca- 
rnea ut ex ipfa praxi operandi etiam methodus in- 
notefeat . . , 

I. Marcellus debet Titio fcuta Romana j452.’Ce- 
> dit .ilii domum , q\t« .loQp.f'i, {(^Ciapnuis^rcutis 5^ 

, ,'poiridendafla, donec d.«bitum .fit omnino folutum, ■ 
'quaeritur quot annis lam. Titius pt^Sdebki.x ! 

Dividantur fc. 34^2. per Ic. 53f.-i-’ .( redadis in- 
tegris cum fradione ad fradionem tjuftlem «nomihis) 
'invenientur anni 6 ^ 1 , rhenfes 1 i',' dies 12, quod*pcr 
‘ fe manifeftum eft . » * ; / • ' ^ . 

2. Impendit Paulus fcuta 'Romana'4'i5. -35. in li- 
bras 385. niercis cujufdam coemendas, unde lucrari 
cupit fcuta '50. '50 , quan^itur quanto fmguks libras 
J vendere debeat. • ‘ ■ 

“* Addantur firriul emptae mercis pretium , & lu- 
' erum inde faciendum nempe 415. 35 -f- 50. 50 
■ ;;= 465. 85’, qu* quidem fununa dmdatur ' per | 

^ nu- ; 
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«umerum librarum 585, quotus dat unius libra; pre- 
tium . Scihcet fc. I ; 21. 

3. Lucilius vendidit aureis 9072 fundum , quem 
fucr^is^oT r quantum ex linguUs 100 

Dic per regulam proportionum , fi 8400 fiunt 907 2' 
quid 100? Invenies 108. Fuit ergo ex finguiis^^oo 
lucrum aureorum 8. b > wu 

Vel fic fubtrahe 8400 ex ^7^ , differentia , feu 
lucrum eft aureorum 672. Dic ergo, fic 8400 dat 
072, quid roo? invenies 8, ut antea. 

_ Exam:n fit fi dicas , 100 fiunt 108, quid 8400? 
inveaies 9072 . > 'i r 

4 - Fingamus ab eodem Lucilio folvendam eflfe 
penlionem fcutorum 500 annis quinque, hoc eft fcu- 

parata pecunia, 

Quasritur , quantum Itttri 
ex lingulis 100 percipiat. -i- 

Dic per regulam auream , fi fcuta 400 fiunt soo . 
feu per P,op. 4. , fi 4 fiunt 5 , quid 

fcutoru?n^^5V 100 habet lucrum 

fium'' 5 oa 

/generis pertinent 'ad 

tegulas ^ucriyjeu fmplicis meriti, ut voranr . 

5 - t-abius debet Sempronio aureos 660 annis tribus 
folvendos , hoc eft fingulis annis aureas 200. Paratas 
tamen eft ftatim aureos ddo. creditori fodere , ua^ 

Adde lucrum 10 ad lod fiunt no. Tum per 

f quot fcilicet L 

r 200. kupfus 

QIC, h II fiunt 10, quid 2ooi invenies 181 — . 

*■ H 2 ' £)e. 
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mum , fi II diint ? proveniunt 

. Addamur fimul 200, » 

1^5 fummma 547 Vt^t • Accipiet er- 

go Sempronius tantum aureos 547 t'j"T • 

Schol. II. Nota in hac alilfque hujus seneris qua^ 
Jlionibus dici non pojfe , /i 100 fiunt 90, W 
Sed neccjfarlo addi d*Hre lucrum fpfum 10 ad 100. 
X^am nihil aliud proponitur relaxandum ^ntji lucrum^ 
proinde lucrum ipfum additur ad fortem , Jeu loo , 
ttt habeatur iiQ, primus reguU aurea terminus . 

6 . Eadem ratione fi quis ad tres annos domum 
conduxerit cum annua penfione fcutonim 500, do- 
mino autem ejus domus omnem ftanm fummam in 
antecdium Ibivat ea conditione , ut fibi Icuta 5 pro 
fmeulis 100 compenfet : dices, fi bunt 100, leu 
( dividendo 105 , & 100 per 5 ) li 21 fiunt 20 , quid 

300? invenies 285^ . Rurfus, fi 21 fiunt 20 , quid 

■'8'! ^ fiunt 272 Demum fi 21 dant 20, quid 
^ 7 ' '147 

J 1 j proveniunt 259 . Horum fumma 816 

( redaftis fradionibus in partes centefimas ) in 

1 60 o 

iutecenum domus illius domino folvenda eft. 

Qu(xl fi aurei illi ddoaFabio triennio poft tolvendi 
fint • tunc additis , ut fispra 10 ad 100, dic fi iio 
fiunt loojfeu, per PropoJ. 4. hujus j fi m fiunt 10, 
quid 66 ci erunt 6co. Rurfiis , fi n fiunt 10 , quid 

6 zoi invenies 545 ~ Demum , fi n fiunt 10, quid 

545 i Fiunt 495 ; .& hi fi>ium Sempronio fol- 

vendi funt . 

. - ' Vel 
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Vel breyius> duc 660 X X X 10“ tooo, 
& produdum <$^0000 , divide per u- X ” X ** 

I ■'i' , * lO^ 

1331 , quotus dat 495 “ > antea . 

Schol. ‘ III. Hac praxis vulga dicitur , fcontare a 
capo d’.SKiino . ^ ^ > 

7. Ai^pit Cajus aureos <;oo cum ufura jiuredram 
jo ex 100 in annum ea leee , ut nifi 

lingulis annis , fiat ex fcenore au£lio fortis . Nihil 
Ait a Cajo folimmn toto triennio . Quserirur , quan- 
tum ipfc pro Ibne , atque ufuras ufura fieneratoilt^ 
^debeat . ; * . > ' 7 

Adde 10 ad 100 fiunt 110 ; deinde per re?»n1am 
auream dic, fi aurei 100 fiunt iio, feu fi to fiunt 
II, quid 5» ? invenies y 50 , hoc , eft 500 pro 
,ie ptb 'ttittra vero primi anni 50. Rurfus projfe- 
cundo anno dic , fic 10 fiunt , quid -^<10? fiunt 
do5 . Demum fi 10 dant ii, quid <$05? Invenies 

fummam a Cajo folvendam, aureos 555^ . 

i~Vel brevius , duc 500 in 13 ?i, hoc eft in it 
X ” X n 1331, & produftum ^65500, divi- 
^ per 1000, nimirum per 10 X'*® X lorrr: 1000, 

, quotus dat 6^5 , ut anfea .a 

Coroll. Hinc liquet , forteni datam , nempe au- 
reos 500, & fummas deinde inventas ner regulam 
proportionum 5 -^o , ^05, & ^<55 effe terminos 
continue proportionales , cum omnes fint in eadem 
proportione , quam habet 10 ad n , proinde inter 
fortem datam , & ultimi termini fumm^ tot in- 
tercedunt medii proportionales , quot ejus fcenoris 
fiierunt anni uno minus . Hoc ipfum de procedenti 
quzfiione debet iutelligi . 

Schol. IV. Praxis humfmodi , qua apud Latlnot 
anatocifmus ^ (ivc ufura ufura-, ^ a nonnullis ufura 
Judaica dicitur , eft a lege vetita . vdJ Italis vocari 

■1. . H 3 /«- 
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fplet meritum meriti , fett meritare a capo d’ anno. 
Hac vero recula utimur , ui?i fundus ex annuis fru^ 
tiibus continuo auperi ^ ac multiplicari debet. 

8. Terentius debet Gelio pro ufura primi anni 
fumtnam (ortis & foenorisfimulfcuta 4(5o8, pro quar- 
to aurem anno fcuta 6561 ; quxritur , quanta fuerit 
fors, quantumque fenus. 

Qjisrantur ini-cr 460S, Sc 6561 duae medi» pro. 
portionales, per Propof. 12. hu}ns : duc fcilicet mi- 
norem 4<5o8 in fe , fit quadratum '212^ , quo 
dudo in majorem 6561 , producitur 1^9? 14069504. 
Hinc autem extrahatur radix cubica ,'per Propof. 
Cap. prodibit 5184, qu» erit duarum propor- 
tionalium minor , per Prop. 12. cit. Solvet igitur 
fecundo anno pro forte , ac foenore fcuta 5184: at- 
que hinc deducitur fortis qusefit» quantitas . Nam 
ex prcec. Coroll. fortis fumma , & reliquae omnes, 
funt inter fe in proportione continua ; proinde fe- 
cundi anni fumma 5184 fe habe: ad fummam 4608 
primi anni , ficuri haec ad fortem quaefitam . Datis. 
Jtaque duobus terminis 5184, & 46r>8, quaratur 
ternus proportionalis per Propof. 10. huius., erit fors’ 
quaifita 4096 . Hanc vero fubtrahe ex fumma data 
((irtis & fenoris primi anni , nempe ex 4608, in-, 
notefcet ejufdem fortis ufura , fcutorum fcilicet 512, 
feu 12 7- ex fingulis 100. Nam dic , fi fcuta 4096 
fiunt 4608 , quid 100? invenies iiz , hoc eft iz 
-3 ex fingulis centenis. 


i 
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C A-P U T f VIII. 

De progrejjionibus ^Arithmeticis ^ & Geometricis y 
V f, s ' eammque regulis. 

P Rogreffio eft cenxplurium terminorum eadem ra- 
tione procedentium feries . Si exceflfus , vel de- 
fedus, quo termini illi proeedunt, fit aequalis, ut i, 
3 » 5 j 7 j 9> &c. qui binario crefcunt , vel ‘15 , 12 , 
9», 6 y ? , 5 rc.'qni ternario decrefcunt , tunc oritur 
pfogreffio yfrithwKtka . Si vero tennini fint in con-,- 
tinua ratione Geometrica proportionales eo modo , 
qiM^in ' praecedenti capite ex^icatum efl: , tunc ha- 
oecuvpn^effia Geometrica . De utraque hic breviter 
agemus'. - . 

• <l>atuc etiam proportio Harmonica , feu Mufica, 
in qua tres termini ira ordinantur, ut eadem fij pro* 
pomo maximi ad minimum, quam habet differentia 
maximi & medii ad differentiam medii & minimi . 
TaJer funt numeri ^ , 4, 6 . Nam inter d & 5 eft 
proportio dupla, ficuti dupkeft proportio differentia 
loter d & 4, nempe 2, ad- differentiam inter 4&3t 
aompe t, fciiket d.. 3 ;; d — 4. 4 — 3. ' . " 

• R^ute. ‘progreflionum hujufmodi confiftunt in 
hoc , ut eorum terminorum feries compendiofe , & 
kn/r prolixae calcuhnionis taedio ia unam fummam 
«oltigantur.- ' ^ ' 

' y' ‘ * • ■ ' ‘ 

ii-’ E M M A A. 

i ' • ■» ’ I . V 

• T N progreffione Airitlimetica termiaonim q«o- 
A rumcumque , fumma duorum extremorum ae- 
quatur fumm* duorum terminorum , qui >ab ex- 
tremis aequaliter dilfant. Sint. 

I H 4 1, 3. 
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», 3, S> *V- . 

II rr 3 -J- 9 . Item i 1 1 r= 5 7» 


II. In progreflione Arithmetica terminorum 
parium fumma extremorum , vel duorum termino- 
rum atqualiter dillantium' , dupla eft termini medti * 


I, 3 y 5> 7> 9, ' 

Tn hac progreflione feptem terminorum fumma 
1 -f> —7 +'7> *4* Itcm*^ j- -f*’ - II — 

»4, pariter 5 -f- 9, = 14, - f' ■ . 

• III. In omni prc^effione Arithmetk» qud^bet 
terminus continet primum , hoc eft miniiBum ter- 
minum , & toties exceflilm , feu differentiam una 
minus , quot, fhnt termini poft primum ufque 
ipfam inclufive * Sint • - - ‘ - 

■ , _ ■ -V - \ 

^ ' * 1 5i 5i 7i 9? !*• . ’ 

Termmus quartus progreflioms 7 continet , ut pa- 
ttt , minimum terminum i , ’& ter differentiain z- 
Parlter 9 , terminus quintus progreffionis , continet 
1 , & quater differentiam ipfam z. Ita quooue n » 
terminus progreffionis fextus , continet i , « quin- 
quies differentiam 2 , ut patet . * ■ 

-i' CoroU» Hinc h^tur maximus progreflionif tac» 
minus , fi differentia ducatur in numerum tecmi* 
norum unitate minutum , & produdio addatur minimus 
terminus. Sic m prseeedenti progreflione, li differen- 
tia 2 ducatur in 5 ( Humerum terminorum unitate 
minutum ) & produ£Io addatur minimus ternounus i» 
habetur maximus terminus 11. " ■ 


" ' ''"pro- 
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*' C A P. V 1 1 . P-R o P. I. 
PROPOSITIO I. 


IM 


» 

Datfs minimo ac maximo progreffionis » 4 rhhmetk/e 
terminis^ & terminorum numero y tjwenire 
fummtm . 




fumma minimr ac maximi ter-» 


ini multiplicetur p» dimidium numerum ter- 
n, produdum dabit fummam 


totius fvogreC. 


5ula hasc eft 
mini 
minorum . 
fionis. 

Sit exemplum . Quseritur fumma omnium campa- 
nx pulfuumi alicujus horologii , quod ab i hora uf- 
que ad 12 incluitve , det pulfus pro horis Aaxta na- 
turalem numerorum feriem i , 2 , ^ ^ 4 ^ 5 , &c. ita 
ut' pro hora 7 fepties , pro hora 10 decies , pn> 12 
duodecies pullet . Minimus terminus e(l i , & maxi-^ 
mus 12 ; , horum fumma r^ ducatur in <5 , .( dimi- 
dium terminorum ) 'produdum 78 dat omnes cam- 
panx horarix pulfus pro horis 12. Cujus duplum dat 
pulfus borarios integn unius diei . 

Ratio’ deducitur ^ ex Lemm. i. Nani cura fiimma 
extremorum xqualis fit duobus quibu^ue-.termiaif. 
xqualiter diilmtibus , redangulum faduin ex 
primi , & ultimi in numerum dimidium termino- 
rum , neceflTario xquale erit fummx totius prcgreifio- 
ois . Multiplicatio enim eft idem ac compendioia 
additio ex diAis Propof. 5. Cap. i. . 

Coroll. Hinc infertur , fummam prog^eftionis A- 
lithmeticx pariter haberi . i. Si dimidium fum^ 
mx maximi ac ipinimi termini ducatur in nume- 
rum terminorum . 2. Si fumma maximi 8 c minimi 
ducatur in numerum terminorum , & produdum per 
2 dividatur. 9. Quia vero in progreflione termino- 
rum imparium numerus medius xquatur dimidio 
iiunmx piaximi ac miuimi ex Lem. 2, hinc iequitur, 

. ha- 
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^ De Progress. Artthmeticis 
haberi progreffionis fummam fi numerus 'imedius 
ducatur in numerum terminorum imparium . 

P R O P O S r T I O 1 1. ‘ ' 


Datis terminis maximo , €5?' minimo , necnon 
numero ' terminorum y differentiam invenire, ' 

: < j f 

A ' Maximo termino aufer minimum, & refidiHnA 
' divide ’ per numerum’ terminorum unitate mi- 
^ nutum, quotus dabit differentiam qusfitam. * 

In praecedenti exemplo campaciae hdrariac a maxi- 
mo termino 12 'aufer minimum i', & refiduum if 
divide per numerum terminorum unitate minutum';^ 
nempe' 1 1 ; quotus i dat differentiam qu*(itam'. -*' ^ ' 
Ratio defumkur ex- Lem. 5. Nami -12 continet mi* 
nimum terminum i , & praeterea roties continet dift. 
feremiam', quot funt poft terminum' i ufque- ad 
ipfum inclufive 12 termini , qui' nimirum funt ii i 
proinde , ablato minimo termino , refiduumr 
continet toties diflercntiam , quot funt ptogreffionia 
termini minus uno ; ad^ue divifo refiduo per 
numerum termitiorum unitate minutum habetur aijf> 
ferentia . ' 

‘ ' J •'«> • 
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PROPOSITIO III. V . 

minimo termino , differenda ^ & numero terminorum 
•V datis invenire maximum. 

D UC diflerentiam in numerinn terminosum uni- 
tate minutum, & produclo adde minimum ter» 
minum , furrana dabit maximum . ' , > 

Sit exemplum^ Dux exercitus diftribuete .^uh prar- 
dam in expugnatione Urbis coile<^am tuter 40 flre- 
nuos milites , qui primi arcem occuparunt ; hoc pai 
€k* y uc ultimo , qui moenia fuperavit , dentur aurei 
100 , penultimo ijo , unte penukirno 160 , & fib 
deinceps : quairitur , quantum retulerit pecuniae pri- ; 
mus . Patet minimum terminum elfe, 100, dide- 
rentiam 56, & numerum terminorum "40 . Duc 
proinde in 59 , & produdo 1170 adde mi- 
nimum termimjm 100 , habebis maximum 1270 , 
praemium fcilicct primi miiitis . Ratio patet ex Lem» < 
ejufjue Cordi. ^ . v , r 

.1 ‘ • ■ ' . • ‘ ^ 

•e : ’ p R O P,0 S I T I O I V. . a 

Minimo & maximo , necnon differentia datis , . 

' numerum terminorum invenire . , 1 

A 'Maxinio aufer minimufn,s& reliduum 'divide 
per differentiani , quotus unkate audi^<dac nu<» 
merum terminorum . ’ i- 

Sit exemplum . Empta eft multitudo librorum 
hac conventione , ut' minimus li^cr 5 ftet julfts 2 , 
fecundus juliis' 4', tertius < 5 , ^Jtc/ , ultimi veiO li- 
Ijri pretium feit' juliorum 400, quxsiuir IdaiOrum 

nu- 
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124 De Progres. Arithmeticis 
numerus. Aufer minimum 2 a maximo 400, Sc re- 
(iduum 398 divide per differentiam 2 , quotus 199 
unitate auftus, hoc ell 200 , eft numerus termino- 
Rum , feu librorum , qui quaeritur . 

Similiter artifex de opere perficiendo convenit hoc 
pado, ut primo die folvantur fibi affes 20, fecundo 
dies affes 25 , tertio aflfes 36, & fic deinceps. Ulti- 
mo die, quo opus abfolvit , accepit affes 165 , quseritur 
quot dies operi infumpferit . Aufer terminum mi- 
nimum 20 a maximo , & refiduum 145 divide 
per differentiam 5, quotus eil 29 , qui unitate au£lus 
dat dies 30 . 

Ratio propofitionis defumitur ex Lemm.^, , ut ma- 
oifeftum eft . 


- P R O P O S I T I O V-. 

* - , . ''t 

^ 

De Numeris Polygoriis* 

N Vrneri Polygoni funt fummae pro^effionom A- 
rithmeticarum ab unitate incipientium . Di- 
cuntur in fpecies Triangulares , fi differentia pro- 
greffionis fit 1 : Quadrati , fi differentia fit * ; Poi- 
tagoni , fi 3 : Hexagoni , fi 
4 ; Heptagoni , fi 5 &c. (on ^ . 

tiuntur autem haec nomina a '< ' ‘ 


figuris Geometricis , in quas 
difponi poffunt per pundla 
unitatibus ' refpondsntia , ut 
ex Triangulari B C pa- 


i 

c 


Progr. %Arith. 

Num. Triangulares • 
Progr, ,Anth, 


1.^2. 3* 4. 5„ 6 , 7. 

I. 3. 6 , lo. 15. 2 r, 28, 
I. 3. 5. 7. 9. .11. 13. 

Num. 


Cap. VII. Prop. V. ' 125 . 

■ r 

'* Nittn. QHadratl , i. 4* 9* 16^ z^. ^6. 40, 

* ' ' Progf» tAyithm. 4 * 7 * ^ 3 * * 9 * 

* JVw»*. Pentitgoni . i. 5 * 35 * 5 ^* 7 ®* 

Pro^r. %Aftthm. i- 5 * 9 * * 3 * ^ 7 * ^ 5 * 

J^um. Hexagoni. ' i. 6. 15. 28. 45. 66. 91, 

7 - ' 

■* Latu^ Polygoni eft numerus terminctrum progref- 
fionis ArithmeticiE , qui fummantur , quod quulem 
tot continet unitates , quot numerus ipfe pqlygonus 
terminos . Sic latus B C polygoni triangularis *ABC 
continet unitates 4 , oc polygonus numwus lo 
fummam quatuor terminorum i + 2 + 3 + 

4= IO . ^ ' ■ . ■ ' • . 

"Numerus angulorum efl:-, qui indicat quot angu- 
los , feu latera habeat talis m fpecie polygonus , ex 
quorum numero determinantur . Sic numerus angu- 
lorum in Triangularibus eft 3, in Tetragonis 4 , in 
Pentagonis 5 , «c. Numerus vero angulorum fupe- 
tat iemper duplici unitate differentiam progreffionis 
generatricis , quod notetur . Ex his facile eft folvere 
problemata, qtue fequuntur. 

1. Dato latere , '& numero albulorum numerum 

polygonum invenire . Nam efto datum latus 4 » & 
angulorum numerus 3 . Jam patet , addendos eflequatut» 
terminos , cum latus datum unitates quatuOT conti- 
neat progreffionis Arithmeticae , cujus differentia eft 
I , Nam angulorum numerus 3 — 2 ^ dat differen- 
tiam I'. Erunt ergo termini addendi i 2 3 

-f. 4 rr: 10 , qui erit numerus triangularis qujcfi- 
tus ; fit exemplu|Ti , difponere volo in viridario li- 
quor flores , uve arbores , in forma triangulari., ifa 
jit in latere fint arbores 4 , quseritur '■ eorum nume- 
rus, patet IO. requiri. 

2. Dato numero polygono , & angulorum nu- 
<lcro , polygoni latus invenire '. Sit polygonus da- 
nis 


i 




'% t 6 De Progress. Geometricis 
tus 51, & anguU)rum numerus 5 . Ex didis conftat 
dirifemidam feriei generatricis ene 5 , adeocj|ue poly- 
gunuai datum 51 'efle Pentagonum , cui m prima 
jierie numerorum aat;ura|ium refpondet latus < 5 . Quod 
manifdtunj elt , fi ejurdein feriei , cujus difierentia 
irit ^ , terunni 6 . fujHmcntur . ’ 

Schol. Si addantur fimul numeri polygoni , nempe 
triavmlatvi , aut -Qy-adrati , aut Pentagoni &a. Jum~ 
ma^dut numtros Pyramdales , qui fi oriantur ex ad-^ 
ditione Triangularium^ vocantur Pyramidales Trian- 
'g^Jares S* ex additione quadratorum , Pyramidales 
g^iadrati . Sic fi addas fimul Hexagonos i. d , 15, 
4«^^ 66^a&c, invenies numeros Pyramidales He- 
xagonos i . 7 , 22 , 50 , 95 , 161 & fic de aliis, 

\\ 

f- De Progrefiionibus Geometricis. '' • 

■* L. E M' M' A IV. <. ' ' ■ 

I N omni progreflione Geometrica fi terminus qui.- 
fibet in fe ducatur , ik produdum dividatur per 
terminum primum progcdlionis , quotus dillabit r 
jjriiao ccrmiiK) locis d,upio pluribus , quam ipfe.ter- 
jniiius . 

T In pn->greffione ,A terminus 8 tertio loco pofitus 
.qui duobus locis diftat a primo , ducatur in k , & 
prosiudum 64 dividatur per primum terminum 2, 
.quotus 5*'-di(iabit a primo termino locis duplo plu- 
j'ibus , fcu qiuatuor . Nara terminus elt tertius 
proportionalis ad duos terminos 2, Ifi. S ^ par Propc^. 
IO. Cap. 6. proinde 32. toties continet 8 ( hoc eft 
^is terruinuin interin^iuin 16 ) quoties 8 contiiiet 
primum 2^ peijape 


•SM 

V 



z I 


l 





Ca^#.V'£L P 

r. r. 

^ 2i 4 , - 8 , i6,- : \- 

O. 1. l£. 4. , 


.• “> 






* ■ t 


bis terminum intermedium 4; adeoque curn ^2 taiN 
tumdem diilet ab ipfo 8 , quantum 8 a termmo pri- 
mo 2 ( duobus fciiicet locis ) diliabit ^ ipfe g2 a pri- 
mo termino locis duplo pluribus, i^mpe quatuor. 

Coroll. Hinc fequitur, quod fi cuilibet progreflioni 
Geomttricje 'Tubfcribantiir. numeri ordine naturali ab 
unitate , feclo tamen initio a cyphra , quilibet pr®- 
greffionis terminus , qui producitur per alium in fe 
‘Oudlum , & divifum a primo habeat fub fe notam 
duplo majorem , quam terminus a quo producitur. 
-Sic in fiiperk»! exemplo terminus 32 babet_fub fe 
Tiotam 4^ duplam ejus quamvhabet 8 , -ex cujus du- 
61 u producitur. Tales ehim numeri , qui exponentes, 
-•vel indices progreflioais dicuntur, indicant , quantum 
quifque terminus diftet a primo. Locurn autem, fcu 
numerum terminorum progreflionis indicant unitate 
minorem. Sic 32, cujus index eft 4 , eft quintus in 
progreffione teimiaus . Qpod.> notetur . 


L B M M A y. 


^ ^ , V. . Mil • \\ 

I N omni progreffione Geometrica fi duo quilibet 
tAmini in-ie ducanturr, & produdum dividsitup 
'per primtnn tenninum progrejUionis , quotus fl^ii; 
«ertniBum tot- locis difiantem prinao , quqt unita* 
tes habent indices tluof um illorum, tei^aorum fimul 
-additi '• '■ v<>i . ij • • , , , I-; > - ’ . 1 « , f 

• In . Progreffione’ Geeairtrica ,5 fubfcribantur np- 
meri oedine namsali ah ^ ut ^di^pn^ ,ef^ !ip 

prite» 
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jiS De Prooress. Geometricis 
frtec. Coroll. & duo quilibet termini lo & 40, quo* 
rum indices fimul additi dant 4 , ducantur inter fe, 
eorunique produdum 400 dividatur per primum 5, 
quotos , eft 80, cujus index pariter eft 4, adeoque 
q^uatuor locis diftat a primo termino per Coroll, cit. 

' ' . . . - i - - 

“ J? W), 40, 80 » \ >»• 

. o. I. 2. 5. 4'. 5. ' 

Coroll. Hinc ad inveniendum quemlifc^t prt^ref- 
"fionis dat» terminum , v. g. fextum , multiplicari 
debent inter fe duo termini , eorumque proemdum 
divide per primum ,-ita ut eorum indices additi 
'contineant tot unitates una minus , quot habet 'ter- 
minus qurefitus . Sic ad inveniendum (extum progref- 
'fionis B terminum , ductis inter fe zo & 40 (.quo- 
' rum indices additi dant 5 ) • & produdo divifo- per 
5, quotus i< 5 o erit lextus progr^ionis terminus, uc 
‘patet. ' .. 

‘ I ^ ^ 

. . ‘ PROPOSITIO VL 

Datis minimo & maximo j>rogreJponis Geometric* 
terminis ^ ac ^denommatore , fummam - 

.. . termmorum invenire, 

A Maximo termino aufer minimum , & rdfiduum 
divide per denominatoretn Moportionis unitate 
' mintmimr, a^itoque quotienti ultimo terminp , iia- 
bebis omnium terminorum fummam. 

Stt exemplum . Venditur »quua eximi» pukhn- 
"tudinis hoc pa^o , ut )«Kta clavorum numerum, 
qui ia foleis ferreis l^^ipdis adhiberi folent , foU 
• ' vatui 
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vatur pro primo clavo i a/Tis, pro fecundo clavo 
2 a«es , pro tertio 4 , & fic deinceps in proportione 
^pla . Clavus ultimus importat alfes 2i4748?648 
Quxritur afTium omnium folvendorum fumma . 

Aufer minimum terminum i ab ultimo , & rcfi- 
duum divide per denominatorem 2 unitate rnulratum 
nempe per i j & c^uia unitas non dividit, remanetr 
quotus idem ac rdiduum 214748^647 , cui adde ulti- 
mum terminum , fiet totius progrelTionis fumma 
4294967295:^01 affes fi dividantur per loo , erit pretium 
alhus equi fcutorum 42949672 , & a{fes95 , pzrSchoh 
Prop. 5. Cap. 

^ Ratio deducitur eir Prop. 54. l/l,. 9. Eucl. Nam 
in omni nnita progrertione Geometrica , ut deno- 
minator unitate multatus eft ad unitatem , ita ma- 
xiipi & minimi differentia ( feu maximus terminus, 
dempto minimo ) eft ad totam progreflionis fum- 
mam , minus ipfomet maximo termino ; ut fi fuerit 
progreffio Geometrica in proponione tripla 5,9, 
■27 , 81 , 245 , erit denominator ^ unitate multatus 
leu 2 M I , ficuti 243 — 3 , feu 240, ad totam 
progrelfionis fummam , dempto maximo termino , 
hoc eft ad 3 + 9 4 - 27 -f- 81 r= 120 ; proinde 
divifo 240 per 2, habetur 120, cui additur ultimus 
terminus 243 , ut habeatur totius progrelTionis fum- 
ma 363 . 

. Schol. I. Progrejjionts dupla ab unitate incipieris 
tts brevius habetur fumma , fi duplicetur terminus 
ultimus a duplo auferatur unitas . Sic in priori 
exemplo duplica ultimum terminum 2147487648, ac 
deme unitatem , refiduum dabit fummam totius pro- 
grffifonis ^2^^96729^ , ut antea . Ratio per fe ma- 
nijejta ejt , quia denominator unitate multatus efl u- 
nitas y qua non dividit : & addere quoto ultimum 

terminum ,n hoc cafu idem efl , ut Illum bis fume- 


Di. 
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Schol. II. Ex progrejfione dupla ab i tnciptente i, 
■7 • A B \6 habentur numen , qut dtcuntur 

Perfecti ’ qui fcUicet ornmbus fuh partibus aliquo- 

fJr» ,«< 6, i8,,49jS koc,pailo : 
fddJtur pr<,greJImm,dupU ttrmw, , Jg. 

nec eorum fttmma fit numerus J ZZ 

I,’. tZ «<m,ems prim,,! 3 . 7 , 

M,m addkum.e^ produito 

merus perfeclus .Sic ^ X ^ 7 * X ^ T7 
y 16 rr 496 . Et Jic de alus, qui pauci Junt ^ 

\tcuuin natura alia res, qua perfetla dicuntur . Narn 
intra decem eji 6 , intra centum ejl 28 , intra mille 
efi lsS, intra dena millia 8128 . Omnes aut fenario 
aut obhnario -terminantur . 

propositio VII. 


Vatis aliquot progreffionis Geometrica terminis, 
quemcumque alium , etiam medtts non 
cognitis , invenire . 

D Ati fint aliqui termini Geometricae progref- 
fionis xA , & inveniendus fit ejufdem tenni- 
nus V. gr. vigefimus . Hujus index ent 19, nimi- 
nm unitate minor numero termini ^uaefiti per 
Coroll. lemrn. 4. Subfcnbe ternamis datis numer^ 
naturale? ab unitate , lado mitio a cyphra , 

Cor. cit. , & duc 80 , qui m progreflione quintum 
locum occupat , & diftat a primo iocis 4 , m fe 
ipfum . ejulque produftum <^400 
mum terminum 5, quotus 1280 diftabit a 
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termino locis duplo pluribus, quam ipfe 8o, hoc eft 
locis 8 per lemm. 4. 

Eadem ratione duc 1280 in fe ipfum, & produ- 
dum divide per quotus 327580, diftabit a primo 
termino locis duplo pluribus, hoc elt 16 per lemm. 
cit. Cum autem index 16 ab indice termini qusfiti 
19 differat per defedum 3 , duc 327^80 per .termi- 
num, cujus index fit 4 , hoc eft per 40, & produ- 
dum divide per 5, quotus 2621440 erit terminus vi- - 
gelimus quacntus. 

Nam cum ex conflnidione terminus 2621440 fit 
produdlus ex duobus terminis 327680, ^ 40, quo- 
rum indices funt 16 5 c 3 , feu 19 , & divifus fit per 
prinjum terminum 5 , diftabit tot locis a primo ter- 
mino, quot unitatem habent duorum illorum termi- 
norum indices 16, & 3 per lemm. 5 , hoc eft locis 
19 ; adeoque ejus index erit 19 , proinde terminus in 
progrelfione vigefimus per Corolt. lemm, 4. Quod 
erat 6cc. 

Coroll. Patet idem effe quxrere datae progrtffio- 
nis terminum 20, ac terminum exponentis, feu in- 
dicis 19, unitate minoris termino qusfito. 

PROPOSITIO VIII. 

’T- .* r 

I • 

%/(fferuntur nonnulla ProgreJJionls Geometrica ' 
quafiiones . 

I, /^Uatritur , quantum fhimenti ex uno triti- 
V^ci grano haberi poflit annis lo., fi fuppona- 
tur' ab uno grano produci pofle ungulis 
annis grana 100 , licet revera multo plura produci 
foleant. 

Illa ergo 100 grana fecundo anno producent’ 
centies centum grana , nempe 10 , 000 , & fic 

I 2 de-» 
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deinceps in proportione centupla . Inveniatur hu- 
jus progrelTionis decimus , Ceu ultimus terminus , 
(jui pi'/‘ Ptopof. praic. erit loooo , oooo , oooo , 
oooo , oooo , hoc eft unitas cum cyphris 20 . A '' 
quo fi auferatur minimus terminus 100 , meflfis 
primi anni , & rdiduum dividatur per denomina- 
toreiTi proportionis unitate minutum , hoc eft per 
99 , & addatur quoto ultimus terminus Cupra in- 
ventus , erit omnium granorum Cumma per Prop. 5. 

lOIOIOlOlOlOlOlOIOIOO. 

Quam nec totius Europje horrea caperent . Pona- 
mus chim ad unam Romanae libra: unciam requiri 
grana <5oo ; ad libram unciarum 12 requiruntur 
grana 7200 . Cum autem Romanum ( ut vocant ) 
Kubium fit pondo librarum 640 , requiruntur 
ad Rubium unum grana 4608000 ; dividatur per 
hunc progreffionis Cumma , 'dabit quotus rubiorum 
numerum . 

2. Rex, cui ex annuo redditu proveniunt ter de- 
cies centena millia nummorum argenteorum, ftatuit 
ejuCmodi redditus alicui miniftro locare hoc pado , 
ut Cingulis annis per unum menCemColvat fibi primo 
die aflem i , Cecundo die alCes 2, tertio vero 4, in 
proportione dupla diebus 30 , qusritur Cumma Col- 
it venda Regi . 

Inveniatur progreffionis dupla ab i incipientis 
terminus 30 per Propof. prcec. erit 536870912 , qui 
duplicetur , & a duplo auferatur unitas ; erit affium 
fumma 1073741823, per Schcl. i. Propof. 6, Ex qua 
reCe£tis ad dexteram duabus notis, habetur nummo- 
rum argen*‘eorum Cumma . 

3. Scheramus India Rex propoCuit Seffa Dahir 
Indo , qui latrunculorum ludum a Ce inventum 

illi 
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illi expofuerat , ut iii proemium peteret quantum vel- 
let . Ille vero nihil aliud petiit, quam ut tritici gra- 
num prima areola politum continue duplicaretur , 
donec ad ultimam 64 perventum fuilfet . LevilTima 
regi primum vifa res eft : led farto computo ab Ari- 
thmeticis , inventum eft, neque in ejus Kegno, ne- 
que in toto terrarum Orbe reperiri eam tantam tritici 
copiam , nempe iS^6y^o7^jop'^^i6i6 . Hoc 
patet ex dirtis per Prop. 6. & 7. hujus. 

Schol. I. Hanc doBrinam qui perceperit ^ haud ral- 
vabitur Id y quod facra hljlorla narrat de multitudine 
pliorum Ifrael y qui egrejji funt de ^gypto . Cum 
entm eo profefll effent non plures , quam 70 , Ita mul-- 
ttpltcati fy,nt y ut pojl annos i2o, Inde exierint ad je- 
xtes centena njlllla bellatorum hominum , prater pue- 
ros y /enes ac mulieres . 

Schol. II. Y^dmlrando Geometrlcte progrejfjflonls du- 
pla ab I incipientis ufque ad terminos 124 inclitjlve 
incrementa , quot falieet fcalarum gradibus Roma ad 
templum .Aracoelitanum afcenditur , profecutus ejl in- 
tegro libro Romfe edito an. 1652 . Fr. Ludovicus Pa- 
m «e Monte Fano Mln. Objerv. y In quo tot y actam 
lepida congerit y ut nefclas , utrum magis Geometrica 
progrejjionis incrementa , an hominis ingenium , vel 
otium mireris. 

’ progrejjione Geometrica infinita per 

infinitos terminos^ defcendente non loquimur , quod nae 
tyronis xArlthmetlcl fiudlum tranfcendat , & per xAna- 
lyfin ea longe facilius explicentur . 

1 . - 
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PROPOSITIO IX. 

Ex dato rerum numero combtnaUones omnes 
invenire . 


•sr 


C Ombinatio rerum fieri dicitur, cum dato certo 
rerum numero , v. g. o6lo alphabeti literis , 
quaeritur quoties illse bis , ter , vel quater inter fe 
combinari poffmt : hoc eft quot binarii , quot terna- 
rii , aut quaternarii ex illis neri . 

I. Datae fint igitur odio res , feu litterae a ^ h y 
e, d ^ y f ■> g ■> ^ y volo omnes binorum, 
combinationes . Inftituantur duae progrefliones Arith- 
meticae naturales defeendentes , fubdudla unitate 
a numeris 8 & 2 , tot fcilicet terminorum , quot 
numerus minor 2 ( qui denorninator combinatio- 
nis binjiri* dicitur ) continet unitates, %A I B 
ut in Jl ^ B fadium eft . Ducantur ~ 
deinde inter fe 8 & 7 ; & produdlum ^ 

^6 dividatur per produdum ^ V i , j 
hoc eft per 2 , quotus 28 dat quaelitam - 
binorum multitudinem. 2 56 (28 

Hoc patet ex fequenti 8 literarum combinatione. 


8 


ab ac ad ae af 

bc bd be bf bg 

cd ce cf cg ch 

de df dg db 


ah 


% % 

gh 
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:> 

2 

I 


8 

7 

6 


fS5 


C A P. 

II. Scire volo guot ternorum C 1 D 

combinationes ex iifdem 8 literis 

haberi poflint Inftituantur , ut « 
fupra facium eft , du* pro^ref- 
fiones Arithmetica defcendentes 
C & i> , & produftum ^^6 di- 
vidatur per produdlum 6 , quotus 
^6 dat numerum ternorum , qui d 335 
petitur . 

Corol. Eadem methodo inveniuntur omnes qua- 
ternarii , quinarii , fenarii , &c. ex dato numero . 
Proinde in ludo Romano , qui vulgo Lotto dicitur , 
in quo puellarum 90 nomina in urnulam mittuntur, 
ut inde quinque tantum fortito extrahantur, binarii 
per hanc Propof. 'lavcnzi erunt 4005, ternarii 117480, 
quaternarii 2555190 , quinarii 43949268 : unde dif- 
nciilima in hujufmodi ludis divinandi ratio fatis 
paret . 


PROPOSITIO X. 


Ex dato rerum numero permutationes omnes - 
, pojphlies inyentre, 

P Ermutatio diftinguitur a combinatione in hoc , 
quod combinatio , dato rerum numero, often- 
dit quot binarii , quot ternarii , aut quaternarii 
&c. ex eo rerum numero fieri poflint 3 ut ex Prop. 
prae, manifeflum eft . Permutatio vero docet, quo- 
ties datte illx quantitates permutari queant , ita ut 
femper omnes accipiantur , variato lolum ordine . 
En regula. 

Sumantur tot numeri in ferie harurali i , 2 , 3 , 
4 &c. quot funt res datae, v. g. quinque litera: a, 
4 , e, produdum ex terminis feriei-natura- 

I 4 ' Us 
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lis invicem multiplicatis erit numerus permutatio* 
num quJBfitus ut in B patet . Nam fi den- 
tur du£c tantum litera a ^ b ^ poflfunt bis permu- 
tari, fi quxlibet femel primum locum , vel fecun- 
dum occupet, ab y ba . Si vero dentur tres a y b ^ 
Cy permutari poflfunt fexies . Quaslibet ^ -0 
nim occupare potdt femel unum locum, ■ 

& reliqua; dua; ; ut modo didum eft , 
bis permutari . Nam cum c tenet ulti- 
mum locum , poflfunt duae reliquae a y b 
mutari bis , ac proinde habentur duo di- 
verfi ordines abe y bac . Rurfus b occu- 

f ante ultimum locum, permutari poflfunt 
is duae <1, c / & fic duo novi exui^unt 120 
ordines acby cab . Denique fi a teneat ultimum Io- 
cum , reliquae duae Cy b bis permutari queunt , unde 
rurfus alii duo habentur ordines bcay cba. Enfunul 
omnes trium litterarum ay b, c permutationes. 

abcyucbybcay 
b a Cy c a by c b ay 

Eodem difeurfu ofienditur fiteras quatuor/i, c, 
dy permutationes 24 admittere, literas quinque, a , 
by Cy dy €y Dermutationes 120 &c. , 

' 'Coroil. I. Hinc patet celebre illud -carmen in ho- 
norem B. M. V. ^ ' 

Tot tibi Virgo dotes, quot fulgent fydera Caelo 

ofto verbis conflans , fubire poflfe perniutationes 
40920 , non tamen femper metri ratione fervata . 

Coroil. II; Hinc 4 uoque habentur omnia dati no- 
minis. Anagrammata , feu quot modis , variato or- 
dine , difponi poflfint alicujus vocabuli litene , ut 
JHoma : cujus Anagranunata fuut «fmor , Mora 
~ ‘ - Ma» 


1 a 

2 b 

3 

4 d 

5 
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I^fo f Ramoy »Armoy &c. quae olim ex depravato 
ejus aetatis guitu literatores in deliciis habebant . ( 

PROPOSITIO XI. 

Pivpomntur aliqua Permutationum problemata. 

t 

I. QUnt Convitores 12, qui communi menfautun- 

O tur , & quotidie fmguli accumbendi locum va- 
riant, quaeritur, quot annis abfolvetur ifthaw: loco- 
rum permutatio. 

Duilis invicem 12 proOTeflionis naturalis Arith- 
meticae numeris ' i , 2,5 ixc. invenientur ' per Prop. 
prae, permutationes 479, 001 600, quas )i dividas 
per dies habebis annorum fummam . j 

2. Fa6ia literarum 24 alphabeti permutatione , qux- 
ritur, quot annorum milha necelTaria erunt ad om- 
nes ejufmodi permutationes feribendas , etiamfi mille 
feriptores exiltant, qui quotidie paginas 40 feribant, 
& unaquaeque contineat permutationes 50 . 

Inveniatur per Propof. prae, permutationum fum- 
ma ex literis 24 , quae ex Tacquet eft 620, 448 
4«» » 735 * 239 V 439 , 3^o , -ooo . Duc 40 X 5 <> 
X *ooo , produaum 2000000 dat numerum per- 
mutationum lingulis diebus feribendum , quem duc in 
dies 3^5 & per produdum divide prxdidam per- 
mutationum uimmam, quotus dabit numerum anno- 
rum quaefitum. v ' 

3. Ex dodlrina B. Alberti Magni de Angelorum 
numero. Angelorum ordines , leu chori .fiint 9 : 
quilibet chorus continet 6666 legiones, & legio 
quaelibet Angelos 6666 , proinde omnium Angelo- 
rum numerus eft 399 , 920 , 004 ; quajritur quot 
fieri polTint Angelorum permutationes , feu quot 

mo- 
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inodis ordinem inter fe variare queant . In hoc tam 
infinitae multitudinis numero percipiendo , imbecilla 
mens hominum deficit. 

PROPOSITIO* XII. 

Datis tribus numeris ^Arithmetice proportionali- 
bus , tres numeros Harmonice proportionales 

invenire . ' 

*JT\tJcatur primus Arithmetice proportionalis da- 

JLy tus in fecundum , produclum erit primus 
proportionalis Harmonice. 

2. Ducatur idem primus Arithmetice proportiona> 
lis in tertium, proveniet fecundus Harmonicus. 

3. Denique fecundus Arithmeticus in tertium du- 
plus lertium Harmonicum producet . 

Sit ‘exempl. Proportio Arithmetica 2 , 3 , 4 , 
efficit Harmonicam ^ 6, 8, 12) 

Similiter 'proportio Arithmetica 3, 7, ii . 

efficit Harmonicam 21, 33, 77^ 

PROPOSITIO XIIL 

Datis duobus numeris tertium Harmonice 
, proportionalem invenire . ^ 

r 

. ) • 

D UC primum numerum datum in fecundum , 
& produftum divide per duplum primi minu- 
tum fecundo , hoc eft per differentiam dupli primi 
a fecundo, quotus erit tertius Harmonice proportio- 
nalis. 

Dati 
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^ Dati fint 5 & 
tione harmonica 
divide per 6 — 


VII. Prop. XIV. 199 
4 , qusritur tertius in eadem ra- 
. Duc 5 X 4> ^ produ^lum i% 
4 , hoc eft per 2, quotus 6 dat 
numerum quaefitum . Similiter dati fint 6 & 8 , quae- 
ritur tertius harmonicus . Duc 6 X 8 , & produ- 
ctum 48 divide per 12 — 8, feu 4, quotus 12 eft 
tertius harmonice proportionalis, ut patet ex diCtis , 
Quod fi primi termini duplum fit jequale , vel mi- 
nus fecundo termino , tunc tertius harmonice pro- 
portionalis inveniri non poterit; ut fi dentur 3 
vel 2 & 6. 

PROPOSITIO XIV. 

s$ numerus 'datus dividatur per numeros \Arithmetice 
proportionales y quotlentes erunt in Harmonica 
, proportione. 

- » ' 

D Atus fit numerus ex. gr. do, qui dividatur per 
numeros Arithmetice proportionales i , 2 
3» 4> 5» erunt quoti do, 30, 20 , 15 , 12 , 10 : 
QMos elTe' in proportione harmonica manifeftura eft . 
Nam.. 


do. 

30* 

20 . 

15- 


, )' 

20 : ! do • 

15 :: 30 

1.2 ; : 20 ■ 
10 :: 15 ■ 


1 


I 


30. 30 
20. 20 
15. 15 
12. 12 


20. 

15- 

12. 

10. 


' Hinc patet haberi progrefTionem terminorum har- 
monice proportionalem . 

Schol. I. Harum trium propojitionum demonjlratio- 
nes ad .Analyfm fpeciofam remittimus , unde facilli- 
me eruuntur , qute alioquln per viam fyntheticam funt 
vperofa . ' . > ' ^ . 

' Scho’» 
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Schol. 11 . Ratio autem cur tales numeri proportio-" 
nem harnwnicarn , feu Mujtcam conjlituere dicantur , 
ejl nimirum quia confonantias Mujicas conjlituunt . 
Sic m numeris hartnonice proportionalibus 3 , 4 > ^ 
inter 6 ^ eJl ^oportio fefquialtera ■, conjlituens con- 
fonantiam^ qtus Diapente Quinta dicitur . Item 
inter ^ eJl proportio fefquitertia , conjlituens con- 
fonantiam , quam DiateflTeron , feu Quartam vocant . 
Deinde inter extretnos 6 & ^ habetur proportio dupla 
qua Diapafon, feu Odlavam confonantiam efficit. 

Schol. III. Datur etiam proportio Contr-harmonica 
qua habetur cum datis tribus terminis , differentia 
primi , & fecundi eJl ad differentiam fecundi ^ ter- 
tii , ut tertius terminus ad primum . J/c 3 , 5 , <5 
funt numeri contrharmonice proportionales .* nam 2 , 
differentia primi & fecundi termini , ejl ad i diffe- 
rentiam fecundi & tertii y ut 6 ad 5. Item 12, 10, 
6 funt contrharmonice proportionales / nam 2. 4 6 . 

12. Hac dlBa ftnt in gratiam eorum , qui Muficam 
amant , aut injlrumentis Mujicis Jludent , ut hinc nu- 
merorum fcientiam fibi maxime necejfariam intelligant . 

CAPUT VIII. 


' De Logarahmlsy eorumque natura y atque uftt» 

, i 

\ 

C UM triangulorum refolutio , quae per fimis , 
tangentes , & fecantes habetur > abfolvi de- 
beat per regulam proportionum , in qua multi- 
plicatio, & divifio, ob numeros feptem y vel odio 
charadleribus conftantes , multum laboris , & tae- 
dii importare folet hinc eft quod Joannes Ne- 
perus Scotus, vir nunquam fatis laudanejus , a- 

liof 
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lios numeros pro finibus , tangentibus , & fetantibus 
excogitavit, & ann. 1620 promulgavit, ouorum ope • 
fola additio prxftat omne id quod prazltare folebat 
multiplicatio , & fubtraClio idem efficit , quod divi- 
fio . Tales numeri vocantur Lagarithml , quorum 
naturam, proprietates, & ufum hic breviifime ex> 
plicamus . 

LEMMATA.. 

I. T N progreffione Arithmetica quatuor termino- 
X rum lumma duorum extremorum azquatur me- 
diorum fummae . Sint quatuor termini dati 1,2, 

3 > 4.; erit 4 + i = + 3. , . 

Coroll. I. Hinc ut habeatur quartus Arithmetice 
proportionalis , ex fumma fecundi , & tertii termini 
aufertur terminus primus , reliduum dat quartum Ari- 
thmetice proportionalem quaefitum • 

II. In progreffione Arithmetica trium termino- 
rum, fumma duorum extremorum a:quatur duplo ter- 
mini medii . Dajti fint 2, 5, 8, erit 2 -fi 8 10. 

Coroin I. Hinc datis duobus terminis Arithmeti- 
ce proportionalibus , ut habeatur tertius , ex duplo 
fecundo aufertur primus . Sic '10 — 2 — 8. 

Coroll. II. Intcf duos c|^tos numeros medius A- 
rithmetlce proportionalis habetur, fi accipiatur eo- 
rum fumm;e femillis . Sint dati 2 & 8, eorum fum- 
xn* femiflis 5 eft medius Arithmetice proportionalis 
ut patet . 


PRO- 


»• 

•k 
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• V 

P R O P O S I T I O I. 

^ . i 

' t De natura Log-moriim , eorumque inventione ' 

L Og -mi funt numeri Aruhmetice proportionales 
^junfti» feu refpondentes numeris Geometrice 
proportionalibus ; vel funt’ numeri , ,qui Arithmeti- 
cam , ubi ii , quorum ifti funt Log-mi > Geometricam 
fervant proportionem,. Ut fi concipiatur feries qusc- 
cunque numerorum Geometrice proportionalium , ut 
in c//', cui refpqndet alia feries numerorum Ari- 
thmetice proportionalium J? , vel C , vel D , qui 
crefcant ut in B 8 c C vel decrefcant > ut in 'D ; 
omnes hi numeri B 8 c Cy D dicuntur Log-mi hu- 
merorum ihc^ exiftentium, , 

. ’ ‘ ,r 

^BCD /M' ^ . 


1 

I 

0 

100 


0. 0000000 

. 2 

2 

5 

90 

1 ■ 

I. 0000000 

4 

3 

7 

80 

100 

2. 0000000 

8, 

4 

9 

r 70 

1000 

3. ooooooq * 

i6 

5 

II 1 

60 

10000 

4. 0000006 * 

32 

6 

13 1 

50 

I 00000 

5. 0000000 


•7: 

15 

40 

• ‘ lOOOOOO 

6 . 0000000 

128 

8 

17 

3° 

10060000 

7. 0000000 ' 

'256 

9 

19 

1 20 ' 

t 100000000 

1 8, 0000600 

512 

IO 

21 


I 000000000 

9. 0000000 

1024 

11 

23 i 

1 0 

lOOOOOOOOOO 

1 10. 0000000 


. Quamvis autem Log-morum fpecies pofllt affu- 
mi ad libitum , ut diximus , prasftantiffima tamen , 
& commodiffima dt illa , quas cyphram , feu o po- 
nit pro Log-mo unitatis, & unitatem cum aliqui- 
i 
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bus cyphris^ nempe 8 , vel feptem pro Log-mo nu- 
meri denarii, ut vides in M &c N . Adduntur nu- 
meris in progreffione Arithmetica procedentibus , feu 
Log-mis illae cyphrae , ut Log-ml magis exadi ha- 
beantur , ut dicitur in Trigonometria de finu toto 
refpetlu linuum , tangentium , & fecantium , utque 
calculus facilior evadat. 

Coroll. I. Ex eo quod Log-mus unitatis fit, o ^ 
fequitur Log-mum numeri , qui fit minor unitate , 
ut funt fradiones, minorem elfe quam o, qui pro- 
inde dicitur Log-mus defeHivtis y & defignatur no- 
ta — 

Coroll. IT. Omnes Log-mi numerorum ab i ad 
IO exclufive habent o pro prima neta, qui funt in- 
ter IO , & loo habent pro primo numero i ; qui 
vero funt inter loo, & looo, habent pro primo ter- 
mino numerum 2 , qui inter 1000 , & loooo habent 
^ pro primo termino , & fic deinceps . Hi numeri 
initiales i , 2 , 3 , 4 , 5 , &c. dicuntur charaHerlJliu 
five indicativi : nam indicant quot figuris conftat 
numerus abfolutus, cujus funt Log-mus, & pundo 
ab aliis feparanpr . ' 

Coroll. III. Charaderiftica femper unitate minor 
cft numero figurarum numeri abfoluti . Hinc dato 
quovis numero abfoluto v. g. 82050 quinque figura- 
rum , ftatim intelligicur ejus Log-mo deberi 4 pro 
charadleriltica , & uc de aliis. 
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PROPOSITIO IL . 

j '• 

Si Los-mtts unitate Jit o , erit Log-mus faSii aqualis 
aggregato ex Log-mis fagorum . 

S IT fadlum 24 , cujus fadlores funt 4 & < 5 , erunt 
quatuor termini Geometrice proportionales, ex* 
Defin. multiplicat. , i. 4 - Z 4 > eorumque Log- 
sni erunt in proportione Arithmetica, ex Propof. i. 
Sed Log-mi extremorum i , 24 , «quantur Log-mis 
4. 6^ per Lem. i. Log-mus autem unitatis ex hy- 
pothefi eft o; ergo fi Log-mus unitatis fit 0, Log- 
mus fadi jcquatur fummi ex Log-mis efficientium 
4 & 6. Quod &c. 

Coroll. I. Hinc fcauitur, Log-mum numeri com- 
pofiti plani , feu folidi jcqualem eflfe aggregato ex 
Log-mis laterum tale, planum , vel folidum efficien- 
tium ^ Sic Log-mus 72 ajquaturfummae Log-morum 
3 & 24, aut 6 12 , aut 8 & 9, vel 3 , 4 & 6 , vel 
etiam 2, 3 & 12, ex quibus omnibus confurgit nu- 
merus 72. 

Coroll. II. Sequitur etiam , Log-rnum numeri qua- 
drati duplum elfe Log-mi ejus radicis , & Log-mum 
cubi triplum Log-mi fuiE radicis : nam fadores qua- 
drati, & cubi funt idem numerus bis, vel ter fum- 

ptus . .... 

Coroll. III. Si Log-mum dignitatis cujufcumque 
* ^ , X ^ , X , &c. dividas per exponentem ta- 
lis dignitatis , nempe per 2 , vel 3 , vel 4 , &c. 
habebis Log-mum radicis ejufdem dignitatis . 
Contra fi Log-mum dat* radicis multiplices per 
exponentem alicujus dignitatis , habebis Log-mum 
cjuldem dignitatis . Sit x =8, ejufque Log-mus 
cx tabulis o. 9030900 : divide per exponentem 
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3 fcunc Log*mutn, quotus o. 3010^00 erit Log-mus 
refpqndens radici 5 ; fi, vero Log-mum o. 3010500 
multiplices per exponentem 3 , habebis o, 9030900 . 
Log-rnuoi dignitatis ex , feu cubi 8. 


PROPOSITIO - III. & IV. 

Si Log-mus unitatis ejl o y differentia Log-morum 
duorum numerorum aquatur Log^mo quoti 
eorundem^ numerorum , . 

I • 

V - ■ • 

S int duo numeri 24 & d ^ & differentia eorum 
L,og>morum fit o. dozodoo, dico hanc effe Los- 
mum quoti eorundem , nempe 4. Nam cnm fit di* 
vifor ad dividendum , ex Defin. divif.j ut unitas ad 
quotum , erunt quatuor termini Geometrice propor- 
tionales 24 : ; I t 4 , eorumque Log-mi in pro- 

f OFtione Arithmetica ; ergo per Lem, i, hujus i 
.^-mi numerorum 24 , & i sequantur Ldg-mis 
extremorum) 4 & d ; fed ex hypothefi Lt^-mus u- 
nitatis eft o, ergo (i exLog-mo numeri 24 auferatur 
Log-mus divifons 6, Log-mus reGduus^ feu differen- 
tia Log-mdrum 24 & d, erit,a:quaUsLog-mo quoti , 
liempe o. dozodoo , qui refpondet numero 4, nem- 
pe quoto. Quod &c, ' . 

Cqroll. Hmc habetur, fiimmam Log-morum df- 
viforis) & quoti squalem elTe Lc^-mo dividendi. «• 

PROPOSITIO IV. 

, Numeri cujufeumque Lag-mum iitvenire .' 

I N veniendus fit Log-mus numeri 7 Statuatur 
progfefiio Geometrica i , 10 , 100 , 1000. -& 
: - K af- 
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& aflfumantur Long- mi his terminis refpondcntes o. 
ooooooo. , I. ooooooo , 2. ooooooo , 3. 0000000 
&C eo modo , quo didum eft m Prop. i. hujus . 
Deinde unitatem A , & denarium B auge tot cy- 
phris , quot placuerit > ■ 
ut 7 . « > 9 ( hic 

cyphrse 6 adduntur ) & . 
inter ^ Sc B inveni- 
tur medius proportio- 
nalis Geometricus C j 
per Prop» n. C(tp» h. 

^rhhm. erit hic mi- 
nor numero feptena- 
rio , qui etiam intelli- 
gi debet auilus totcy- 
phris , quot auda fuit 
unitas , nempe fex . In- 
veniatur ergo inter C 
minorem, ^ B majo- 
rem alius Geometrice 
proportionalis D , per 
Propof. cit. , qui pa- 
riter cum fit minor , 
quam 7, oooqoo , po- 
terit inter ipfum D 
minorem & B majo- 
rem inveniri medius 
Geometrice proportio- 
nalis E , nempe 7. 

498942 , qui ma)or eft 
ipfo 7. 000000 ; ideo- 
que inter ipfum E , 

& proxime minorem 
D inveniatur medius 
Geometrice proportio- 


nalis F , qui 


minor 
eft 


A 

1. 000000 1 

O.OOOOOOO 

G 

3.K52278 I 

0.5000000 

B 

10.000000 

1.0000000 

C 

3.162278 

0. 5000000 

D 

5.623413 

0.7500000 

E 

10.000000 

1.0000000 

D 

5.623413 

0.7500000 

E 

7.498942 

0.8750000 

B 

10.000000 

1. ooooooo 

D 

5.623413 

0.7500000 

F 

6493816 

0,8125000 

E 

7.498942 

0.8750000 

F 

6493816 

0.81250QO 

G 

6.978306 

0.8437500 

E 

7.498942 

0.8750000 

— 

G 

6.978306 

0.8437500 

H 

7.233942 

0.8593751 

E 

7408642 

0.7850000 

G 

6.978306 

0.8437500 

I 

7.104974 

0.8515625 

H 

1 7.233042 

0.8593750 

,G 

1 6.978306 

1 0.8427500 

1 K 

7.041355 

1 0.8476562 

1 I 

1 7.104974 

1 0.8515625 I 


I 


Cap. VIII. 
cft ipfo E ; proinde 
inter F 8 c E inveniri 
poteft medius G , qui 
adhuc minor eft ipfo 
E . Atque eadem ra- 
tione inquirendo inter 
proxime majorem , & 
pro^me minorem , in- 
veniuntur medii Geo- 
metrice proportionales 
H, /, A, £, Af, N 
&c. donec tandem oc- 
currat medius propor- 
tionalis Z 7.000000, 
qui nullo penitus ex- 
cellu , vel dcfeilu dil^ 
fert ab ipfo numero fe- 
ptenario. 

Deinde ficut inter j 
Sc 5 inventus fujc me- 1 
dius Geometrice pro- - — 
portionalis C , fic in- ; P 
ter eorum Log-mos in- i h 
veniatur medius Ari- | IV 


Prop. IV. 


»47 


G 

L 

K 

G 

M 

L 

M 

N 

L 

M 

N 

O 

O 

P 

N 


proportiona- 
CoroUar. 2. 


thmetice 
lis , per 

Lemm, 2 , nempe o, 
5000000 . Erit hic 
JLog-mus ipfins nume- 
ri C . Eodem modo 
reperiri debent o- 
mnes alii Log-mi me- 
diis Geometrice pro- 
portionalibus D , i: , 
F , G &c. refpondcn- 
tes ; quo fado ; ha- 
K 2 be- 


d.978^05 

7.009760 

7-041555 

0.8457500 
0.845.705 I 
0.8476562 

6.978506 

6.994015 

7.009760 

0.8457500 

0.8447266 

0.8457051 

6.994015 

7.001885 

7.009760 

0.8447266 

0.8452148 

0.8457051 

6.994015 

6.997956 

7.001885 

0.8447266 

0.8449707 

0.8452148 

6.997956 

6.999915 

7.001885 

i 

0.8449707 

Q.8450928 

0.8442148 

i <^- 9999*5 
1 7.000899 
I '7.001885 

0.8450928 

0.8451558 

0.8452148 

6.999915 
7.000407 
7.000899 1 

•i 

0.8451255 

0.845125? 

0.8451558 

6.999915 1 0.8430928 
7.000161 1 0.8451255 
7.000407 1 0.8451255 

6.996915 1 0.8450928 
7.000058 ; 0.3450928 
7.000161 1 0.845 1080 1 
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$ ebis Lpg-mum nu- 
meri, dati 7 , ninri- 

irum b. 8450980. P d, 99991 5 0.8550928 

Corbll. Hac methodo V 6.999915 0.8450966 

inveniuntur Log-mi T 7.0000^8 0.8451004 

numerorum primorum — 

2 , 3» 5 > 7/h H » V 6.999977 0.8450966 

17, 19 &c. Suppetunt X 6.000007 0.8450985 

tamen modi , quibus T 7.000038 0.8451004 

tantus labor imminui- — 

tur . Nam invento V 6.999977 ' 0.8450960 

Log-mo numeri v. g. Y 6.999992 0.8450975 

6. fi hunc dividas, fe- X 7.000007 0.8450985 • 

miffis dat Log-naum — : 

numeri 3. per CorolL Y 6.000002 ; 0.8450975 

2. & 3. Propof. 2. bu- Z 7.000000 I 0.8450980 I 

Item invento Log- X 7.0000O7 | 0.8450985 j 

mo numeri 6 , habe- — — -r — — ■ 

turLog-mus numeri 2, 

nam fi dividas 6 per 3 quotus eft 2 : fubtrafto igi- 
tur Log-mo nurneri 3 a Log-mo numeri 6 , rdi- 
duuni dat Log-mum quoti 2./>ef Prop.3. Pariteu 
iubtrahendo Log-mum numeri 2 modo inventum a 
Log-mo numeri 10, habetur Log-mus ^uoti 5, per 
Pr^of. 3. c/V., & fic proportionali ter de aliis. 

Coroll. Inventis Log-mis numerorum primo- 
rum ^ facile habentur Log-mi numerorum com- 
pofitorum . .Nam fi Log-mum binarii duples , tri- 
ples ^ quadruples &c. habebis Log-mos totius fe- 
riei 2 , 4, 8,16,^52, &c. fi idem facies cum 
Log-mo ternarii , habebis, feriem Log-morum pro 
numeris 3 , 9 , 27 , 81 , 243 &c. Immo cuqi om- 
nis numerus corn^ofitu^ oriatur ex multiplicatio- 
ne numerorum primorum , quorum Lqg-ml fup- 
ppnuntur jyn cogniti ; fi addas eorum Log-mos* , 

' habe-'' 


P 

^r 999915 

0.8550928 

V 

6.999915 

0.8450966 

T 

7.000038 

0.8451004 

V 

6.999977 

0.8450966 

X 

6.000007 

0.8450985 

T 

7.000038 

0.845 1004 

V 

6.999977 • 

0.8450960 

Y 

6.999992 

0.8450975 

X 

7.000007 

0.8450985 

Y 

6.000002 

; 0.8450975 

Z 

7.000000 

[ 0.84^0980 1 

X 

7.0000O7 

1 0.8450985 j 
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habebis Log-mos omnium numerorum conlpofitoniiil 
per Prop. 2. httjus . Hinc omnes numeri m ratione 
decupla eundem habent Log-murrt , pr^ter charadcri- 
fticam , ut vides in S. • 



. 

I 

6.0660000 


:> 

6.4771211 

to 

1. 0000000 


50 

1.4771212 

160 

2.0000000 


300 

• 24771212 , 

1000 

3.0000000. 


3000 

3.4771211 ‘ 


• ^ Schol. I. Caftoriem Loig-nidrum^pr^ nuhtetis natura» 
iibus y^fet* abfolutis ab t ufque'^ad:^( 30 C >0 , a 
90000 ufyue ud lOOODo y primum ' conJfitt*it>- Henricus 
Briggius ^nglus in- *Academ 'ta Oxonienji cx conjilh 
Jo: Nepeti primi btiturfi inventdns * Lacunam intet 
ipooo & 9O000 mox' impleiiit u^Hrianus Ulacq. Irt 
tabeliis tamen vulgaribus habetur tantuni canon Log-^ 
twrum pro numeris-ah i «fyue ad loooo. 

t* R O P O S I T I 6 V* 

* . • 
IMultiplicare duos numeros , qut minires jftni 
, > quam loooo*’ ' 


S int multiplicandi inter fe duo riuiheri 144, & ^4^ 
tqiiorum L(^-rfii eJc, tabulis ii 1583615 / & 
'8061800 , quaeritur fadium . Adde fimul duoi Log- 
tn<^. inventos , fumma dabit Log-muni 5. 9645425** 
cui in tabulis refpondet numeriis92i6 prO fa£io duK-> 
laim numerorum i44,»& <54^^^ ' i 

. Demonftr. patet ex Prop. 2. hujus > . 

Schol» Si Jumma duonm Logarithmorum fupe^ 
, - K i ret 


/ 
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ret 4. 000(5000 , qvi\ eji maxiynus communium tabu- 
larum Log-mus , operandum erit , ut inferius docebi-^ 
mus\ 

P- R OPOSITIO.Vr. 

Numerum integrum minorem , quam loooo pes 
' . alium dividere ^ ^ 

t ■■ , ' • ■ 

S IT numerus dividendus , cujus Log-mus ex 
tabulis eft 9/545425. Divifor fit (54, cujus Log- 
Hius eft I. 8061800 , qusritur quotus i E L(Jg-ino 
dividendi fubtrahe Log-mum diviforis, Log-mus ren*' 
duus , nempe 2. 1583625 , in tabulis qutfitus daC 
quotum 144. - . ' . 

J)emonJl. patet ex Prop. 3. hujus, 

5 chol. Cum Log-mus 'ille rejiduus non- invetHiur 
in tabulis pracife i Jignum eft , quoto minutiam ali- 
quam adhterere ^^qute quanta fit , teperktur ^ ut mate 

docebimus, . ‘ . 

^ • 

PROPOSITIO VII. 

> * ■ ' 

Datis tribus numeris quartum proportionalem 
invenire , 

* ' '' t . ' * ■ ' ' ** 

S int dati tres numeri 4, 68, & 3, quaeritur quar- 
tus proportionalis . Log-mus fecundi addatur Log- 
,mo tertii , & a fumma fubtr^atur Log-mus primi» 
Log-mus reiiduus dat in tabiilis numerum quaeutum * 
Demonft. patet ex Lemm,' 1. . > • 


PRO- 

i- 
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PROPOSITIO vni. 

Inifemre Log-mum pro numeris majoribus j quam iri 
canine continentur ^ frd numerum 10, 000, * 

, 000 non excedentibus • . _ 

S tT numerus datus 925754, cujus Log-mus qux- 
rirur i 

I. Quasre ex tabulis Log-mum quatuor primarum 
figurarum 9257 , & ex refiduis figuris liat firaftio , 
tujus denominator erit i , cum tot cyphris i quot 

furit ipfae figurae refiduas , nenapc'—^ . 

,Lbg-mus jam inventus fubtrahatur a Log-mo pro- 
xime fequeiiti j nempe a Log-mo riumeri 9238. 

Num. 9258, Log. 5. 9^55779 ^ ^ 

iV«w. 9237, Log. 3. 9655309 ; 

“ V 

^ — 470 !. , • ; 

3* _ bic jani per regulam Proportionuni , ut fra- 
£lion'is denominator 100 ad numeratorem 54 , ita dif- 
ferentia Log-mOTum 470 ad quartum proportionalem 
- 8 ° 

253 -- - 

'jL Adde 253 ( fraflio n^Iigf poteft ) Log-mo 
primuin, invento, fiet Lc^-mus 3* 96555^2. 

5. Tandem charaderifiica tot unitatibus au^atufi 
quot funt cyphrae in divifore'( ut hk 2 ) erit Log- 
inus quaefitus ■>. 9<J555d2i 

Demonjlr. Certum eft j quod fi nunierus 97-^2 
crefceret integra unitate , ejus ■ Log-mus auge^ 
deberet partibus , qqaiis eft flifferentia duQ- 
iiuO Log^moruni le integra unitate fuperantium : 

• K 4 . 

A. • 
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fed crcftdt tantum , nam divifus per loo', quo* 

100 

tus eft;9^377o^ > ergo per regulam proportionum in- 
quirendum efl:, quantum augeri debeat Log-mus eluf- 
dem numeri 9237 ratione earum partiimi , quae 


2 ^' 

.0 


? uidem minus funt, quam integra unjtas,feu 
nftituta itaque regula proportionum , invenitur tog- 
mum , primo inventum , nempe 3. 965 5309 , augendum 
dTe partibus 253, fitque Logarithmus 3. 9955562 pro 
54 

numero 9237 - • , _ 

Demum charafterifticA -4 augeri debet tot unitati* 
bus , quot cyphrae fuerunt in divifore ( ut hic 2 ) 
ob diviforem 100. Nam numerus datus cum divifus 
fit per 100, eft numerus quotus : fed‘ per CorotL 
Prop. /&»/<«., fumma Log-morum diviforis & quoti 
squalis ^ L(^*mo dividendi ; ergo ut hebeatur l40g- 
mus dividendi 923:^54 , addi debet L(^«-ftro quoti 3. 
9655562 Log-mus diviforis 100 , nempe 2. 000000, 
cuod , ut compendiofius fiat , fatis efl augere chara- 
«eriflicam duabus unitatibus , ut patet . 

Corol. I. Si daretur humerus major , quam 10 , 
00», 000 ( quod in praxi vix contingit , ) h«c t 6 - 
gula non fumceret < Nam crefcentibus humeris a^ 
«olutis , diiTerentix Loearithmorum decrefeunt , ita 
ut tandem evanefeant , « fiant omnino squales ipfi 
Xbgarhhmi * Sic 'numeri 2656385774 / & '265638 
4775, qui unitate differunt, habent ‘ eundem oni^nb 
*Xj^*mum 9. 4242911, ut ex tabulis majdribus Bfig- 
■gii appftfet . Ideoque infiitui non pofTet reguli pro* 
pqnibnum , cum defit differentia Log-morum . 

' 'Goiol/ IL Si numeri* maximi non valde dlffe- 
funt, eotum Log-mi fupputati ad denarii Log-munf, 
K. 0000000, ut in tabulis communibus fadlum eft', 
..... i . . , -* 'funt 
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funt Inter fe aquales . Qiwpropter fi daretur ttumerus 
quindecim , aut viginti hgurarum , vel amplius , fuf- 
ficeret pro ejus Log-mo fumere Log-mum primum 
decem figurarum ^ quod ootalfe valde utile erit. 

Schol. St numerus datus dividi potefl per quof- 
cunque numeros , ita ut nihil remaneat , (y fiat mi- 
nor quam 10000, fumma Lo^-morum divijoris & 
quoti dat Log-mum numeri dati . Sit nutmrus datus 
x245<5, divide per 3 fit 4x52, adde fimul Log-mum 
numeri 3, nempe o. 477 1212, & Log-mum numeri 
4152, nempe S’ fumma 4, 0953785 dat 

Log-mum dati numeri. 

Similiter fit numet^fts datus 9879^, divide per » 
fit 49398 , ^ hunc iterum per 2 fit 24699 , O" hunc 
per 3 fit 8233, qui minor efi quam^ ioooo\ adde 
fimul Log-mos omnium divifornm 2 , 2 ^ 3 , ftu ( idem 
enim efi ) per Cor. i. Prop. 2. hujus fume ieg- 


mum numeri folidi compofitt ex 2 , 2 , 3 , idefi 12, 
efi I. 0791812, cui adde Logarithmiim ultimi 
qui 
dati 


qut 

quoti , nempe 8233 , 
9947593 Log-mus 


3 * 9 * 5553 i.* fumma 4< 
numeri 98796. 


PROPOSITIO IX. . 

Data fraElionts Log-mum invenire . 




^ > 
. f 


. f * 

..I, Q Ubtrahe Lojg-mum numeratoris e Tog-ma 
O denominatoris , & refiduo Log-mo prapone 
(ignum fubtra£lionis . Sit invenienclus Log-mus frar 
, flionis 


r 


log* 5 * 


Di -Ti.Coogli 


t54 


De Log ar j thmis 

V » . ■'f 

Jjog . 5< :s: o. ^989700 \ ^ 

' a. =r o. ^oiojoo 


• iflg. f=M 0.3979400 / ■ J . 

" 2. Si fradionis dat* numerator fit mtjoi* denoi 
minatore/ ut' f fubtrahe Log-mum d^mindtoris a 
Log-rao numeratoris ; refiduum dat Lbg^num quae* 

fitum » ' ' • 

* _ « 

■ ■ Log. 9. = o. 94525*^ V ' 

^ • . Log. 5. = O. 6989700 • - 

• , tog.^ =± 255 * 7 * 5 ; ' \ 

3. Si vero fira£iio data integris adh^reat , integri 
reducantur in unam fradiionem , & eodem modo ha- 
bebitur Log-mus, ut 3 y j erit 

tog. 25= 1. 361727* 

Log . 7 =^o. 8450980 

I ■ k t w ^ mm 

tog.S'^ = o. 5166298 ^ 

' . . -j ^ ' ’ * ' • ' \ 

Similiter qu*ritur Log-mus numeri 354 reduc 

numerum datum ad fi*ailionem, erit , & aufer 

Log-mum numeri 4 ex Log-mo numeu 1419 / prcM 
vernet Logaritbmus quxfitus 4 
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1419 =?. 1519844' • * 

Log. 4 SS o. ^20600 • . ' * ‘ 


^ 1414 ^ 

Log. — zr 2. 5499^24 , . 

; 4 

^ ^ k • 

Ratio regulae eft , quia cutn fradio fit qiwtus pro- 
veniens cx divifionc numeratoris per denominatorem* 

Ii og-mus talis quoti eft aequatis, per Prop. hujusi, ‘ 
differentii Log-m6rum diviforis « dividendi , ideft 
numeratoris f& denominatoris , ideoque ubi numera*- 
tbr iniubr eft denominatore > ac • proinde per eum 
dividi non poteft , Log-mus major e minori fu^rt- 
hendus eft : quo in cafii differentia evadit negativa-, 

& praeponitur Log-mis fignum negativum -*• . Quod 

‘ ^ ^ 
Log-mus integri cum fmflo poteft enim haberi 

fic. Sit numerus datus 5560 X » fiiftie differentiam 
Lo(g-mprum numeri ^^60 dc numeri proxime . 
fequentis , cujus prioris Humeri Lc^^mus eft 
5514500; fecundi' numeri eft 5. 5515720. differentia 
erit 12*0. iDic jam regulam proportionum , ut 
4 ad ita 1220 ad 915. Adde 915 ad Log-muifi 
numeri :?'5do, nempe 3. 55 14500, habebis Logark 
thmum integri oam fractione, fc. 3. 5515415» Quod 
&c/ 


, p R o p o S I T I o X. 

Vato ^og-mo , qui^ in tabulis accurate non exlfiit , 

. ; , invenire numerum ei refpondentem . 

S I Charaftcriftica dati Log-mi fit o , vel' i , vel 
1 , mutetur ia 3 , 5 c quaeratur inter xooo , & 

V lOOOO 
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loooo Log-mus , qui fit proxime minor Log-mo 
dafo , habebitur numerus qusfitus , tot fradiones de- 
cimales adjunctas habens j quot unitates Charafteri- 
fticae accelferunt . 

Sit datus Log-mus i. 9201653 ^ qui non repetitur 
fexafte in tabulis , Charaderiflica i fiat 5, erit j?. 
9201662. Qifsre hunc inter 1000, & 10000, invenies 
numerum 8]j2o refpondentem Log-mo 92012^5, 
qui ell proxime minor Log-mo dato, ut patet. Nu* 

merus ergo qusefitus erit 83 , ob duas videlicet 

unitates, quibus au£la fuit Chara6leriftica » 

Si Log-mus datus habeat Ch^aderifticam 3 , oc 
non reperiatur accurate' in tabulis , ut Log-mus 3.' 
5163954, erit hxc regula. . 

I. Sume numerum 3283 refpondentem Logarithmo 
3. 5162709, qui eft proxime minor Log-mo dato. 

' 2. Subtrahe hunc Log-mum a proxime fequenti 3* 
5164031 , & fiet differentia prima 1322 
; 3. Idem Log-mus proxime minor Log-mo dato 

auferatur ab ipfomet Log-mo dato, erit fecunda dif- 
ferentia 1245 ^ 

4. Fiat ut prima differentia 1322 ad fecundam 
1245, ita denominator futurae fraftionis ad libitum . 
affumptus 100 , 1000 &c. ad quartum proportio* 
nalem. , qui erit numerator fraaionis^, nempe 94. 
erit ergo numerus quaifitus Log-mi dati 1283 
94 

Demonjlr, Eodem fere modp « quo .Prop. 8. hu* 
JUS . Nam differentia Log-morum prima, eft dif- 
ferentia unitatis , quae ita fe habet ad differen- 
tiam fecundam , Log-mi fcilicet dati , ik ptcfxi- 
me minoris , ut 100 ad quartiim proportionalem 
94- Sed nota , quod ideo inquiritur Log-m^ datus 
inter 1000, & 10000, qiiia, Ut diximus , ibi hogi~ 
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pithmorum differentis funt minores , • ac ppoinde , 

g us capienda eft pars proportionalis , ibi exaflior 
abetur . V . . . 

" ' Schol; tamen in 'minimis fcrupuloji non furnus^ 
ad praxim jiatis ejl Jumere nm^rum rdpondet^tem ' 
Log-mo proxiytte mmon , & /rasiones ejufmodt ne^li^ 

P R O P O S I T I O XI. 

Dato Logarithmo defeSivo , numerum e/ 

V refpondentem invenire. 


S it datus Log-mus defeftivus — o. 221 8488, qus^ 
ritur fradio, qus ei refpondeat. 

I. Sume quemlibet denominatorem loa, vel looo, 
^vel 1000/0 , e cujus Log-mo 2.0000000 , vel 
0000000 , vel 4. 0000000 fubtrahe datum Log- 
mum defedivum. ’ ' 

2. (^sre in tabulis numerum refpondentem Log- 
mo refiduo 2, 7781512, qui dat < 5 oo pro numerator? 

qusfitae firadionis; habes ergo -- ,feur 

• , i “ looo 5 


Log . nufn ^ 1000 rr: 3, 0000000 
Log, def^ » rr .0, 2218488 
•: '»;■■■ — 

Log. ref. zr: 2. 7781 512, ^tti dat 600 




Similiter fit Log-mus defedivus — ©•' 3 ^7.97^7» 
)uem fi^trahe ex 4. 0000000 , refiduum 3. 6320233 
in tabulis ^usfitum dat 4285 pro numeratore i^dio-v 

lis. Habes ergo^|®^ V' ,, ' . 

J ■ ' '''' log. 
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Log. nttm. 
Log. def. 

Log. refid. 
EJI ergo 


'Pe J^OCAUITHMIS 
looo zzz 4. 0000000 
« o. 3679767 

zr: 5. 65x0^33 , dat 4285 proxime 
4iJS^ 

10009 »000 ) j ■ . 


Demonjlr. ut Propof. 9, 


PROPOSITIO XII. 

Dato Log-ino excedente Log-mmi 4. 0000000 
numerum ei congruum invenire. 

i 

I. \ Dato Log-,mo auferatur Log-mus numeri 10, 
vel 100, vel iGoo &c. ut fcilicet refiduum 
fit proxime minus Log-mo 4. ooooqoo, qui dl ta- 
bularum maximus - 

2. Quaeratur ex tabulis numerus conveniens huic 
Srefidqo . 

Numerus inventus multiplicetur per xo, yel 
loo, vel xooo, per eum nempe numerum , cqjqs 
Log-mus ablatus fuit a Log-mo dato , fadus efl; nu- 
merus qu^fitus . 

Sit inveniendus numerus dati Log-mi 7. 8372413 
cx hoc aufer Log-mum numeri looop, hoc eft 4. 

> 0000000 , relinquetur Log-mus 3. 8372413 , cui ex 

tabulis refpondet numerus 6874 cum fradione 

per Prop, 10. Hunc multipjica per xoooo, fit nu- 
merus quasfitus 68745032 . ^ 

Log. 7. 8372413 
Log. 4. 0000000 

— r— V 

Lqg. 3. 8372413 ,9«; dat 6874 ^ 

' Duc 
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Vnc'^n 10000, 68745032. 

Similiter fit datus Log-mus 8. 2718416, ex quo 
aufer Logarithmum 4.0000000; remanet 4. 2718416, 
qui adhuc major dl , quam 4. 0000000. E refiduo 
igitur Log-mo 4. 2818416 rurfus aufer i. 0000000, 
‘ remanet 5. 2718416, cui ex tabulis refpondet nu- 
merus 1870, quem multiplica per loooo & ulterius 
,per 10, factum 187000000 erit numerus quaefitus. 

Demonjtr. Subducere Log-mum numeri 10, 100, 
1000 &c, a Log-mo dato , ell idem ac numerum 
quaefitum dividere per 10, vel 100, vel 1000 &c. 
erit ergo divjfor 10, vel 100 &c. ad dividendum 
quem voco Z, ut unitas ad quotum ; ei^o per Prop. 
3. buju^ ^ differentia Log-morum diviforis , & divi- 
dendi , ( hoc dt in fecundo exemplo Log-mus 3. 
2718416 ) ajquatur Log-mo quoti , cui ex tabults 
refpondet numerus 1870. Cum igitur fint proportio- 
nalia 100000 ad Z , \t3. I ad 1870 ; duo extrema ad 
invicem multiplicata agqualia funt mediis per Propof. 
16. lib. 6. Ettcl.y ideft Z :rz: 187000000. Quod&c. 

Schul. Cum rejiduwn ex dizii/ione Ruperat dimidium 
diviforis, additur quoto unitas . 'Sic in priori exemptio 
pro quoto ^0^1 , fumitur 5032. Nam aivijis ^iSoooo 
per 632 remanet 408. Q<*od pro' bujufmodi calculis 
nota. Qua /equuntur^ Trigonometri* doidrinam fup^ 
ponunt . 


I 


J 


>• 
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De LOG ARITHMIS 

^ / * 

PROfOSITIO xilh - 


Dati cujufcutnque Sinus Log^mum' invenire ^ 

t ■ *■ . ’ i 

T TTL,og-mi Sinum accuratiores inveniantur, fup^ 
vJ ponitur Sinus conftrudos fuifle ad radium fal- 
tem loooooooooo , & tribus deinde ultimis notis 
'multatos, quales funt communita in tabulis Ulacq, 
& aliorum , Sic fmus eic,.gr. grad, 5 (upputatus ^ 
Sinum totum loooooooooo eft 8715574^ > qui in 
tabulis multatus reperitur tantum 871557. (Jum autem 
Sinus quilibet confiderari debeat tanquam numerus 
aliquis abfolunis , & vulgaris , Log-mi Sinuum quo- 
rumcuoque habentur per Prppof. 8.' hujus Sed ut 
i&cilior , mi^'' accuratior quoque fit eorum inventio , 
neceffe erit ad manum habere' majorem Log-morum 
canonem, in quo numeri naturales ad plqres , quam 
i^eiri poteft , notas afeendant . 

Log-mi autem Sinuum refpicere debent Sinus ipfos 
prout primo fueruht inventi, nimirum tribus figuris ' 
longiores , quam in tabulis habeantur, refpeftu fcilicet 
ad lignum totum loooooooooo . Sinus itaque ex. g. 
grad. 5, qui in tabulis Ulacq eft 871557, habet pro 
luo Log-me 8. 94029^0. ^ 

Pariter grad. di, 50 Simis eft 8815782 , Log-mus 
^ero 9, 9452609 . Ex Charadleriftica enim , quas 
femper unitate minor elfe debet numero figurarum 
ipfiils finus primo inventi , facile apparet , quot notas 
habuerit finus antequam multarenxr. 

Sit inveniendus Log-mus dati Sinus grad. 
qui fupputatus ad Sinum totum toooooooooo m 
3907311284 . Inveniatur-’ ex tabulis majoribus Log- 
gaorum numerus • qui refpondeat* 'quinque no- 
. ^ • tis 
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.. j r -ft XIV. 

ad Iiniltr^ , cujus Log-mus dl 4. 59T8768. 
Deinde , ut docuimus in Prop. 8. , inventa diflfe'm- 
tia Log-morum numeri ^907:^ , & 59074 proxime 
fequentis, quae eft iii ; dic ut looooo. ad fu, ka 
nota? refiduae dan Sinus 11284 ad quartum propor- 
tionalem , nempe 12, qui fi addatur Log-mo lam in- 
vento 4. 5918768 prodit Log-mus qusefitus , hoc eft 
9. 5918780 , mutata Charadleriftica 4 in 9 ob de- 

Sinus , atque ita reperiuntur reli- 
qui Sinus . 

Coroll. Logarithmus Sinus totius vulgo ponitur 

suo fi Lt)g-mus aliquis auferatur, 
reliduum dicitur complementum Arithmeticum , ut fi 
ex iplo Sinu toto 10. 0000000 auferatur Log-mus 
Sinus gr^. 25 , nempe 9. 59i«7»o , rdiduum o. 
4081220 dicitur complementum Arithmeticum eiuf- 
dem Sinus, quo utemur inferius. 


PROPOSIT.IO XIV. 




Inventre Los-mum Tangentium , & Secantium . 

' ^ datt arcus, 

T Angentium , & Secantium Log-mi inveniri 
poftimt eodem modo , quo Log-mi Sinuum , 
lea compendiofius habentur fic . \ 

I. Sume Log-mum Sinus dati arcus , quem adde 
Log-mo Sinus totius . A fumma aufer Log-mum 
complememi ejufdem Sinus , qui habetur per ProffT 
pr<ec:. , refiduus erit Log-mus Tangentis qu^fiius. 
Invemendus fit Log-mus Tangentis grad. 25. 
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De L o ca k. i t h m i s 

%jiide Log. Jin^ 2^, r=; 9. 5918780 ■ , 

Itog, Jin. tot» — 10. 0000000 - • 

, Summa 19. 59*8780 ‘ > 

Jjig» complem. 9. 9640261 

Tangen. Log, 9,' 6278519 \ 

I ‘ ' t 

Demot^flr. Patet ex Probi. 6 , Trigonometria 
Tacquet , in qua oftenfum fuit , ita fe habere Si-, 
num c(Mnpiementi argqii dati ad Sinum ejufdem 
arcus , ut Sinus totus ' ad Tang«item quasTitam : 
quae ut inveniatur , adduntur fecundus , & tertius 
terminus , & a fununa fubtrahitur primus per Prop», 
7. hujus , 

2, At vero pro inveniendis Secantibus dati ar- 
cus , ' duplari debet Log-mus Sinus totius , & ex 
duplo auferri Sinus . complementi eiufdem arcus , 
nam refiduum dabit ^og-mum Secantis quaefitz. 
, Sit exemplum . Quaeritur Log-mus Secantis pro da-t 
to arcu grad. 25, 

Log. Jin» tot^ m; 10, ooooooo 


Ejus duplum rr: 20. ooooooo 
Log» Jin . comp» 9. ooooooo 


Secan. Log» z:z lo» 0359739' 

I 

Demonjlr. ex Probi. 6 » cit. deducitur , Nam funt 
tres termini • proportionales , Sinus complementi 
arcus dati grad. 23 , Sinus totus , & Secans quae-^ } 
^a » ut ibi oitendicur < Ut eigo habeatur tertius 

- Arh 
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Cap. Vlir. Prop. XIV. 165 
Arithmetice proportionalis , illis refpondens , hoc 
eft Log-mus Secantis , ex duplo fecundi termini au» 
fcftur primus, ptr Cor. 1. lemm. 2, 

Coroll. 1 . Si in Tab. non reperitur exadle Log- 
nius alicujus Sinus Tangentis , vel Secantis , li- 
gnum ell , illum praeter .minuta prima , continere 
etiam fecunda , quae li quis indagare voluerit , ope- 
rabitur eo modo , quo docuimus in Prop. 10. pro 
inveniendis fradionifcMis . Quod fi ea diligentia opus 
non Iit , fatis erit fumere gradus cum minutis pri- 
mis, quae Log-mo proxime minori refpondent. 

Coroll, II. In Tab. Ulacq Log-mi Sinuum non 
habent Charailerillicam majorem , quam 9. Proin- 
de li , calculo abfoluto , ex Log-morum additione 
refultet Charaderiltica major 9, ex. gr. 10, 12, 25 
&c. tunc tigura prima a finirtris abjicitur , fitque 
Charaderiftica , o, 2, 5 &c. 

Coroll. III. Idem fit pro Log-morum Tangen- 
tibus , quae gr. 45. minores funt . A gradibus vero 
45 ufque ad 90 Log-morum Tangentes non ha- 
bent Charaderifticam majorem 1 3 . Idcirco fi , 
poli additionem fadam , Charaderiftica duabus 
conftet figuris , tunc vel fecunda figura excedit 
3 , & in hoc cafu abjicitur prima , live fit uni- 
tas, five binarius , ut in .A ; vel non excedit , 8 c 
tunc retinetur unica unitas in figura prima ut in 
B patet. 

c/f B 

Tang, Log. 24. ^040810 I Tang. Log. 21. 21^2581 
fit 4. ^040812 I fit n. 2162381 

SchoL I. Regula Trium etiam per folam Log-me- 
rum additionem potejl abfolvi , ji fumatur prioris 
termini complementum »Arithmeticum per Cor, Prop. 
I?, ^ ad duos reliquos addatur. Dati fint tres nu~ 

■ . . L 2 meri 


j^4. ^ ^ Locaritmmis 

meri proportionales 4 , 60 , 15 , quaritur quartus '» 
Prioris numeri 4 complementum ^Arithmeticum eji q ^ 
3979400, addatur ad Log-mos duorum numerorum 69 
Z5 , fumma dabit Log-mum quafttum» 

Num. 4. Compl. *A'rith. 9. 3979400 
60 Log, I. 7781512 
JSlum. 25 lag. I. 3979400 


Summa~i2. 5740312 

Fit ( per Cor, 2. ) 2. 5740312 , d4St in Tab.yf% 

Schol, II. Si Sinus totus fit primus , vel unus ex 
terminis regula Trium ^ poteji omitti ; nam in primo 
-cafu ejl Q y in fecundo addit unitatem mox de- 
lendam , 

Schol. III. Log-mi Sinuum vocantur abfolute 
Log~mi , fed Log-mi Tangentium peculiari nomine 
Melblogarithmi , & Log-mi Secantium Tomologa- 
rithmi . In tabulis inveniri non folent Tomolog-mi , 
%}el quia facile ex Loj^-mis Sinuum erui pojfutit , ut' 
vidimus ; vel quia Jtne ipfts calculus bene potejt in- 
Jlitui . Similiter Stnus complementi alicujus arcus 
dicitur^ etiam Sinus fecundus ^ ^ ab aliis Cofinus. 
Tangens , & Secans complementi dicuntur Tangens y 
ty Secans fecunda , ^vel Cotangens , CS?* Cofecans: 
qua nomina fi ignorentur , auHores Trigonometrici 
difficile intelliguntur . 

Schol. IV. Log-morum ufus patet in omnem fere 
Mathefin . Nos pauca hic Problemata delibabimus . 
Plura videri poffunt apud Ulacq , Cavalerium , & 
alios . 


PRO. 
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‘itfs 


p R o B L. I. 

Dati numeri quadratum , vel cubum per 
< Log~mos Invenire . 

I. T^Atus fit numerus v. g. i8 . cujus quadra- 
I 3 tum quxritur. Duplica numeri dati Log- 
•num , fumma dabit Log-mum quadrati quzfiti . 

, ^ j 

iium. i8 , Log . I. 2552725 

I . 2552725 •' . , . 

Summa 2. 5 105450, dait in Tab. quadr. 324 
4 

2. Pro inveniendo «jufdem numeri 18 cubo , ' 
fume ter , feu multiplica per 3 Log-mum ipfius 
numeri , produdum dabit Log-mum cubi quziiti . 

, Xcf. I. 2552725 

• 3 


3. 7658175 , dat in Tab,cubtm 5832 

* l 

Coroll. Hinc apparet ratio , cur ad extrahen- 
da|p ex quocumque dato numero radicem quadra- 
tam , vel cubicam , accipiatur ex Log-mo numeri 
dati ' dimidium pro radice quadrata , aut tertia 
pars pro radice cubica ; cum quadratum ex Log- 
mo bis fumpto cubus veto ex Log-mo ter fum- 
pto prodeat . Item quarta , quinta &c. pars Log- 
mi dat Log-mum pro altiohbus radicibus inv^e- ^ 
niendis . 


PRO- 
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i 66 De LocARiTHMis » 

p R o B L. ir. 

Inter duos numeros datos invenire quotcumque 
medios proportionales « 

t. > TNveniendus fit medius proportionalis intrf 
JL ao, & 320 . Adde eorum Log-mos , dimi- 
diae fummz Log-mus dat medium proportionalem 
quefitum 80. 

Num. 20 , Log. I. 5010300 
IHurn, 520, Log. 2. 5051500 

Summa Log. 3. *8odi8oo » ‘ 

Dradd. Log. i. 9050900, dat i» Tab* 80. 

EJi autem i-i 20 ySo , ilOt ' ; 

' t ' 

A ■» 

2. Inveniendi * fint inter duos numeros datos 
duo , vel tres , vel quaturr , aut piures medii pro- 
portionales ; regula generalis eft : aufer Log-mum 
numeri minoris ex Log-mo numeri majoris , & hu- 
jus refidui tertiam partem , fi duo medii queran- 
tur : vel quartam , fi tres : vel quintam , fi qua- 
tuor , adde L^g-mo numeri mjnons , nam fummae 
Lqg-mus dabit in Tab. medium proportionali^ , 
qui , proxime ,confequitur numerum datum mmo- 
rem . , ^ ■ > 

5. Ut habeantur medii proportionales reliqui ; ad- 
.de fummae praecedenti eandqn tertiam , . vel quar- 
tam , vel quintam Log-mi partem , fumma dabit 
Tab. reliquos medios proportionales quaefi tos, 
ut ‘^exempla , quae fequuntur , rem fatis iliuftmt* 
Signa 4- & — additionem , & fubtraclionem indi- 
cant . 12 . vero Log-mum quoti addendum. 

-T ‘ ■ ,3* 
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Ca P. V,nt 1*116 ut. II. \6ri 
. 4. Inveniri oporteat duos medios propomonalis 
inter numeros datos 15 & 120. 

V' -K. 

iV»»»* 120, 2. o79iSii 

*■ Hum. 15, L»g> ^ I. 176091} -v 

Reftd. o. 9030899 
Dtvid. pet 3 , dat Q% o. 3010299 
Num. 15, Log, I. 1760913 

Summ^ Log. i, 47712 12 dat In Tab. }0 

Qz + o- 3010^99 


Sunim0 j^g. i. 77^ji5iij dat in Tab- 6 d 
Sunt ergo ^ 1 5 j ; 30 , 60 120, ut patet . 

1^» 

• 5. _Qu«ruBtur ‘inter, numeros 20 j 3 c 1620 treJ m 
I n^ proportionales ^ 

^um. 1620, Log. 3. 2095150 
JNum. 20, Log. — * I. 3010300 

> ^ , Refid. 1. 9084850 ‘ 

tL^iwd^.psr 4i dat (L o. 4771212 ♦ 

iAddenum.20 £of. ^ i. 3010300 ‘ 


Summa Log. i. 7781512 ^ in Tab.6& 

Qi^og. 4 * 0 * 477*212 

Sumina' Log. t. 2552724, in Tabi I80 

Jg. £0^. 4- 0. 4771212 

. Log. 2. 7^3^36 y dat in Tab.^i\0 

^ Sunt ergo in contmua proportione^ 20 > 60 j 180) 

540, > 

^ ^ ■ L ■ 4 * Schol. 
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De LocARiTHMisr 
Schoi. Ha^c fane pulcherrima Lo.i^-morum pfaxis oh 
fui facilitatem brevitatem mihi tanti effe vieU^ 
*ur^ ut propter hanc unam , Log-morum ao^rinant 
addifcendam effe putem , Unum aliquem ejus ufum ' 
ex innumeris , qui afferri poffent , indicMimus in 
fequehti Probi* num. 5. 


P R O B L. 




Qtttefliones aliquot ^rithmeticip per Logmos 
expediuntur.. 

X _^-*^ ( ■ ■ 

«•. TNAntur fiienori fcuta 500, & ex Singulis 100 
IlJ lucrum eft fcutorum< 5, quaeritur q’uot an- 
nis ea fors duplicabitur . 

Ex Log-mo numeri' 100 fubtrahe Log-murti nu- 
meri 5 , Log-mus refiduus in Tab. <lat annos qua»* 
fitos . . 

• ■ j •' ■ * . 

THum. 100, Log. 2. 0000000 > ' - 

jy»m. 5 , Log. o. ^980700 

Log. refrd-. t. ^[oio^oo, dat in Tab,' zO 

Quod quidem manifeftum eft : nam fi fcuta 100 
ahno I dant 5-, fcuta 500 annis 20 dant 500 per 
regulam proportionum compofitam ex Propof, 2» 
Cap. 6 . .Arith. • 

■' CorolL Si tempus ^ quo "fors illa duplicatur , ut 
fupra inventum dividas , per.* » per 4, vel 5 &c. 
habebis tempus , quo fortis ejufdem dimidiuni , feu 
quarta , vel quinta pan obtinetur , Sic dividendo 
‘annos 50 per 5 , .quotus 4 dat tempus , quod re- 
quiritur ad lucrandum ejufdem fortis quartam par- 
tem, hq^ eft fcuta 125, ut pqtet« 

' a.AC'» 


■? 
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2. Accepit Cajus aureos 500 cum ulura aureorum 
10 ex fingulis 100 in annum ea lege , ut nili folvac 
lingulis annis , fiat ex foenore audlio fortis . Nihil 
fuit folutum toto triennio. Quaeritur quantum debear, 
ut propofitum fuit in PropoJ. 19, ^rkh. num. 5. 

Cum hic 100 fiat 110, erit proportio fortis ad 
fortem una cum foenore , feu -7 — . Aufera- 

tur numeri 10 Log-mus i. 0000000 ex numeri ii 
Log-mo I. 0419927, refiduum , feu Log-mus o. 
0419927 erit ratio fortis ad fortem una cum foe- 
nore unius anni . Sumatur ergo hujus refidui Log- 
mus toties , quot funt anni ( ut hic ter ) ei que ad-* 
datur fortis 500 Log-mus 2. 6989700 j fumm« Log- 
mus 2. 8291481 in Tab. quaefitus dabit pro forte & 
ufura ejus triennii aureos 665 cum dimidio circiter, 
ut in Ptopof. clt. fuit inventum . 


Num, ** 0419927 

Log. 1. OOOOOQO 


Refid. Log: 0. 0419927 - . . . X 

3 . J 1 ' 

f 'v ' 

Log. o. 1241781 
Sortis 500 Log. 2. 69^700 

,,, t i tmm I 11 , ■ 

Summa Log. 2, 8291481,^ ^^ 5 ' 


9. Pupilli ali^jus bona , quse sftixnata fiieruitc 
ftiitOTinn 1600, t accepit Hortenfius pado. augen- 
di quotannis fortem ex frudibus ad rationem fcu- 
torum 5 in fingula centena ..Retinuit illa annis 6,- 
menfibus 5, & diebus zo, quaeritur, quantum pupiK 
Io debeat^ . . „ ..r • .* 

Cum 


tfo DeLocarithmis ^ 

Cum fcuta loo fiant 105 , erit proportio fortis 
ad fortem una cum fcenote ^ fcu ( dividendo 

per 5 ) -f -3 . Auferatur deilominatoris 20 Log-mus 
2. :joiojoO ex numeratoris 21 Log-mo i. ^2221^^^ 
refiduum o. 0211893 erit ratio fortis ad fortem 
una cum foenore unius anni > qui Log-mus propter 
annos 6 fumi debet fexies , feu duci in 6, fitque o. 
1271358 . 

Ut habeantur menfes , ac dies , dividatur Log- 
mus ille refiduus o. 0211893 per t2 , quotus o. 
ooi 7<557 dat L^-mum , quinquies fumendum pra 
5 menfibus datis , nempe o. 0088285* Hic dein- 
de divifus per 30 "7 dat Log-mum o. 0005790 , 
qui (umendus e(l decies pro diebus 10, fitque 0. 
Q005790 . Addatur his Log-mus 3. 204^^200 pro 
forte fcutorum 1600, habetur ex horum fumma 
Log-mus 3- 34 oi 5(533 , qui in Tab. quasfitus dat nu- 
merum ^ feu fcuta 2191 pupillo Ipfi ab Hortenfio 
debita « 


Pfo annts 6 Log. o. 1271358 
Pro menf^ ■ 5 Log. o. 0088285 
Prq diebus lO Log. Or O005790 
Pro [orte tdoo Log. 3. 2041200 


Summa 3« 2041200 

4. Fingamus eundem Hortenfium debere alteri 
(Ultimam illam foat; idoo folvendam poft 'annos 
<5, ^ menfes 5, dies 10 1 quam illi parata pecunia 
. offert , fiquidem fcuta < 5 «c iingulis ,200 a cre- 
ditore' fibi relaxentur Quaeritur quantum debeat 
fdvere ^ . 

Haec quaeftio eadem ratione folvitur ^ dummodo. 

ex 
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' ex Log-mo :j. 2041200 fortis 1600 auferatur fumma 
Log-morum pro annis 6 , menfibus 5 , & diebus 10, ^ 
ut fupra inventa , nempe o. Nam refiduus 

Log-mus 3. 0675767 in Tab. quaefitus dat fummam 
. folvendam fcut. 11684 



Pro annts 6 1271358 * ’ 

Pro menf, 5 Log, o. 0078285 
Pro diebus 10 Lo^o. 0005790 

Summa o. 1 36543 3 

%cut»'i 6 osx — -3, '3041200 JI-* - 


Rejid. 3# 0675767, dat Ii68« 

. «f I 

.. . J, 

5. Scuta 1000, quae leenorl- data fuerant , to- 
ftituuntur poft annas fex una cum aaouis ufura- 
rum ufuris , quae fimul cum forte conticiunt fum- 
mam fcut. 1 340 ; ^ aniioram 

ufura. cuhi i|da foite quanta- fiieiit ex QngttUs 
100 ufura* .. ^ 

Inveniatur inter duos numeros 1000 & 1340 
tot medii proportionales'' minus uno , quot foe- 
»unt anni ( ut hic quinque ) per Probi, 2. Da- 
bunt illi fummas quaefitas , hoc eft (brtem una 
cum u#ofcunque anni ufura . £n totius operationis 
typus « . .... >' 

I • • ■ • 


Scuta 1340 to^, 3. 1271048^ • 

Scuta iooo Log. — « 3. ooooooo*' .i 



l7* De Locarithmis 



Rejid. p. 1271048 
. Divide per 6 , dat Q. o. 0211841 


Log-mus fext® jpartis , quem voco Q. addatur 
primum Log-mo fortis looo,. fumma dalxt Log- 
mum pro forte , & ufura prinu ajiiii Adde dein- 
de huic fummx Lt^mtmi^ ^fiiun nova fumma 
dabit L(^-mum pro forte ^ 8 c ufura frundi anni J5; 
& fic deinceps addendo praecedenti fummae Log- 
mum eundem Qj, aggregatum dat Log-mum pro 
forte & lucro annorum C, D , £ &c, , 


Ii-. , 

Lojf. 3. 0000000 

i2: Log. -f* o. 0211841 

' t — — vf ‘ ^ 

lufg* 3. 0211841 dat fc. 1050 ' 

' " . -L * • ■ 

Q. Log. -f" o. 021^841 . 

■ » ■ . -I . S- 

Log, 3. 0423^82 dat fe. nox ' 

, , , . -■ V- 

'J2: "f* 0211841 ' 

— r— ^ 

J Logr, 3* 0^35523 /c. 1157 

. . . - . ‘ , - 

P. Log. -f- o. 0211841 ‘ : • 

^ L 

Log, 3, 08473^4 dai fc, 1215 

^ . • - ■ 
Log. -f* o. 02fl^I . 

L-, E 

LoS* $• 1059205 dat fc, 1276 

Si Les. 
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»73 


jg. Log. 4 * 0 * 0211841 

Log. '3. 1271046 dat fc, 1340 

Inventa autem ufura prima anni una cum fqr«! 
te , fcutis fcilicet 1050 , ftatim • innotefch quanta 
fuerit ex fii^ulis 100 ufura . Nam (i 1000 fiunt 
1050, fcuta 100 repara proportionum fiunt 
105 , adeoque ufura^ fuit icut. 5 ex fingulis xoo , ut 
patet . 

Ratio primas partis deducitur ex Coroll, Prop, ij. 
Cap, 6, Sfritbm. ^ & ex prae» Probi, 


P R O B L. IV. 

/ 

Data tormenti bellici elevatione , diflantiam . 
i^f invenire y 6^ e converfo . ' 

I. 'C X^rientia conftat , maximum tormenti bellici 
XZj Klum fieri ad elevationem anguli femirecli , 
fcu gr. 45 , reliquos vero iftus ab an^lo fcmire^lo 
xqualicer difiantes , ut 30 & 60, 40 & ;o &c. ae> 
quales eife . Sit igitur experimento cogninnn ab eo 
tormento , dum ad gradus 45 elevaretur , explqfum 
I fuiffe globum ad diftantiam pafluum 4000' quxritur, 
quanta 'futura fit diftantia (. eadem pyrii pulveris 
quantitate ac vi fervata) ad datam elevationem gr. 30. 

Cum angulus 45 duplicatus fiat 90, erit ut.(inus 
totus ad finum anguli 30 ' duplicati , feu 60, ita paf- 
fus 4000. ad quartum proportionalem ; adeoque per, 
Scbol, i. Cr 2. Propof. 14. 


Digitized by Google 


m 


D fi I# o O fi R't t R M r s 


■ Gr. < 5 o, Log. 9. 93753 CK 5 • ‘ ‘ 

Pafs, fooo , Log, 3, 6020600 

7 rr- 

Summa 13. 559390^ 

~ • V * 

■'1 t 

ph ( Cor, 2. Prop. 14) 3. 439590^, dat pafs, 34^4 

2. Quod fi c converfo data fcopi diftanria , ex. 
gr. patoum 1500, ad quem i<Sus eft dirigei^us, 
quseratur in ipfomet tormento elevationis augulus; 
bat ut difiabtia maximi i^s, ex. gr. pafTuum 4000, 
ad elevationem gr. 45 , ita diftantia data pafluum 
1500 ad angulum elevationis quxfitx . Itaque dupli- 
cato angulo 45 , ut in primo cafu faftum eft , erit 
per Schol. 2. Prop. 14. 

Pafs, 4000 Compl, ,Aritbm. 6, 3979400 

Pafs, 1500. Log, 5. 1760913 ' 

Summa 9. 5740313, dat gr, 221, 

Schol. Quam fingulari facilitate per Log-mos Xofh-^ 
jtci po^nt Tabula , quibus omnes termenti bellict- 
i^us ex uno dato determinari poffint, quaque ad utram» 
que hujus problematis partem matftme inferviant ,* 
Jiieile efi intelligetp , ... 

u 

P R O B JL. y. 

0 y 

t^fiitudinem Poli tempore a^ninoBiorum invenire, * 

S TatUe in plano aliquo horizoptali ftylum f qui 
Gnomon dicitur , perpendicularem ad ipfum 
planum « qui divifus intelligatur in partes, aequa- 

> Ics 


/ 
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l€S 100. Tum in meridie ejus diei , in quo Sol 
Arietis , vel Libr* initium ingreditur ( quod facile 
per Calendaria innotefeit ) metire umbram , quam 

{ )rojicit ftylus; litque Rom* ex, gr. inventa umbrae 
ongitudo partium 89, quarum ftylus continet 100, 
Erit per Prohl. 5. T aequet. Trigonomet. , ut longitu- 
do umbrae 89 ad ftyli longitudinem 100 , ita lon- 
gitudo ipfius umbrae , prout eft Sinus totus , ad 
longitudinem llyli , prout eft Tangens anguli alti- 
tudinis Solis , leu iEquatoris , quaj dat in Tab. gr. 
48. 19 , nempe per Scbol, 1, & 2 Prop. 14* 


Long.^q. Compl. %Airhk. 8, 0506100 
Long. 100 Long. 2. 0000000 

IO. 0506100, dat gr, 48, 19, 

i 

Honim complementum ad, gr. 90, nimirum gr« 
.41. 41, eft altitudo PoU ‘Urois Romae quaefira, 
ut ex dodlnnae Sphaericae elementis patet . Quae 
tamen per accuratiorem recentiorum calculum 
deinde inventa eft gr. 41. 54, feu gr. 42 pro- 
xime . Proinde iEquatoris ^titudo Romae eft 
gr. 48. 

Schol. I, Ceterum j^lurer funt modi , quibus nuftb 
recentiqres Mathemattci quolibet die , vel etiam no&e 
per Jlellas , elevationem Poli inveniunt , cum hoc 
problema ad Geographia doSlrinam fit maxime' necef- 
^ \ fartum , ^ %Ajlronomia univerfa Jit veluti bujis & 
fundamentum . ’ , ' 

Schol. II. Ut habeantur altitudines meridiana Ji- . 
gnorum Zodiact Borealium , adduntur ad altitudi~ 
nem /Equatoris tua regionis declinationes Solis , qua 
in Tab* */firon§mcis pafjim occurrunt . Sic declina^ 

tio 
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tio Solis in principio 'fignorum Borealium 
ejl gr. II. 30. Hos adde ad Mquatoris altitudinem ^ 
qu<e Roma , ut diximus , eJl gr. 48 , erit altitudo 
meridiana Solis \i & W initium ingrejfi gr. 59. 30. 
Sihtod fi altitudinem meridianam Solis quteras pro 
initio fignorum .Aufiralium , fubtrahe ab' 

JEquatoris altitudine , nempe ex gr. 48 , eorum decli- 
nationem , qua ejl gr. 20. 12, refidutim dat gr. 27, 
48 pro altitudine meridiana quafita, 

P R O B L. VI. " 

In linea meridiana Zodiaci fitgna defcribere • 

D Uifla in aliquo plano horizontali linea meri» 
diana , prout in elementis Spba:ricis docetur, 
quam finguJis diebus Sol per foramen exiguum 
tranfiens , in ipfo meridiei momento tangat , de- 
fcribenda fint in illa Zodiaci figna , nempe V> H» 
&c. Aries , Taurus , Gemini &c. ad dignofcendum 
tempus , quo Sol ea figna ingreditur , atque percur> 
ric . • 

Metire altitudinem gnomonis , feu muri ufquc 
ad foramen illud , per quod Sol tranfit , ut no- 
•ta hat in pedibus , vel unciis , aut ^ alia quali- 
bet menfura . Tum inventis altitudinibus meri- 
dianis ijcnorum Cceleftium , per SchoL 2. Probi». 
5. , habebis earum complementa , & complemento- 
rum ipforum Mefqlog-mos , feu Tangentes . Fiat 
igitur ut muri altitudo . , prout eft Sinus - totus , 
ad Tangentem complementi altitudinis meridia- 
ns talis figni i feu paralleli , ita eadem altitudo 
in pedibus , vel unciis nota ad quartum propor- 
tionale , quod dabit in Tabylis ^es , vfl un* 

cias. 
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Cap. VIII. Probl. VI. 177 
cias , quibus diftabit ab initio lineae meridiana li- 
gni cceleftis locus in ipfamet linea meridiana deli- 
gnandus . 

Sit exemplum . Gnomon celeberrimus Rom* in 
Thermis Diocletiani julfu Clem. XI. Pont. Max. 
a Cl. Viro Francifco Blanchinb ejufdcm Pontifi- 
cis Praelato domeltico conltrudus anno 1702 , in 
quo quidem altitudo muri ufque ad foramen, per 
quod tranfit radius Solaris , eit unciarum 750 pedis 
regii Parilienfis , linea vero meridiana in jcnea la- 
mina pavimento inferta eft . Fingamus hujus Zodia- 
ci figna ( nam bina limul defcribuntur ) 

elTe a nobis infcribenda , feu querendum elfe pun- 
dum , quod Sol tangit , ubi figna ilia Zodiaci ingre- 
ditur . Altitudo meridiana eorundem fignorum eft 
gr. 27. 48 , per SchoL Probi. 5 , eonimque comple- 
mentum gr. 62. 12. Hujus autem complementi Tan- 
gens ex Tab. 10. 2779915. Fiat eigo ut altitudo 
muri , prout eft Sinus totus , ad altitudinis meridia- 
nae complementi Tangentem 10. 2779915, ita eadem 
muri altitudo , prout eft unciarum 750 Log-mus, 
ad Log-mum pro unciis quiefitis . Erit per SchoL i, 
2. Prop. 14, 


Complera, Tang. 10. 2779915 
Unc. 750. Log. 2. 8750(513 


Summx 13. 1530528 

Fit {Cor, 2 , Prop. 14. ) 3. 1530528, dat unc. 1422 
DUlabunt igitur figna & a principio li- 

ne» meridianae unciis 1422 pedi? ejufdem Pari- 
lienfis . Eademque ratione ceterorum Zodiaci li- 
gnorum in ipfa linea meridiana locus defignabitur' . 

M AP- 


appendix 

Praxe^m CbfQnolc^ffitrum. 

C UM tempus ex Ariftotele iib, 4. Phyjtc. Cap^ 
II. fit numerus , feu menfura motus fecuhdum 
prius & pofterius , non erit abs re hic praxes aliquot 
Oonologicas fubjjcere, qus a numeratione temporis 
feu motuum Coeleftium Solis , 8 c Lunx maxime 
pendent , ^as quidem non tam praeclarum eft fcire, 
prxfertim Ecclenafticis viris , quam turpe nefcire , 
id quod de Latina lingua inquit Cicero .Prscnotan- 
<ii igitur funt primo termini aliquot Chronologici , 


P E F I N I T I O N E S» 

\ ^ 

f ' ■■ (• 

1. f^Tcluf , feu f*eripdus eft certus annorum 

meriis m Orbem* rediens . Tres praefert im 
funt Cycli , folaris , Lunaris , Indidionis . ' 

2. Cyclus Solaris eft intervallum annorum a 8 ; <jua 
evoluto, literae Dominicales «//. B. C. D. E, F. G* 
Calendario a^pofitx redeunt eodem ordine, quo an-r 
tea, & ad eaidem ferias. 

5'. Cyclus Lunaris^ fi ve /tureus ^ umerus eft feries an<? 
Iiorum 19, qua completa, novii unia ad eundem diem 
r^ediuntur . Dicitur Numerus aureus.:^ quia Athe« 
nis in foro aureis literis quotannis inferibebantur ad 
novilunia indicanda, 

4. IndiHio eft feries annorum ij in orbem re-f 
diens , poft Conftantini tempora , fiVe ab' anno 
Chrifti , ut fema eft , In ‘ufum recepta apud 
Qfxcos & Komanos ^ hoq idiferimiue j quod indk 
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fHo Romana a Kal. Januariis , Gwica vero a Kal. 
Septemb. initium ducit. 

5. >/fnnus Julianus a Julio Caefare Didlatore di- 
rius , qui Numae regis annum emendavit, eft die- 
rum 3<55 hor. 6 , quae quidem horae 6 fingulis qua- 
tuor annii horas 24, feu diem folidum conrtituunt . 
Itaque annus Julianus, qui conftat diebus 365, dici- 
tur communis ; qm vero diebus ^66 fingulis quadri- 
enniis , Biffexttlis dicitur , quod fcilicet dies fextus 
ante Kal. Martias bis numeretur , feu intercaletur , 
Vnde dies , & annus^ intercalares vocantur . 

6. Jinnus Grogoriantts eft annus Julianus a Gre- 
gorio XIII. Pontefice anno 1582. corredlus , 10 
diebus fubduflis . DitFert a Juliano in hoc , quod 
poft annum Chrifti 1600. e fingulis annis cente- 
limis , qui omnes in Calendario Juliano biflextiles 
funt, in Gregoriano tres primi t nempe 1700, 1800, 
& 1900 funt communes, d? folus quartus 2000 biffex- 
tilis erit. 

7. EpaSte funt dies undecim , qui addendi funt 
ad annum lunarem , ( qui conftat diebus 554 ) ut 
adaequet annum folarem , qui eft dierum 365 , ut 
didum eft . Unde fi hoc anno ex. gr. fuerit Epa- 
fla XI. , fequenti anno erit xxii , fed tertio anno 
Epatla erit iii. Nam quoties Epaft* hujufmodi 
additae excedunt numerum 30 , detrahitur nume- 
rus 30, h refiduus numerus eft Epa€ia illius anni . 
Si per additionem fiant 30 , Epafta illius anni erit % 
feu nihil. 

8. Periodus ViBoriana , feu Dionyjiana eft feries 
annorum 532 e Cyclo Solari 28, in Cyclum Lu- 
narem 19 multiplicato contexta, qua peradia , ii- 
dem Cycli Solis & Lunae iterum redeunt . Dicitur 
ViBorianay quod a Vidlore Aquitano anno Chrifti 

M 2 457 
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457 inftltuta fic, vel T>\onyfiana a Dionyfio quodam 
Exlgv.o^ qui ad Ecclenam Romanam cuiii Alexan- 
drina. circa celebrationem Pafchatis conciliandam , 

illam, adhibuit . , . - 

O. Periodus Juliana, eR lenes annorum 3980 , quae 
ex Cyclorum Solis, Lunx, & Indidioms midtipli- 
catioiie oritur ; live eft produdum ex multiplicatio- 
ne Periodi Viclorianicper Cyclum Indidionis, nem- 
pe annorum 5^2 X . = 79«Q; tres illi 

Cycli Solis, Lunx , & Indidioms , qui in prjcfenti 
hoc anno conveniuut , in alio' iterum non conveni- 
unt nili poft annos 79^9 expIeto§ . Dicitur Juliana , 
quod Juluinis amiis . cocite? . Eft Periodus omnium 
praiftantillima, quae incoepit anno 71°^ 'Choem 
conditum, ^ nonduni eft.abuiluta, a Jofepno Scali- 
gero excogitata. 

19. Epocha , five JEra. eft ^terminus , a quo anni 
'numerantur . Sic i£ra Chriftiana, qua nunc vulgo 
utimur, 5 c vulgaris dicitur, numerat annos. a Chri- 
ili jiativitate , leu ^wms’ aO ejui Circumcilione , hoc 
x-ft a.Kal. Januariis poft onjem conditum annis 4004 
Juxta Cl. CLTerii calculum. , ' , 

Scol. I. Loquimur hic de anno tam Solan , quam 
Lunari crJili , qui ex inte^jfis diehusfonjlant , non 
aut6m de anno Solar: aut Lunari Jfjironothico ^ qut 
prceter dies i, Jm-as </U9que '& minuta prima , fecun- 
da., tertia &c. computat, qua non funt hujus loc% . 

Sj.pl. !I. Uurx f)omnic^les ordine retrogrado proce- 
dunt , nempe C , P > ^ » C , B , A , «f ^ 

anrtQ l^era L)omtnie<tl<.t J(t G , prox:mo anno ertt F, 
tertio, E &c. t>fque'0d A, qiiamG iterum /equitur . 
Ratiq ejl , quia ^um annus Julianus coinmunis con- 
Jlzt diebus jd5 , hoc ■ eji heodomqdibus U, & pra- 
terea dje I , fi jprima- JanuarJi djes dcJignetv.Y Imra 
A, etiam ultima Decembris ecJm Utera A dejigna- 

... bi- 


^ ' P^ R A X I s T.^ . tSi 

bituY . Sic icitur tam primum , qnxm-^ltWavs illius 
anni dies Dominicus ■, fubfcqucns annus tmhobltur fe- 
rta II, dies autem Dominicus hujus anni incidet in 
diem Januarii [eptimurn ; proinde -Utera Dommicalis 
non erit ^ fed G. Tertius anni inchoahipurferia ii i. 
adeoque dies Dominicus ca/h t in diem 6 Januarii ^ & 
Utera DominicqUs erit F , ^ jic de ceteris . Diffex- 
tilis autem annus duplici Utera denonatur , eodunque 
ordine retrogrado fellitet GF, FF , ED Ita ut 
non V ^--Jed G priorem locum obtineat^ ^ ad diem 
ufque 29 Februarii ufurpetur < altera vero F deinceps 
ufque ad finem totius intercalaris . 


P R*^A.X I S I. 






1 

i 


*/fn datus annus fit Biffextilis , vel quotus Jit a 
Bijf sxtili , invenire , ■ ' • 


A Nnum Clirifti datum divide per 4 ; fi fa£la di-i 
.vifione nihil remanet^ ille annus BitTextilis eft; 
fi quis fit refiduus, indicat^, quorus annus fit a 
Biuextilis e(l . Sic annus , in quo ha?c feribi- 
mus, 1748 ,^quia divifus i>er 4, nihil remanet, elb ' 
Biffextilis . 'Annus vero proximi JubiLei 1750 erit ' > 
fecundus a Biliextili . Nam eo divifo per 4 reraa- 
neiic 2. ‘ ■ 

Coroll. Divifionis hujus quotus , refiduo ncsle£lo , 
indicat, quor^ efriuxerinc anni a ('hriPiO nato Bilfex- ^ 
tiles ^ Sic anno 1748 numerantur Biifextiles 4-;7 . 

Sed unitate muldari debent proprer annuni 1700 ' 

qui Biffextilis non fuit ex didis Dejin. 6 . Erunt er- 
go numerandi 437 — i “ 43^. - 
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P R* A X I S I I . 

Cyclum folarem dati anni invenire * 

A Ntto Chrifti propofito adde 9 (decimo namqtle 
hujus Cycli artno Chriftus natus eft , adeoque 
jam novem erant expleti . ) Tum fumma illa divi* 
datur per 28, numerus ex divifiorte refiduus eritCy* 
cius Solaris anni dati ..Si ex divilione nihil rema* 
net , erit CycluS Solaris completus 28 . (Quotus au- 
tem indicat revolutiones hujus Cycli a Chrifti nati- 
vitate pera6las . Efto hic ^nus 1748, cui adde 9 , 
fit 1757, quem divide per 28 remanent 21 pro Cy- 
clo Solari currentis anni^ . (Quotus autem 62 indicat 
totidem efHuxifle a Chrifto nato Cyclos Solares* 

t 

P R A X I S ill 

tAuVeum numerum dati anni invenire * 

t ‘ 

f , 

D Aro Chrifti anno adde unitatem ( ham primo 
• JEtx Chriftianai anno aureus humerus ‘ fuit 2, 
'adeoque unus jam erat abiblutus ] fummam deinde 
divide per 19 , refiduum erit numerus aureus . Si 
nihil remanet , erit Cyclus completus, live annuS 
19. Quotus vero indicat , qupt Cycli Lunares ha 61 e* 
nus ab .£ra Chriftiana fuerint . Quxritur numerus 
aureus currentis anni 1748. Adde i , fit 1749 , quem 
, divide per 19, remaner i pro aureo numero quaefi- 
to . Suat autem a Chrifto nato Cycli Lunares 92 , 
ut divifionis quotus oftendit. ^ > 

PRA- 
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P R A X I S IV. 


tSj 


tn quam bebdotnada feriam incidat primus anni date 
dm , invenire * 

4 P aflnum Chiifti pracedentefti Edantur Biffex» 
tiles elapfi , & a fuimtia fubtrahantur lo . 
i numerus refiduUs dividatuf per 7 , id quod 
leflat eX divifione dat feriam quzfitam . Si niml 
remanet , erit feria feptitna , feu Sabtetum . Scire 
cupio «. gr. in quam feriam cadtt primus diei aa« 
tii 1S06. £n calcuii typus. , 1 

' -V * 

t/fnnus praced. t 7 9 9 

Siffext. per Cor. 448 ^ 

^ ^ » >'4 7 . • 

^ Corree, Creg, •—10 

319 ^ tejid, 4. indicat "Ber, fV« ^ ; 


£adem mtione invenitor feria , in ’ quafli da- 
to anno , incidit propofitus cujufeui^ue menfis dies. 
nQuairitin- ex. gr. in quam, feriam inciderit dies 17 
Augi^ anno 17^ , in quo eie^us fuit Pontifex 
Maximus Benedidtus XIV. Ad annum procedentem 
addantur tum KffeXtiles , ^i per Coroll. Prax. u 
funt 433 ) tum dies elapfi a Kdi. Januariis ufque ad 
diem 16 Augufti 1740 , nempe 229 , fit fumma 2401^ 
ex qua ob cOrre^Uonem Gregorianam fuWufiis 10 , 
& t^duo divifo per 7 j remanent 4. Fuit ergo Fe- 
ria IV. 

\ M 4 ^nn. 
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»Ann. pneced. 1759 
- Biffexttles 4 3 3 

Dtcs dapfi 229 


- . ■ . 240 ^ - . ' • • 

* Cor. Gregor. — ijO ' ' ' 

i , ■ ■■ ' ■ ■■ 

' 2 3 9 r . V. 

341 -f- Ref. 4. Indicat Ferta iV. 

>*■ 

H PRAXIS V. 

• * • 

L-teram Dominkaletn dati anni invenire' i 


T N\'eniatur Feria , qua annus propofitus inchoatuf 
per prax. prac.^ 'Camque fnbrrahe «x^V^frefiduum 
tiabit literam Dominicalem . Quaeritur iitdl^lDoinini- 
calis pro anno proximi Jubilaei i7'>o . Primus ejus 
dies per prax. prae, incidet in Feriam v. , fubtrahe 
5-f5!:;9, refiduum 4 dat literam Dominicalem. quar- 
to loco pofitarn, ordine literanim diredo numeran- 
dam nempe D. Similiter feire volo literam' D07 
minicalem^anni 1755* Feria , in quam incidet pri-'" 
mus ejus^anni dies , erit per Prax. ' prae. Feria iv. 
Hanc fiJbtrahe ex 9 ; refiduum 5 dat literam Domi- 
mcalerri E qjiir^ loco pofitarn , ' - • ‘ ‘ 

^ Scbcl. %}Hi'te jWnt praxes pro Utera Dominicali in- 
Vemenda , fed hac a Blondello allata ^ ejl omhiunr, 
orevtjftma , atque pttlcherrima . ' ‘ 

PRAr 
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P R, A X IS VI. & VIT. <$5. 

. P R A X I S V I. 

^ Dati anni Epa^am invenire . 

I Nveniatur aureus numerus anni propofiti der Prijc. 

3 . , *qui multiplicetur per 1 1 , « ex produdo au- 
ferantur dies ^ I pro corredione Gregoriana , refiduo- 
que divifo per 30, numerus, qui remanet, eritEpa- 
da quxlita . £x. gr. quzritur Epada anni 1730 , 
cujus numerus aureus per Prax. 3. eft 3. Hunc duc 
in II fit 33, ablatifque ii, refiduum eft 22, quod 
cum dividi nequeat per 30 , refiduum ipfum 22 dac 
Epadam quxiitam . Anni autem currentis 174S Epa- 
da eft * ftu zero «Nam aureus numerus efl i , adeo- 
que ex hac praxi i ^ ii i — 

Schol. EpaBa datt anni numerari incipiunt a KaL 
Martiis ejufdem anni . Proinde EpaBa hujus 1748 
zz: o durabit toto Februario anni 1749. ^ 

t" '% tu* ' * 

P R A X I S VII. 

^ •* '**[*• ' *■ 

• Mettfe ac die datif y atatem Luna invenire^ T.. 


A Dde fimul* Epadam ' currentis anni , dies me^ 
fis elapfos , 8 c numerum mehfium a Martio 
inciufive , & ex fumma fubtrado , fi fieri poffic 
30 , refiduum dabit xtatem Lunz « Scire vok> ex.> 
gr. aetatem Lunz die 15 menfis Decembris . hujus 
anni 1748^.- Cum €X didis in Prax. pr^ec. Epada 
hoc anno fit =r o , addantur tantum dies 15 , & 
numerus menfium a Martio inciufive , nempe 10 , 
fumma 25 ( ex qua 30 fubtrahi nequeunt ) dac 
l<unar aetatem quaelitam . Similiter fure cupio x- 
- I M 5 tatem 


\ 




t 96 ApfEj/D'r'^x 

tatem Lun* dic 4. Junii anni 1750, Epafla ejus an- 
ni f^er Prax. 6 . eft 22 , cui adde dies 4 menfis Junii 
& infuper 4 pro numero menfium a Martio incluli- 
ve, fit fumma 50, ex qua fi (ubtrahanti» 30, aibil 
remanet ; efi erao illo die Novilunium . 

!• 

' P R A X I S ’ V 1 1 1. 

• Djitis menfe 0 * attni EpaBa Niruilunii dtem 
- ' invenire. ■ . 

‘ ' r* . ' ‘ ' 

A Ddatur ad Epa^am anni dati numerus menfi- 
um a Martia inclufive, & fumma fubtrahatuf 
ex 30 ; vel fi fumma illa fuperas 30 , fubtrabatur 
ex 3 o, refiduurq indicabit diem Noviiunii . Quaeri- 
tur ex. gr. in quotam Martii diera incidet Novilu- 
nium anno 1749. Ad Epadam ejus anni, quas eft ir 
per Prax. 6 . adde nunaerum menfium, qui. di & 
fumma 12 fubtrabatur ex 30 , refiduum 18 indicat 
Martii Novilunium cfee 18 futurum . -Similiter quas- 
ritur Novilunium Decembris 1750. Ejus anni txa- 
fla eft 22 per Prax. < 5 , & numerus menfium a Mar- 
tio indufive I O. Horum furamam 32 fubtrabe ex do, 
refiduum 28 dat diem Novilunii . , 

Schol. I. Quamquam autem tetas Luna per Epa^ 
Sias practfe definiti han pojfit f mtmquam tamen foU^ 
do dte a veta Luna atate aberrat / proinde hac me» 
thodus futis tuto in vulgarept ufum recepta ejl. 

Schol. U. Novilunium Pafcbale cqfitinetur intr^ 
diem 8 Martii 5 .Aprilis indufive y intra 
terminos ^ qui Pafchaies audiunt , reperiri debet . 


f ilk- ^ ■* »» ' 
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P R A X 1 s IX. 6c X. 

P R A ' X I S IX. 

{ 

• Daio £uc Chrtjlima auM ludtOitnem 'iumeyiht » 

A Nno Chrifti propofito adde ^ , [ primus enim 
/Eras ChriftiaiuE annus ccepit indidione quar- 
ta 3 & aggregatum divide per 15, refiduum ex di- 
■vifione dat annum Indiftionis . Si nibil remaner , 
erit Indidio 15 , Sic ad hunc annum 1748 additis 
3 , fit fumma 1751 , qu* divifaper 15 , dat rdiduum 
II pro Indidione qu^ita . Quotus autem iid indi- 
cat IndiiUones jana a CfirHla «ato completas^ 

P .R A X I S X. 


iyat9 JEra ChrtJVianie armv^ quotus in Terio^a • 
Juliana Hle Jb , invenire^ 


E Sto datus annus przfens i74‘8^ quaeritUC 

aiinus Periodi Juliana:, qui illi refpondet .Aur 
no dato 1748 adde 4713 , fumma 64^1 dat annum 
'quicfitum . Ratio eft, quia primo Chrifti anoo ela- 
jam erant ejus Periodi anni 4713. 

Coroll. Si datus quUibet Periodi Julianae annus 
dividatur per 2? , per 19 , & per 15 , refiduum «c 

£ rima divifione erit Cyclus Solis, ex fecunda Cyclus 
.unae , 5 c ex tertia Cvchis ' Indiiflionts . Sic divifo 
anqo currenti Periodi JuJi anae ^464 . per a 8 , rema- 
nent 21 pro Cyclo Solari ; per 19-, remanet 1 pro ' . 
Cyclo Lunari, five aureo numero ; per 15, ren^a- 
oeat II pro C>ydo Indidliduis- v * 




M 6. Pl^A- 
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PRAXIS XI. 

i 

Datd anno ante CbnJH JEram , ^$fotvs in Periodo 
Juliana ille invenire, 

E Sto datus annus ante Chriftum natum 4004, cui 
Ufferius, Pagius, Lancellottus , aliique Chro- 
nologi illuftres Mundi initium tribuunt , quasritur , 
quotus ille fuerit in Periodo Juliana . Auferatur da- 
tus annus 4004 ab annis Periodi Julianae 4714, in 
, quibus ex didlis in Praxi prae, primus Chrifti annus 
contigit, refiduum dabit annum Periodi Julianae , 
qui primo Mundi anno refpondet , nimirum 710. Res 
per le patet . 

Coroll. Hinc eft, quod dato qudlibet Periodi Ju- 
liana anno , facile innotefeit, an ille fit ante, vel 
poft Chrifti nativitatem . Nam fi datus annus ma- 
jor fit anno 4714, erit annus Ppriodi Julianae poft 
Chriftum ; fi minor , erit ante Chriftum natum . Sic 
datis Periodi Julianae annis 6461 , ablatifque ab illis 
Periodi Julianae annis 471;?, remanet prafens 
vulgaris annus 1748. Ablatis autem annis Periodi 
Julianae 710 ab annis 4714, habentur anni 4004 an- 
te Chrifti nativitatem. 

P R A X I S X I i. 

Datis Cyclis Solis , Luna & IndiBionis^ iiwenire 
' ' annum Periodi Juliana , in quem conveniunt , 

D f Solis X 4845 

UC Cyclos datos Luna X 4^°® ^ 

L. Indici. X ^91^ 

Et 
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P It A X I S XII. 189 

Et fummam produdorum divide per 7980 , refiduus 
erit annus Periodi Juliana; , qui datis Cyclis re- 
fpondet . Sit exemplum . Primus Chrifti annus ha- 
. buit Cyclum Solis 10 , Luna: 2, & Indiftioni» 4 , 
quaeritur annus Periodi Julianae , cui conveniunt . 




C Solis ib 
Cycli L$tnf a 
! 6 lm.Indlc. 4 


48450 

8400 

276^4 


Sumina 84514 



"(^uae divifa per 7980, refiduum 4714 dat annum Pe- 
riodi Julianis pro primo Chrifti anno . ^ 

Similiter hoc anno 1748 Cyclus Solis eft 21 , 
, Lunae Indidlionis 11 , quaeritur annus Periodi Ju- 
Jiana:. • . 

- . , . ■ ■■ 

JT2i V 4845 =-i9i745 ; ■' • 

* “ ■ ''t. >xt^2do tac •^<‘4290 


*■ (. 


182021 




'Qu* divifa per 7980, refiduum dat annum Pe- 
riodi Julianz, qui ex Prax, 10. refpondet huic ari-- 
no 1748. , ' . . ■ 

Schol. ratione numeri illi determinati 48^1.5 , 
^4200 , 6gi6 , per quos dati Cycli multiplicari 
^debent , inveniantur , non ejl hujus loci inquirere , 
cum 'methodo %/fnalyticd opus Jit , quemadmodum ea 
pji funt' Franci fcus a Sehooien in Mi/celL^ Pnefletus 
T. 2. lib. 7. Element. Mathem, ^ Joannes K.eill le&*^ 
'29. de Cyclis , alii . , . ’ 


PRA- 
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19« ^rPENDlX 

' 'p R A X I S X I I r. 

. . . . * iv / 

Dato ^uUibet. Periodi Juliana anno i Olympia dum 
annos invenire, 

‘•'e. ' 

O L^TTipladum Epocha apud hlftoncos , praefertim 
vero Graecos , celeberrima femper mit , cuai . 
Graeci annos nonniH per Olympiades , unde anni 
Oijmpkci didi funt, numerare folerent . Nam qua- 
driemiid> quolibet vertente , feu quinto quovis redeun- 
te anno, in Olympia Elidis Urbe ludos in honorem 
Herculis circa folftitium aeftivum maximo '^^pulo^ 
Tum coocurTtt, celebrabant . Ludi autem hujuuno^ 
ab Ipluto Elidis rege five primum inftituti, (ive in- 
ftaurafi funt anno rer. JuL 3938 , & ante Chriftia- 
nam iEram anno 776,' , V 

Dato igitur Per. Jul. annOj quaerihir «BhusCXym- 
piacus , qui illi refpondet % Si datus 'annus;, minor fit 
. annis 3938, ex his auferatur * qui remanet ^ dabit 
annos, qui, Olympiadum EpcKham praecedunt . Sit 
annus Per. Jul. 3105, in quo juxta Petavium Moy- 
fes natus ell, quaeritur quot annis ejus nativitas Olym- 
piadum prpecefllerit inftitutionem . Subdudlis Jioj.ex 
3938 , refiduum 835 dat annos quaefitos . 

C^od fi datus fit Per, Jul. annus 4714, iaquoin- 
cc^ft Chriftiana IExa , ut fepe diftum eft, major 
■'Icilicet arinis 3938, hos ab illo fubducito, rdiduum. 
'776 d^it annos Olympiacos : qui fi dividantur per ’ 
4 , quotus 'dat Olympiades completas 194, & annum 
5,C)lympiadis ineuntis 195. Chriftus ergo natus eft 
anno‘i ab Olympiade 194, five aoao prxmo Olym- 
piadis 195. • ' 

a* 
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Pra^xts XIV. Tpr 
Coroll. Dato lEsx Chriftians anno , ex. gr. 1748, 
fi illi addas annos 776 , habebis annos Olympiacos , 
qui huic anno refpondent, 2524; quibus divifis per 
4 , habentur Olympiades 6 ^ 1 . Simili ratione annus 
proximi Jubilxi 1750 erit fecundus Olympiadis 632. 


PRAXIS XIV. 


Dato amo Olympiaco^ quotus ille in Periodo Julia» 0 ' 
fit , invenire . 


t) 


Ata fit Olympias 115 ; qua ineunte, Alexan- 
der M. , ut hiftorici referunt, diem obiit , 
qutcritur quoto Periodi Julianaj anno id contigerit . 
Multiplica Ojympiades. 113 elapfas per 4, & prpdu- 
do 452 adde unitatem, ob annum primum Olym- 
piadis 114 ineuntis, fit 453 , cui adjice 3937 , aggre- 
gatum <4390 eft annus Periodi Julianae , in quo Ale- 
xander Mr interiit . ’ .. 

Similiter Diodorus Siculus fcribit , arnium primum 
Olymp. 94 exeuntem , efle annum 780 poft Trojae 
excidium ; fcire volo , quotus ille efiet Per. Jul. annus. 
Cum Trojanum excidium ex ejufd^n Diodori Sicu- 
li , & Dionyfii HalicarnalTenfis fententia acciderit annO 
Per. Jul. 3530, addantur anni poli Trojx^cafum ela- 
jrfi 780 ad annos ipfbs 3530, fumma 4510 dabit an- 
num Pef. Jul. , qui congruit cum anno i Olymp. 94, 
Coroll, I. nota igitur, Trojae excidium contigilTe 
anno Per, Jul. ^30, ita ut primus annus Epochas 
Trojani fuerit Per. Jul. annus 3431. 

Coroll, II. Si ex anno Per. Jul. 4714 
Chrillianae primo , auferas 4390 , refiduum 324 


dat annos. 




quibus Alexandri M. mors ^ praecefr 

* fit 
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1^2 Appendix 

fit Chrift i nativitatem . Sin ab eo auferas 
habebis annos Trojani excidii 1183 ante Chrifturri; 
natum . (^uae omnia ex Coroll. Prax. 11. plana funt. 


P R A X I S XV, . 

j I 

Dito anno Periodi Juliana '^ annum U.Cm ei 
. . congruentem invenire . 

E X Hiftoria Romana fatis patet, Romanos ab Ur- 
be condita annorum initium eorumque feriem 
numerare confuevifTe : unde orta eft celebratiffima 
U. C. Epocha : Quse quidem duplex eft , Varroniana 
a M. Varonnedida, qu* a!dificationem Urbis in an- 
num tertium Olympiadis vi. exeuntem refert , cui 
refpondct annus Per. Jul. 39<5o , feu 3951 [ cum Kal.' 
Januariis fequentibus ea coeperit ; ] Chriftianam ve- 
ro Epocham antecedit annis 753 •» annum 

U. c!. 754 cadat primus Chrifti annus ; ScCaphoUna 
quae a faitis Capitolinis colleftis dedudla fuit , & Ur- 
bem conditam in fequentcm annum Per. Jul. 59^2- 
rejicit . Sed Cor. Tacitus in fui s Annalibus , Cenfo- 
rinus de die Natali , aliique viri dodli , quorum fen- 
tentiam fequimur , Epocham U. C. Varronianam 
Capitolinae praeferunt. 

Dato igitur Per. Jul. anno , qusritur quotus ilh 
in Epocha U. C. annus eongruat . Si propofitus 
annus minor erit ^961 , fafta fubtraftione , 
duum dabit annos ante Urbem conditam . Sic ab 
anno 3961 fubdutlis 710 [ cui Per. Jul. anno 
Ufterius initium Mundi tribuit , ut diftum eft J 
refiduum 3251 dat Mundi annos ante U. C. Qu^ 
fi major lic annis 3961 , fadta fubtradiione , refi- 

duum 
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' P R ’A X I s ; X V I. 193 

duum dabit annos ab U. C. Sic fubdudis 39^1 ex 
4714 ( primo S.TX ChriftiansE anno ) refiduuin 
753 dat annos U. C. , qui prsecedunt Chrifti nativi- 
tatem, quae ex fuperius didlis' incidit in annum U. 
C. 754 - 

5' , f 

P R A X I S XVI. . 


' Dato U. CrannOt Periodi Juliante^ Olj/m~ 
pladum , Mrte Chrlfliance annos ei 
^ congruentes invenire . • ■ . 

. V.'. ■— ' V 

R Efert C. Plinius Nat. hljl. llb. 8. c, 6.' elepbaq- 
tos in Italia primum vifos Pyrrhi regis bello 
anno Urbis quadringentelimo feptuagefimo fecundo ; 
hinc. ^ , 

I. Quaeritur, ^oto Penodi Juliana anno id con- 
tigerit . Ad U. C. annos ante diflos 472 addantur 
I anni 39^0, qui U. C. Epocham praicefferunt ex di- 
alis in Prop. prae. , aggregatum 4432 dat annum 
Per. Jul. quajfitum, ut patet..., . ^ , 

2. QujentUT,'‘^in qaa‘01fmpiadeV feu quoto anno 
Olympiaco illud acciderit . Ab anno Per. Jul. 4432 , 
ut fupra, invento, auferahtUr anni 3938, a ^iiiljus 
Olympiadum Epocha' inccepit , refiduum 494 dat an- 
nos Olynmiacos, quibus divilis per 4, habetur annus 
fecundus Olympiadis 124 per Prax. 13. > 

.3. Demum quairitur , in quotum- annum ante , ' 
vei poft Chriftum natum Pyrrhi bellum , feu ele» 
phantontm in Italiam adventus inciderit ‘ i. Ex an- 
no Per. Jul. <^1.32 fuperius invento y facile intel- 
ligitur per Coroll. Prax. II. id ante .^ram Chri- 
ftianam contigifle . Itaque idem Per. Jul.'annus 
4432 auferatur ab anno primo Chriftiante JErx ^ 
r ' " ' ■ ; 47 H / 
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1^4 ApPENOfi 

4714, refiduus 281 dibit annos, qui Cnriftianam 
Airam prxceflerunt . Proinde elephantos Italia pri- . 
mum vidit anno Per. Juh 443^» fecundo ab - 
Olympiade 123, poft U. C. 472, ante iEramChri- 
ftianam annis 282 * 

CoroU. Dato U. C. anno , five anno Per. Jul. 
qui ei congruit , facile intelligirur * quotus ille fit 
a Troja:; excidio annus . Subdudlis enim Trojanae 
Epochae annis Per. Jul. 3630 ( per Cor. i. Prax» 
14. ) ab annis Per. Jul., qui in eadem Per. Juhref*' 
pondent U. C. annis, refiduus erit annus quaefitus . 
Sit exemplum . Dato anno U. C. 1537 , m quo a 
Romanis clades maxima ad Trafimehum lacum ac- 
cepta Flaminii Confulis temeritate , quaerinir , 
quotus ille fuerit ab excidio Ttojsc, feu Trojanae 
Epochae annus . Inveniatur annus Per. Jul. congruens 
U. C. anno 537 , qui per partem i. hujus Prak. 
erit 4497 ; ex hoc fubducito Trojanae Epochae annos 
3530 ( per Cor. i. Prax. 14. ) refiduum dat annos ^ 
qui interceflerunt , 967. 

P R A X 1 S X V I L ' 

Dato quolibn Per. Jul* amo , initium atmi 
JE^ptiaci f feu Neomeniam Tbotb 
invenire 4 

I XE Mrp Nabonaffaii crebfa fit mentio tum 
1/ apud veteres Aftronotnos Ptodcm«um , Hip- 
parchum & alios , tum etiam apud celebriores 
ChronologOS t proinde a nobis ea hic omitti om- 
nino non potm . Fuit Nabonaffarus Chaldaeorum 
Rex , a cujus regni initio Babylonii nqv^Epo- 
cbam inllituerunt k quam JEgyptil ab iliis acee- 

pe- 


I . . ^ 


P R A X t S XVlt. tp$ 

lierunt . Exordium ejus cadit in Per. JuL annum 
3967 , die 16. Februarii ante Chriftum natum 

749 • . 

Quia vero Nabonaflfari iEra non annis Julianis, 
fed ^gyptiacis conftat , de his primo eorumque ini- 
tio agendum eft . Annus ^gyptiacus dies 36^ con- 
tinet, negleclis 6 illis horis , quibus annus Julianus 
prxter dies 365, componitur . Unde (icut, pimptet 
omiflTara quadrieitnio quolibet vertente diem inter- 
calarem, initium anni /Egyptiaci ( quod neomenia 
Thoth dicitur ) retro abeat , & per totum annum 
Julianum vagetur, ununrt perpetuo anticipans diem 
ut fi hoc anno ex. gr. neomenia Thoth incipiat Ca- 
lendis Januariis , poft quatuor annos incipiet die 5 1. De- 
cembris, & iterum poft alios qUatuor annos , die 30 
Decembris, & fic deinceps* donec demum anno 1461* 
ad Calendas Jan. rurfus redeat, expleris fci licet annis 
Julianis i4<5o , qui annos iEgyptiacos 14(^1 praecife 
continent . 

In tota autem Periodo Juliana funt quinque anni, 
qui {patio annofum i4<5o invicem diftant , in quibus 
tam primo Januarii die , quaip ultimo decembris 
neomenia Thoth contingit , nempe 




‘273 > 273^, 41^3» 5<5S3> 7”3- 


Dato igitut Per. JuK anno , inveniri debeat , quo- 
to die initium anni JEgyptiaci , feu Thoth inci- 
piat . Hatc erit regula . Subducatur annus Per. 
Jul. ex uno ex fuperioribus numeris , qui fit pro- 
xime maior dato , & refiduum dividatur per 4 . 
Si quOtus minor fuerit quam 59 , vel aliquid poft 
divifionem (upereric, addatur quoto unitas ^ dabit 

fumr 
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. Appendix 
fCimma diem neomenia* Thoth a Calendis Januariis 
numerandum . Si a div^ifione nihil 
reftat, & quotus ell rnajor 59, ipfe dabit diem, in 
quem incidet neomenia Thoth . Sit exemplum . Efto 
datus amius Per. Jul. 4714, in quo Chrilti dies na- ' 
tahs illuxit , quasritur , in quoto illius anni die neo- 
meiua Thoth contigerit . Subdudlis anni 4714 a nu- 
mero proxime majori 5659,* remanent 93?, quibus 
divihs per 4, quotus dat 234, & remanent 3 . Ad- 
de I ad ipfum quoturri . Ccepit igitur Thoth die 
255 a Calendis Januariis numerandum , hoc elt die 
2’3 Augufti . Similiter fcire volo in quotum anni 
1748 diem incidat initium anni ^gyptiaci , leu 
Thoth. Annus Per. Jul., qui huic anno congruit , 
eft ^461 per Prax. ii. hunc fubtrahe ex 7x13 pro- 
xime ma)ori , & refiduum divide per 4, quotus 
dat 162 fine ullo refiduo . Huic ( ob Corretl. Gre- 
gorianam ) adde i i , fit aggregatum 174 . Hoc igi- 
tur anno 1748 initium anni ^gyptiaci contigit die 
23 diebus fcilicet 174 a Cal. Januariis. 

Demum datus fit Periodi Julianaz annus 39^5 , in 
9 )*® Tobias fenior ijatus elfe dicitur , ik quaeratur 
ejus anni neomenia Thoth . Subdudlo 39^5 ex 4193 
remanent 228 , quem numerum fi dividas per 4, h«- 
bebis 57 j ^ nihil remanet . Quia vero hic numerus mi- 
nqr efi: quam 59, nempe quam dies ultimus Februa- 
rii, in quo additur biflfextilis dies , ad 57 addenda ^ 
e(l unitas, <Sc habetur dies quinquagefimus odlavus,iii 
quem cadet neomenia Thoth , nempe dies 27 Fe- 
bruarii . ' 


Sdiol. Ex fecundo exemplo patet , pofl Chrijll 
, annum 1582 ^^neomenla Thoth diem in anno Juliano 
inventum addendos effe , oh CorreSi. Gregonanam , 
das IO ufjue ad annum 1700, ab anno lyoouf- 
• que 
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P R A ^ I S X V I I I. 


Dato quolibet Per". Jul. anno^ quotus ille in [ 
V , Mra Nabonaffari Jit\ invenire. 


f . 


i. 


- ' . f _ i ^ _ ' 

O Bferventur quinque fequentes anni Per. Jul. >Ay 
C, D^ E quorum {«rimus initium dedit 
Epoch* Nabonaflari , reliqui vero annos NabpMflTa- 
reos fmguli inchoant , ut. in Pr^*. pnec.- explicavi- 
mus, eodemque intervallo annorum 14^0 invicem 
diftant . ” 




D 




r (\ 39 ^ 7 * . , &575v.. . ; jr 

• • . ■ V ' 

'"Dato igitur quovis Per. Ju!.. anno videatur ad 

quodnam . intervallum fpedet five quonam' nuihero- 
rum"v^^ P', 'C, &c. fit proxime minor . Tum ad- 
ditis unitatjibus qua: illi’ intervallo rcfpondeht, de- 
matur ex agsr^gato’ primus ‘terminus 'v^, id quod rcr 
manet indicamt quotus fit anhusTn J^ra. NabortalTa- 
ri quaifitus . Efto annus Per. Jul. 4714, qui, ut lie- 
pe diximus , fuit human» falutis exordium . Hic ad 
intervallum fecundum pertinet , cum ^major j 5 , 
minor C ; adde igitur 2 ad 4714 , fumma 

4716 deme numerum ?9<57, refiduum dat 749 . Er- 
go Chriftus natus djt Nabonaflori anno 749. 

Ea- 
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19* Afpendix 

Eadem ratione fcire cupio , quotus Nabonaffari 
annus fit ipfe, qui labitur annus 1748 . Cum hic e* 
Prax. II. fit annus Per. Jul. 6461 , major autem fit 
t£rmino C, minor vero p > fpeftat ad intervallum 
3. Adde ergo illi tres unitates , & ex fumma 6464 
tolle terminum 4/^, refiduus numerus 2497 dat an- 
num Nabonaflfareuin , qui cum hoc anno iErae Chrir 
ftiana; 1748 congruit. 

Ratio regul* patet ex diflis . Nam quodlibet in- 
tervallum eft annorum 1460 . Anni autem Juliani 
1460 continent annos ^gyptiacos 1461 , & unum- 
quodque intervallum annum unum auget ; proinde 
rer. Jul. anni , qui ex annis Julianis confiant , auge- 
fi de^nt tot unitatibus , quot funt intervalla , ut in.? 
ter ipfos & annos iEgyptiacos , feu NabonaflTareos ha- 
beatur aequatio. 

. P R A X I S XIX. • 

Nabenajfari annof in Per, Jul. annos 
convertere . 

N otentur fequentes • numeri' 'vf,' J 3 , C, D, E, 
earumque intei^alla 1 , z , 3 , 4, & videatur 
•d quod ex illis pertineat Nabonafl^i annus propo- 
fitus; ab eoque tot demantur unitates, quot 'illi in- 
tervallo conveniunt . Tum refiduo addantur anni S 9 ^ 7 n 
qui initio JErx NabonafTarl tribuuntur, Auiupa erit 
gnnus Per, Jul. quasfitust 

; ' . ' ' •' ’• . 
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s» t. c* jy» £* 

I * i 4 , 

” > 

I. 2?7* 1^88. 3149. 4^10, 

Sit eiamplum . Ptol^zus lib. 5. pag. 125, r^drt 
Lunam 4efeciffe anno quinto NabopoUw^i, qui eft 
127 a Natonalfaro ; quaeritur, quoto Ppr. Jul. anno 
id acciderit , Cum annorum numerus 127 ad inter> 
vallum I fpe£let, u^te major minor vero Bj 
auferatur ao eo 1, & refiduo 126 addatur 3947, fum*- 
ma 4093 eft annus Per. Jul. quaelitus. 

Similiter quaeritur , quotus (it in periodo Juliana 
annus NabonalTari 2497 . Patet hunc numerum per-* 
tinere ad intervallum 3, cum (it proxime major C, 
minor vero J>, Auferantur igitur ab eo tres unita- 
tes , & refiduo 2494 addatur numerus ^967 ; fumma 
<5461 eft annus Per. Jul. , qni congruit cum anno 
Nabonaifareo dato 2497 . Quod ex Prax. praced» fa- 
tis apparet . £ft autem hzc regula converfa pracce» 
dentis, ut patet • 


PRAXIS XX. 


In anno Nab onaffari feriat^ invenire , , 


R E(bt , ut (rrias in anno ‘Nabomffkeo invefti- 
gemus , quod in hujufmodi ^inis (iipputan- 
dis , & cum aliis mutuo /canne^et^ , fzpe heri 
expedit . ' 

Anno primo Nabonaflari neomenia Thoth inci- 
dit in feriam iv , proinde fi ad datum Nabonaf- 
fari annum addas 3 , & fummam dividas per 7 > 
« . nu- 
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200 . ApFENDI X PR AXIS XX. 

numerus reliquus dabit feriam, in quam cadit Nec-i 
menia Thoth . Si nihil - remanet , erit Sabbatum . 
Hic annus 1748 ex didis in Prax. 18, dat in ^ra^ 
Nabonaffari annum 2497 , fi addantur 3 , & fumma 
2500 dividatur per 7 , remanet i. Incidit ergo neo- 
menia Thoth huius anni in fer. 1 . , hoc eft in diem 
Dommicum 23. Junii, ut in^Prax. 17 vidimus. 

Atque hic finis eftb Appendicis * hujus Chronolo- 
gicae Idib. Decemb. anni Per. Jul. ^461 , Olympiade 
<531, anno ab U. C 2'ior; Nabonaffari' 2497 , ^ra; 
Chriftiana!T748, in honorem Dei Opt;Max.& ftu- 


diofe juventutis utilitatem . ^ 
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